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ي      اء الكلاب  ى محمد    صف 
 مصطف 

الحقيقيةترتيب العمليات على الاعداد                     

 

 -تعرفنا سابقاً على مجموعة الاعداد الحقيقية وتقسم الى :

  مجموعة الاعداد الطبيعية ويرمز لها بالرمز𝑵   وهي𝑵 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, …… } 

  مجموعة الاعداد الكلية ويرمز لها بالرمز𝑾  وهي𝑾 = {𝟎, 𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓,… } 

  مجموعة الاعداد الصحيحة ويرمز لها بالرمز𝒁  وهي𝒁 = {𝟎,±𝟏,±𝟐,±𝟑,±𝟒,… } 

  مجموعة الاعداد النسبية ويرمز لها بالرمز𝑸   وهي𝑵 ⊂ 𝑾 ⊂ 𝒁 ⊂ 𝑸 

 الى 𝑸وتقسم 

   مجموعة الاعداد التي يمكن جعلها على شكل كسر ي 

𝒂

𝒃
       , 𝒃 ≠ 𝟐مثل              𝟎

𝟑
,
𝟓

𝟒
,
𝟕

𝟑
,
𝟖

𝟏
,
𝟏

𝟓
  

  𝟏  مثلمجموعة الاعداد الدورية. .𝟎و 𝟏𝟔𝟏𝟔𝟏𝟔 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑 

.𝟏 مثل  ومجموعة الاعداد المنتهية 𝟓 

   مجموعة الاعداد الغير نسبية ويرمز لها بالرمز𝑯    وتقسم الى 

  مجموعة الاعداد العشرية الغير دورية ومجموعة الاعداد العشرية الغير

𝝅الثابت  مثل تهية من = 𝟑. 𝟏𝟒𝟏𝟓𝟗𝟐𝟔𝟓𝟑𝟓𝟖𝟗𝟕 

  ًمثل مجموعة الاعداد التي لا يمكن ايجاد جذورها مباشرتا 

√𝟐, √𝟑, √𝟓,√𝟕, √𝟕
𝟑

, √𝟏𝟏
𝟑  

    مجموعة  الاعداد الحقيقية ويرمز لها بالرمز𝑹     وهي𝑵 ⊂ 𝑾 ⊂ 𝒁 ⊂ (𝑸 ∪𝑯) ⊂ 𝑹 

 𝒂√ خواص الجذور التربيعية

 √𝒂 × 𝒃 = √𝒂 × √𝒃 
 √𝒂

𝒃
=

√𝒂

√𝒃
       ,     𝒃 ≠ 𝟎 

 √𝒂 × √𝒂 = 𝒂 
 √𝒂𝒏𝟐

= 𝒂
𝒏

𝟐 

 √𝟏𝟎 = √𝟓 × 𝟐 = √𝟓 × √𝟐 
 √𝟗

𝟒
=

√𝟗

√𝟒
=

𝟑

𝟐
 

 √𝟓 × √𝟓 = 𝟓 

 √𝟑𝟓𝟐
= 𝟑

𝟓

𝟐  

 شرة   بعض الجذور التربيعية المبا

 

𝟏 − 𝟏 

 الدرس

√𝟎 = 𝟎   ,   √𝟏 = 𝟏   ,   √𝟒 = 𝟐   ,   √𝟗 = 𝟑   ,   √𝟏𝟔 = 𝟒  , √𝟐𝟓 = 𝟓   ,   =

√𝟑𝟔 = 𝟔   ,   √𝟒𝟗 = 𝟕   ,   √𝟔𝟒 = 𝟖   ,   √𝟖𝟏 = 𝟗   ,   √𝟏𝟎𝟎 = 𝟏𝟎  

 اس العدد تحت الجذر 𝒏قوة الجذر و  𝟐
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 مصطف 

 

𝒂√ التكعيبيةخواص الجذور  
𝟑 

 √𝒂 × 𝒃
𝟑

= √𝒂
𝟑

× √𝒃
𝟑  

 √𝒂

𝒃

𝟑
=

√𝒂
𝟑

√𝒃
𝟑         ,    𝒃 ≠ 𝟎 

 √𝒂𝟑
× √𝒂𝟐

𝟑
= √𝒂𝟑

𝟑
= 𝒂 

 √−𝒂𝟑
= −√𝒂

𝟑  
 √𝒂𝒏𝟑

= 𝒂
𝒏

𝟑 

 √𝟏𝟔𝟑
= √𝟖 × 𝟐

𝟑
= √𝟖

𝟑
× √𝟐

𝟑
= 𝟐√𝟐

𝟑  
 √𝟐𝟕

𝟔𝟒

𝟑
=

√𝟐𝟕
𝟑

√𝟔𝟒
𝟑 =

𝟑

𝟒
 

 √𝟑𝟑
× √𝟗

𝟑
= √𝟑 × 𝟗

𝟑
= √𝟐𝟕

𝟑
= 𝟑 

 √−𝟖𝟑
= −√𝟖

𝟑
= −𝟐 

 √𝟑𝟓𝟑
= 𝟑

𝟓

𝟑 
 

 المباشرةبعض الجذور التكعيبية 

 

ة     مل العددي  ط الح  سي  ب  ي  ت 
ة  ف  واعد اساسي 

 ق 

      خاصية التوزيع ضرب عدد في مقدار جبري باستخدام 
√𝟐(√𝟖 − √𝟐) = √𝟐 × √𝟖 − √𝟐 × √𝟐 = √𝟐 × 𝟖 − 𝟐 = √𝟏𝟔 − 𝟐 = 𝟒 − 𝟐 = 𝟐  

 ضرب مقدار جبري في مقدار جبري باستخدام خاصية التوزيع 
(√𝟓 + √𝟐)(√𝟓 − √𝟖) = √𝟓 × √𝟓 − √𝟓 × √𝟖 + √𝟐 × √𝟓 − √𝟐 × √𝟖  

                                            = 𝟓 − √𝟓 × 𝟖 + √𝟐 × 𝟓 − √𝟐 × 𝟖 = 𝟓 − √𝟒𝟎 + √𝟏𝟎 − √𝟏𝟔 

                                            = 𝟓 − 𝟐√𝟏𝟎 + √𝟏𝟎 − 𝟒 = 𝟏 − √𝟏𝟎 

  فتح مربع حدانية )المربع الكامل ( باستخدام القانون 

 
(𝒂 ± 𝒃)𝟐 = (𝒂)𝟐 ± 𝟐(𝒂)(𝒃) + (𝒃)𝟐  
(𝒙 − 𝟒)𝟐 = (𝒙)𝟐 − 𝟐(𝒙)(𝟒) + (𝟒)𝟐 = 𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔  

  تحليل الفرق بين مربعين                                                                                          𝒂𝟐 − 𝒃𝟐 = (𝒂 − 𝒃)(𝒂 + 𝒃) 
 
 𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 = (𝒙 − 𝒚)(𝒙 + 𝒚) 
𝒙𝟐 − 𝟒 = (𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟐)  

𝒙𝟐 − 𝟐 = (𝒙 − √𝟐)(𝒙 + √𝟐)  

√𝟎
𝟑

= 𝟎  , √𝟏
𝟑

= 𝟏  , √𝟖
𝟑

= 𝟐  , √𝟐𝟕
𝟑

= 𝟑  , √𝟔𝟒
𝟑

= 𝟒  ,

√𝟏𝟐𝟓
𝟑

= 𝟓  , √𝟐𝟏𝟔
𝟑

= 𝟔  , √𝟑𝟒𝟑
𝟑

= 𝟕  

(𝒂 ± 𝒃)𝟐 =  الاول 
𝟐

± نيالثا  الاول 𝟐  +  الثاني 
𝟐

  

 دائماً موجب اشارة الحد الوسط

ملاحظةة/ ي ب ةةب او  اةةوو اشةةارة الحةةد 

الوسةةةط سةةةالس/ نلةةةرو مةةة  ال ةةة نر  

او باةةةةةوو الحةةةةةد اانث نالحةةةةةد ال ةةةةةا   

 )بعن  اس الحد   برع (م بعاً كاملاً 
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 بسط الجمل العددية الاتية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية   1مثال

 (√𝟏𝟐 − √𝟏𝟖)(√𝟏𝟐 + √𝟏𝟖) = (√𝟏𝟐)
𝟐
− (√𝟏𝟖)

𝟐
 

                                                            = 𝟏𝟐 − 𝟏𝟖 = −𝟔  

 (√𝟐 − √𝟑)(√𝟓 + √𝟑) 

      = √𝟐 × √𝟓 + √𝟐 × √𝟑 − √𝟑 × √𝟓 − √𝟑 × √𝟑 

      = √𝟐 × 𝟓 + √𝟐 × 𝟑 − √𝟑 × 𝟓 − 𝟑 

      = √𝟏𝟎 + √𝟔 − √𝟏𝟓 − 𝟑 

 (√𝟓 − √𝟑)(√𝟓 + √𝟑) =……….H.W     

 (𝟐 − √𝟐)(√𝟐 − √𝟑) =………….H.W 

 (√𝟕 − √𝟐)
𝟐
= (√𝟕)

𝟐
− 𝟐 × √𝟕 × √𝟐 + (√𝟐)

𝟐
 

                              = 𝟕 − 𝟐√𝟕 × 𝟐 + 𝟐 = 𝟗 − 𝟐√𝟏𝟒 

 (√𝟑 + √𝟓)(√𝟑 + √𝟓) = (√𝟑 + √𝟓)
𝟐
= (√𝟑)

𝟐
+ 𝟐 × √𝟑 × √𝟓 + (√𝟓)

𝟐
 

                                                 = 𝟑 + 𝟐√𝟑 × 𝟓 + 𝟓 = 𝟖 + 𝟐√𝟏𝟓 

 (√𝟔 + √𝟓)
𝟐
=……..H.W 

 

 بسط الجمل العددية الاتية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية    2مثال

 (√𝟏𝟐𝟓 − √𝟐𝟎)(√
𝟖

𝟐𝟕

𝟑
) = (𝟓√𝟓 − 𝟐√𝟓) (

𝟐

𝟑
) = 𝟑√𝟓(

𝟐

𝟑
) = 𝟐√𝟓 

 (√𝟏𝟖 − √𝟓𝟎)(√
−𝟐𝟕

𝟔𝟒

𝟑
) =…….H.W 

 (√
𝟖

𝟐𝟕

𝟑
−√

𝟐

𝟑
) ÷ (

𝟑√𝟐−𝟐√𝟑

√𝟐𝟕
) 

 = (
𝟐

𝟑
−

√𝟐

√𝟑
) ÷ (

𝟑√𝟐−𝟐√𝟑

𝟑√𝟑
)  

= (
𝟐

𝟑
−

√𝟐

√𝟑
) × (

𝟑√𝟑

𝟑√𝟐−𝟐√𝟑
) 

 = (
𝟐√𝟑−𝟑√𝟐

𝟑√𝟑
) × (

𝟑√𝟑

𝟑√𝟐−𝟐√𝟑
) 

    =
𝟐√𝟑−𝟑√𝟐

𝟑√𝟑
×

𝟑√𝟑

−(𝟐√𝟑−𝟑√𝟐)
= −𝟏 

اذا كا ةةةلا ااسةةةواس م  ةةةاب / ي  1ملاحظةةة/ 

ناشةةةةارة الوسةةةةط ما رةةةةة/ مساشةةةة ةً  ا ةةةةار 

ااسةةةةواس   بةةةةع الحةةةةد اانث ن  ةةةةع احةةةةد 

اشةةةةارة سةةةةالس/  ةةةة  الوسةةةةط ن  بةةةةع الحةةةةد 

 ال ا   كما    م اث 

اذا كا ةةةةةلا ااسةةةةةواس ما رةةةةةة/ ي 2ملاحظةةةةة/ 

نالحةةةةةةةدند ما رةةةةةةةة/   ةةةةةةة اد   ا ةةةةةةةر/ 

  Ans=2ال وزبع  كما    م اث 

Ans=𝟐√𝟐 − 𝟐√𝟑 − 𝟐 + √𝟔 

 اخل الجذور الغير مباشره الى عواملها الاوليةنحلل دو

Ans=𝟏𝟏 + 𝟐√𝟑𝟎 

Ans=
𝟑√𝟐

𝟐
 

𝟑√𝟐 − 𝟐√𝟑 = −(𝟐√𝟑 − 𝟑√𝟐) 

125 

25 

5 

1 

5 

5 

5 

 

5 

 

دا ل 

 ال ذر

 ارج 

 ال ذر

√𝟏𝟐𝟓 = 𝟓√𝟓 

20 

4 

2 

1 

5 

2 

2 

 

√𝟐𝟎 = 𝟐√𝟓 

2 

 

دا ل 

 ال ذر

 ارج 

 ال ذر

50 

10 

2 

1 

5 

5 

2 

 
دا ل 

 ال ذر

 ارج 

 ال ذر

5 

 

√𝟓𝟎 = 𝟓√𝟐 
27 

9 

3 

1 

3 

3 

3 

 

3 

 

 ارج 

 ال ذر

دا ل 

 ال ذر

√𝟐𝟕 = 𝟑√𝟑 
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2 

2 

3 

 

2 

2 

7 

 

 

    
√𝟏𝟐

𝟑 √𝟏𝟐𝟓
𝟑 ÷

𝟓 √𝟖
𝟑

√𝟐𝟓
=……….H.W 

 

           

 ترتيب العمليات واكتب الناتج لأقرب عشرة  بسط الجمل العددية التالية باستعمال   3مثال

 √𝟏𝟐(√𝟑 − √𝟖) − 𝟔 = √𝟏𝟐 × √𝟑 − √𝟏𝟐 × √𝟖 − 𝟔 

                                            = 𝟐√𝟑 × √𝟑 − 𝟐√𝟑 × 𝟐√𝟐 − 𝟔 

                                            = 𝟐 × 𝟑 − 𝟒√𝟑 × 𝟐 − 𝟔 

                                            = 𝟔 − 𝟒√𝟔 − 𝟔 = −𝟒√𝟔 ≃ −𝟒 × 𝟐. 𝟒 ≈ −𝟗. 𝟔  

 

 √𝟕(√𝟐𝟖 − √𝟐) =……H.W 

 

 (−𝟐𝟕)
𝟏

𝟑 (
𝟏

𝟗
√𝟕 −

𝟏

𝟗
√𝟐𝟖) = √−𝟐𝟕

𝟑
 
𝟏

𝟗
√𝟕 −

𝟏

𝟗
(𝟐√𝟕)  

                                                    = −𝟑(
√𝟕

𝟗
−

𝟐√𝟕

𝟗
) 

                                                    = −𝟑(
√𝟕−𝟐√𝟕

𝟗
) = −𝟑 (

−√𝟕

𝟗 
𝟑 ) 

                                                    =
√𝟕

𝟑
≈

𝟐.𝟔

𝟑
≈ 𝟎. 𝟗 

 

 

 (−𝟏𝟐𝟓)
𝟏

𝟑 (
𝟏

𝟏𝟎
√𝟑 −

𝟏

𝟒
√𝟏𝟐) = √−𝟏𝟐𝟓

𝟑
(
√𝟑

𝟏𝟎
−

𝟐√𝟑

𝟒 
𝟐 ) 

                                                         = −𝟓(
√𝟑

𝟏𝟎
−

√𝟑

𝟐
) = −𝟓(

√𝟑−𝟓√𝟑

𝟏𝟎
) 

                                                         = −𝟓(
−𝟒√𝟑

𝟏𝟎
) =

𝟐𝟎 
𝟐 √𝟑

𝟏𝟎
= 𝟐√𝟑 

≈ 𝟐 × (𝟏. 𝟕) ≈ 𝟑. 𝟒 
 

 

 

 

 

Ans=
√𝟑

𝟏𝟓
 

𝟐√ بعض الجذور التربيعية الغير مباشرة  ≃ 𝟏. 𝟒  , √𝟑 ≃ 𝟏. 𝟕  , √𝟓 ≃ 𝟐. 𝟐  , √𝟔 ≃ 𝟐. 𝟒  ,

√𝟕 ≃ 𝟐. 𝟔  , √𝟖 ≃ 𝟐. 𝟖  , √𝟏𝟏 ≃ 𝟑. 𝟑  , √𝟏𝟑 ≃ 𝟑. 𝟔  

12 

6 

3 

1 
دا ل 

 ال ذر

 ارج 

 ال ذر

2 

 

√𝟏𝟐 = 𝟑√𝟐 

Ans≈ 𝟏𝟎. 𝟑𝟔 

(−𝟐𝟕)
𝟏
𝟑 = √−𝟐𝟕

𝟑
= −√𝟐𝟕

𝟑
= −𝟑 

√𝟕 ≈ 𝟐. 𝟔 

−(−√𝟕) = √𝟕 

28 

14 

7 

1 

2 

 
 ارج 

 ال ذر

دا ل 

 ال ذر
√𝟐𝟖 = 𝟐√𝟕 

(−𝟏𝟐𝟓)
𝟏
𝟑 = √−𝟏𝟐𝟓

𝟑
= −𝟓 

√𝟑 ≈ 𝟏. 𝟕 

ة   ,𝟐مثل الواحد هي الاعداد التي لا تقبل القسمة الا على نفسها والواحد ما عدى عواملها الاولية : عند تحليل الجذور الغير مباشره الى    ملاحظ  𝟑, 𝟓, 𝟕, 𝟏𝟏,…… 

 :حد نضعه خارج الجذر والعامل المختلف يبقى داخل الجذرنأخذ من كل عاملين اوليين متشابهين عامل وا في الجذور التربيعية. 

  نأخذ من كل ثلاث عوامل اولية متشابهة عامل واحد نضعه خارج الجذر والعامل المختلف يبقى داخل الجذر التكعيبية:في الجذور. 
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2 

2 

2 

3 

 

5 

5 

5 

 

    𝟓√
𝟑

𝟏𝟓
+ 𝟐√

𝟒

𝟓
− 𝟓√

𝟏

𝟏𝟐𝟓
=

𝟓√𝟑

√𝟏𝟓
+

𝟐√𝟒

√𝟓
−

𝟓√𝟏

√𝟏𝟐𝟓
 

=
𝟓√𝟑

√𝟑×√𝟓
+

𝟐×𝟐

√𝟓
−

𝟓(𝟏)

𝟓√𝟓
=

𝟓

√𝟓
+

𝟒

√𝟓
−

𝟏

√𝟓
  

=
𝟓+𝟒−𝟏

√𝟓
≈

𝟖

𝟐.𝟐
≈ 𝟑. 𝟔 

 𝟕√
𝟐

𝟒𝟗
− 𝟑√

𝟖

𝟖𝟏
+√

𝟏𝟖

𝟑𝟔
≈……H.W 

 

 

 بسط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب المقام وترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية    4مثال

 
𝟕−√𝟓

√𝟓
=

𝟕−√𝟓

√𝟓
×

√𝟓

√𝟓
 

     
𝟕×√𝟓−√𝟓×√𝟓

√𝟓×√𝟓
=

𝟕√𝟓−𝟓

𝟓
 

 
𝟏−√𝟑

𝟒√𝟑
=

𝟏−√𝟑

𝟒√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
 

    
𝟏×√𝟑−√𝟑×√𝟑

𝟒×√𝟑×√𝟑
=

√𝟑−𝟑

𝟒×𝟑
=

√𝟑−𝟑

𝟏𝟐
 

 المقام وترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية بسط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب     5مثال

 
√𝟐𝟏

𝟐√𝟑−√𝟕
=

√𝟑×√𝟕

𝟐√𝟑−√𝟕
 

    =
√𝟑×√𝟕

𝟐√𝟑−√𝟕
×

𝟐√𝟑+√𝟕

𝟐√𝟑+√𝟕
 

    =
𝟐×𝟑×√𝟕+𝟕×√𝟑

(𝟐√𝟑)
𝟐
−(√𝟕)

𝟐 = 
𝟔√𝟕+𝟕√𝟑

𝟒(𝟑)−𝟕
 

    =
𝟔√𝟕+𝟕√𝟑

𝟏𝟐−𝟕
=

𝟔√𝟕+𝟕√𝟑

𝟓
  

 
√𝟕−𝟑√𝟓

√𝟕+𝟑√𝟓
=

√𝟕−𝟑√𝟓

√𝟕+𝟑√𝟓
×

√𝟕−𝟑√𝟓

√𝟕−𝟑√𝟓
=

(√𝟕−𝟑√𝟓)
𝟐

(√𝟕)
𝟐
−(𝟑√𝟓)

𝟐 

    =
(√𝟕)

𝟐
−𝟐×√𝟕×𝟑√𝟓+(𝟑√𝟓)

𝟐

𝟕−𝟗(𝟓)
=

𝟕−𝟔√𝟕×𝟓+𝟗(𝟓)

𝟕−𝟒𝟓
 

    =
𝟕−𝟔√𝟑𝟓+𝟒𝟓

−𝟑𝟖
=

𝟓𝟐−𝟔√𝟑𝟓

−𝟑𝟖
=

𝟐(𝟐𝟔−𝟑√𝟑𝟓)

−𝟑𝟖 
−𝟏𝟗

=
𝟐𝟔−𝟑√𝟑𝟓

−𝟏𝟗
 

√𝟏𝟓 = √𝟓 × √𝟑 

24 

12 

6 

3 

1 

2 

 

 ارج 

 ال ذر

√𝟐𝟒 = 𝟐√𝟔 

Ans ≃ 𝟏. 𝟏𝟖 

125 

25 

5 

1 

√𝟏𝟐𝟓 = 𝟓√𝟓 

5 

 
 ارج 

 ال ذر

دا ل 

 ال ذر

اذا كةةةاو م ةةةا  الا ةةة  بح ةةةو   رةةة  جةةةذر 

 ةةةةةة ارل مةةةةةة  ال ةةةةةةذر ب ةةةةةة   الس ةةةةةةط 

 )العامل المن ب (نالم ا  بنةو ال ذر 

Ans=
√𝟓−𝟏𝟎

𝟓
 

 ةةة   ةةةذا الم ةةةاث  ةةة ارل مةةة  

ال ةةةةةةةذنر بالم ةةةةةةةا  ب ةةةةةةة   

الس ةةةةةةةةةط نالم ةةةةةةةةةا  بةةةةةةةةةنةو 

ال ةةةذنر نلاةةة   اةةةو اشةةةارة 

 (العامل المن ب)الوسط 

 م ا ق الم دار ال س  

 𝟐√𝟑 − 𝟑√𝟐 هو 𝟕√ + √𝟕 

√𝟐𝟏 = √𝟕 × √𝟑 

√𝟓 × √𝟓 = 𝟓 

 
𝟏−√𝟐𝟎

√𝟓
=……H.W 

 



 

 

    

    

ي      اء الكلاب  ى محمد    صف 
 مصطف 

 
√𝟓+√𝟐

√𝟓−√𝟐
=…….H.W 

 
√𝟓𝟎−√𝟑

𝟐√𝟑
−

𝟏𝟎−√𝟔

𝟐√𝟔
=

𝟓√𝟐−√𝟑

𝟐√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
−

𝟏𝟎−√𝟔

𝟐√𝟔
×

√𝟔

√𝟔
 

     =
𝟓√𝟐×√𝟑−√𝟑×√𝟑

𝟐√𝟑×√𝟑
−

𝟏𝟎×√𝟔−√𝟔×√𝟔

𝟐√𝟔×√𝟔
=

𝟓√𝟔−𝟑

𝟐(𝟑)
−

𝟏𝟎√𝟔−𝟔

𝟐(𝟔)
 

     =
𝟓√𝟔−𝟑

𝟔
−

𝟐(𝟓√𝟔−𝟑)

𝟏𝟐 
𝟔

=
𝟓√𝟔−𝟑

𝟔
−

𝟓√𝟔−𝟑

𝟔
= 𝟎 

 
√𝟑𝟑−√𝟏𝟏

√𝟗𝟗
−

√𝟔𝟎−√𝟓

𝟓√𝟏𝟓
=

√𝟑×√𝟏𝟏−√𝟏𝟏

𝟑√𝟏𝟏
−

𝟐√𝟏𝟓−√𝟓

𝟓√𝟏𝟓
 

     =
√𝟏𝟏(√𝟑−𝟏)

𝟑√𝟏𝟏
−

√𝟓(𝟐√𝟑−𝟏)

𝟓√𝟓×√𝟑
=

√𝟑−𝟏

𝟑
−

𝟐√𝟑−𝟏

𝟓√𝟑
=

√𝟑−𝟏

𝟑
−

𝟐√𝟑−𝟏

𝟓√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
 

     =
√𝟑−𝟏

𝟑
−

𝟐√𝟑×√𝟑−𝟏×√𝟑

𝟓√𝟑×√𝟑
=

√𝟑−𝟏

𝟑
−

𝟐(𝟑)−√𝟑

𝟓(𝟑)
=

√𝟑−𝟏

𝟑
−

𝟔−√𝟑

𝟏𝟓
 

    =
𝟓(√𝟑−𝟏)−(𝟔−√𝟑)

𝟏𝟓
=

𝟓√𝟑−𝟓−𝟔+√𝟑

𝟏𝟓
=

𝟔√𝟑−𝟏𝟏

𝟏𝟓
 

 
√𝟓−√𝟕

√𝟕
−

√𝟓−√𝟕

√𝟐𝟖
=…….H.W 

 بعض خواص الأسس المهمة        

                          اذا تساوت الاساسات عند الضرب تجمع الاسس𝒂𝒏 × 𝒂𝒎 = 𝒂𝒏+𝒎     ,    𝟐𝟑 × 𝟐𝟓 = 𝟐𝟑+𝟓 = 𝟐𝟖 

 لقسمة تطرح الاسس                                          اذا تساوت الاساسات عند ا𝒂𝒏

𝒂𝒎
= 𝒂𝒏−𝒎       ,    

𝟑𝟓

𝟑𝟐
= 𝟑𝟓−𝟐 = 𝟑𝟑 

                                                            عند الرفع تضرب الاسس(𝒂𝒏)𝒎 = 𝒂𝒏×𝒎   ,    (𝟐𝟑)𝟐 = 𝟐𝟑×𝟐 = 𝟐𝟔 

                                       ًاذا كان العدد في البسط واسهُ سالب ننزلهُ الى المقام ليصبح اسهُ موجبا𝒂−𝟐 =
𝟏

𝒂𝟐
    ,     𝟐−𝟑 =

𝟐

𝟐𝟑
 

 𝟏جباً                                       اذا كان العدد في المقام واسهُ سالب نرفعهُ الى البسط ليصبح اسهُ مو

𝒂−𝟑
= 𝒂𝟑     ,    

𝟏

𝟐−𝟓
= 𝟐𝟓 

 استعمل ترتيب العمليات واكتب الناتج مقرباً الى مرتبتين عشريتين مستعملاً الحاسبة     6مثال

 𝟗
−𝟑

𝟐 = (𝟑𝟐)
−𝟑

𝟐 = 𝟑𝟐×
−𝟑

𝟐 = 𝟑−𝟑 =
𝟏

𝟑𝟑
=

𝟏

𝟐𝟕
≃ 𝟎. 𝟎𝟒 

 (√𝟕)
𝟐
≃……..H.W 

50 

10 

2 

1 

2 

 

 ارج 

 ال ذر
دا ل 

 ال ذر

5 

5 

2 

√𝟓𝟎 = 𝟓√𝟐 

99 

33 

11 

1 

3 

3 

11 

3 

 

 ارج 

 ال ذر

دا ل 

 ال ذر

√𝟗𝟗 = 𝟑√𝟏𝟏 

Ans=
𝟕+𝟐√𝟏𝟎

𝟑
 

Ans=
√𝟑𝟓−𝟕

𝟏𝟒
 

√𝟑𝟑 = √𝟑 × 𝟏𝟏 = √𝟑 × √𝟏𝟏 

√𝟏𝟏√𝟑 − √𝟏𝟏 = √𝟏𝟏(√𝟑 − 𝟏) 

  وحد الم امات

  ند ال  ع     

 ااسو    
𝟐 
𝟏
𝟐

 

= √𝟐 

60 

30 

15 

3 

2 

2 

5 

3 
× 

√𝟔𝟎 = 𝟐√𝟏𝟓 



 

 

    

    

ي      اء الكلاب  ى محمد    صف 
 مصطف 

 𝟐
𝟓

𝟑 × 𝟐
𝟏

𝟑 × 𝟐
−𝟑

𝟐 = 𝟐
𝟓

𝟑
+
𝟏

𝟑
−
−𝟑

𝟐 = 𝟐
𝟏𝟎+𝟐−𝟗

𝟔 = 𝟐
𝟑

𝟐𝟔 = 𝟐
𝟏

𝟐 = √𝟐 ≃ 𝟏. 𝟒𝟏 

 𝟓𝟐 ÷ 𝟓
𝟑

𝟐 ≃……..H.W 

 (
𝟏

𝟐
)
𝟐
+ 𝟑−𝟐 − 𝟑

𝟑

𝟐 = (
𝟏𝟐

𝟐𝟐
) +

𝟏

𝟑𝟐
− √𝟐𝟑 =

𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟗
− √𝟖 

     ≃ 𝟎. 𝟐𝟓 + 𝟎. 𝟏𝟏 − 𝟐. 𝟖𝟑 ≃ −𝟐. 𝟒𝟕 

 (
𝟏

𝟑
)
𝟐
+ 𝟑−𝟑 − 𝟑

𝟑

𝟐 ≃…….H.W 

 استعمل ترتيب العمليات واكتب الناتج مقرباً الى مرتبتين عشريتين مستعملاً الحاسبة    7مثال

 𝟖
𝟏

𝟑 − (−𝟖)𝟎 + 𝟑𝟐 × 𝟑
𝟏

𝟐 = √𝟖
𝟑

− 𝟏 + 𝟗 × √𝟑 

    = 𝟐 − 𝟏 + 𝟗√𝟑 ≃ 𝟏 + 𝟗(𝟏. 𝟕𝟑) ≃ 𝟏 + 𝟏𝟓. 𝟓𝟕 ≃ 𝟏𝟔. 𝟓𝟕 

 (𝟐𝟕)
𝟏

𝟑 − (−𝟗)𝟎 + 𝟑𝟐 × 𝟓
𝟏

𝟐 ≃……H.W 

 (
𝟏

𝟏𝟐𝟓
)

𝟏

𝟑
− (−

𝟏

𝟐
)
𝟎
+ (𝟏𝟐𝟏)

𝟏

𝟐 × (
𝟏

𝟗
)

𝟏

𝟐
≃……..H.W 

 

  استعمل العمليات واكتب الناتج مقرباً الى مرتبتين عشريتين مستعملاً الحاسبة    8مثال

            : ة   ملاحظ 
هة   ة  الي ج  ارر  ك الف  حرت 

د ت  سارعن  ف   الب  ي  ظ  ب  ن  حركب  الي  و  اس موج 
ا ت  مي ناد  ف   الي  ي  ظ  ى   .اس سالب  ن 

ب  الت  در عدد المرات  ق  ة  ب  اق  ض  كون الا  وت 
ارر   ها الف  حركب  ب 

ب   𝟏𝟎ة  ) ت 
سار(    عدد المرات  ي 

               +             
مي ن     ,               ←  ي 

            −           
→         

 𝟕. 𝟔 × 𝟏𝟎−𝟒 − 𝟎. 𝟒𝟏𝟑𝟓 × 𝟏𝟎−𝟑 = 𝟕. 𝟔 × 𝟏𝟎−𝟒 − 𝟒. 𝟏𝟑𝟓 × 𝟏𝟎−𝟒 

     = (𝟕. 𝟔 − 𝟒. 𝟏𝟑𝟓) × 𝟏𝟎−𝟒 = 𝟑. 𝟒𝟕 × 𝟏𝟎−𝟒 

 𝟔. 𝟒𝟑 × 𝟏𝟎−𝟓 − 𝟎. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎−𝟑 =……H.W 

 𝟎. 𝟎𝟓𝟐 × 𝟏𝟎𝟒 + 𝟕. 𝟏𝟑 × 𝟏𝟎𝟐 = 𝟓. 𝟐 × 𝟏𝟎𝟐 + 𝟕. 𝟏𝟑 × 𝟏𝟎𝟐 

      = (𝟓. 𝟐 + 𝟕. 𝟏𝟑) × 𝟏𝟎𝟐 = 𝟏𝟐. 𝟑𝟑 × 𝟏𝟎𝟐 = 𝟏. 𝟐𝟑𝟑 × 𝟏𝟎𝟑 

 (𝟕. 𝟖𝟑 × 𝟏𝟎−𝟓)
𝟐
= (𝟕. 𝟖𝟑)𝟐 × (𝟏𝟎−𝟓)

𝟐
= 𝟔𝟏. 𝟑𝟎𝟖𝟗 × 𝟏𝟎−𝟏𝟎 = 𝟔. 𝟏𝟑𝟎𝟖𝟗 × 𝟏𝟎−𝟗 

 (𝟗. 𝟐𝟑 × 𝟏𝟎−𝟑)𝟐 =…….H.W 

 𝟒. 𝟖𝟔 × 𝟏𝟎𝟐 ÷ 𝟎. 𝟓𝟓 × 𝟏𝟎𝟓 =
𝟒.𝟖𝟔×𝟏𝟎𝟐

𝟎.𝟓𝟓×𝟏𝟎𝟓
=

𝟒.𝟖𝟔×𝟏𝟎𝟐×𝟏𝟎−𝟓

𝟎.𝟓𝟓
= 𝟖. 𝟖𝟒 × 𝟏𝟎−𝟑 

 𝟔. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎𝟑 ÷ 𝟎. 𝟎𝟏𝟓 × 𝟏𝟎𝟔 =….…H.W 

Ans ≃ 𝟐. 𝟐𝟒 

Ans ≃ −𝟓. 𝟎𝟒 

Ans ≃ 𝟐𝟐. 𝟏𝟐 

Ans≃ 𝟐. 𝟖𝟔 

 ند ال      مع 

 ااسو    

𝟐
𝟑
𝟐 =  𝟐𝟑 

أ   دد اسهُ  ة  

 ب ان  ناحد    

   اد    ق بر  

 م بعر     

Ans≃ 𝟏. 𝟓𝟕 × 𝟏𝟎−𝟓 

Ans≃ 𝟖. 𝟓𝟐 × 𝟏𝟎−𝟓 

Ans≃ 𝟒. 𝟏𝟔 × 𝟏𝟎𝟏𝟏 

الحاسبة تخدمنس هنا  

 هنا تحركت الفارزة الى اليسار مرتبة واحدة



 

 

    

    

ي      اء الكلاب  ى محمد    صف 
 مصطف 

  مسائل حياتية       

 : يعد زلزال تسونامي الذي حدث في اليابان من اقوى الزلازل التي حدثت على مر العصور الزلازل 

𝒗سرعة التسونامي بالقانون   يحسب و  = √𝟗. 𝟔𝒅  متر بالثانية حيث𝒅 . تمثل عمق المياه 

 متر   ؟  𝟏𝟎𝟎𝟎ما سرعة التسونامي التقريبية اذا كان عمق المياه 

Sol   𝒗 = √𝟗. 𝟔𝒅          𝒅 = 𝟏𝟎𝟎𝟎 

          𝒗 = √𝟗. 𝟔 × 𝟏𝟎𝟎𝟎 = √𝟗𝟔𝟎𝟎 ≃ 𝟗𝟖𝒎/𝒔𝒆𝒄 

 

 : اساسية في الاتصالات مثل اشارات التلفاز يستعمل القمر الصناعي بصفة  الاقمار الاصطناعية 

 اذ تدور هذه الاقمار بسرعات, الطقس وتعقب الاعاصير  والمكالمات الهاتفية في جميع انحاء العالم والتنبؤ في

 وتحسب سرعة القمر المدارية بالعلاقة التالية ,محددة في مدارات خاصة بها حول الارض

 𝒗 = √𝟒×𝟏𝟎𝟏𝟒

𝒓
𝒎/𝒔𝒆𝒄  و اذ𝒓 . ) تمثل نصف قطر المدار )بعد القمر عن مركز الارض 

 ؟   𝟑𝟎𝟎𝒌𝒎دار ما سرعة القمر اذا كان نصف قطر الم

 

Sol    𝒗 = √
𝟒×𝟏𝟎𝟏𝟒

𝒓
       𝒓 = 𝟑𝟎𝟎𝒌𝒎 ⟹ 𝒓 = 𝟑𝟎𝟎𝒌𝒎× 𝟏𝟎𝟎𝟎𝒎 = 𝟑𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒎 = 𝟑 × 𝟏𝟎𝟓𝒎  

𝒗 = √
𝟒 × 𝟏𝟎𝟏𝟒

𝟑 × 𝟏𝟎𝟓
= √

𝟒 × 𝟏𝟎𝟏𝟒−𝟓

𝟑
= √

𝟒 × 𝟏𝟎𝟗

𝟑
= √

𝟒𝟎 × 𝟏𝟎𝟖

𝟑
 

        = √
𝟒𝟎

𝟑
× 𝟏𝟎𝟖 = √

𝟒𝟎

𝟑
× 𝟏𝟎𝟒  

    𝒗 ≃ 𝟑.𝟔𝟓 × 𝟏𝟎𝟒 𝒎\𝒔𝒆𝒄 

        

 

 𝟏𝟎𝟖 = (𝟏𝟎𝟖)
𝟏
𝟐 = 𝟏𝟎𝟒 



 

 

    

    

ي      اء الكلاب  ى محمد    صف 
 مصطف 

 : تحسب سرعة تدفق الماء الذي يضخ من سيارات الحريق بقانون  مكافحة الحرائق 

𝒗 =  𝟐𝒉𝒈 𝒇𝒐𝒐𝒕/𝒔𝒆𝒄  حيث𝒉  تمثل اقصى ارتفاع للماء و𝒈  تمثل التعجيل الارضي 

(𝟑𝟐𝒇𝒐𝒐𝒕/𝒔𝒆𝒄𝟐)  لإطفاء الحريق في الغابات تحتاج ادارة مكافحة الحرائق في الدفاع المدني الى مضخة 

 (𝟕𝟐𝒇𝒐𝒐𝒕/𝒔𝒆𝒄). فهل تفي بحاجتها مضخة تقذف الماء بسرعة (𝟖𝟎𝒇𝒐𝒐𝒕)لتضخ الماء الى ارتفاع  

Sol    
 

 

 

 𝟏𝟖√كان ارتفاعهُ  جد مساحة المثلث الذي يعلو واجهة البيت اذا − √𝟑  

𝟐√𝟑  وطول قاعدتهُ + √𝟑 

 

Sol   مساحة المثلث = 𝟏

𝟐
       الارتفاع  القاعدة 

مساحة المثلث          = 𝟏

𝟐
(𝟑√𝟐 + √𝟑)(√𝟏𝟖 − √𝟑) 

                         =
𝟏

𝟐
(𝟑√𝟐 + √𝟑)(𝟑√𝟐 − √𝟑) 

                         =
𝟏

𝟐
((𝟑√𝟐)

𝟐
− (√𝟑)

𝟐
) 

                         =
𝟏

𝟐
(𝟗(𝟐) − 𝟑) 

                         =
𝟏

𝟐
(𝟏𝟖 − 𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝟏𝟓) = 𝟕. 𝟓𝒎𝟐  مساحة المثلث  

 

𝒂𝟑    ملاحظة / تحليل الفرق او مجموع بين مكعبين  ± 𝒃𝟑 = (𝒂 ± 𝒃)(𝒂𝟐 ∓ 𝒂𝒃 + 𝒃𝟐) 
 

  ق بر  

  بع الحد اانث ن  ع  م بعر 

اشارة سالس/    الوسط 

 ثم   بع الحد ال ا  

 

  او ااشارة

 دائماً موجب  ةو ااشارة

𝟕𝟐 = √𝟔𝟒𝒉
  س ط
⇒  𝟕𝟐 = 𝟖√𝒉 

√𝒉 =
𝟕𝟐

𝟖

 
⇒√𝒉= 𝟗

تربيع الطرفين
⇒      𝒉 = 𝟖𝟏𝒎 

 𝒗 =  𝟐𝒉𝒈
 
⇒𝟕𝟐 = √𝟐 × 𝒉 × 𝟑𝟐 

يةالبنا يصل الى ارتفاع المضخةاذن ارتفاع   

                                  𝒗 =  𝟐𝒉𝒈 

         𝒗 = √𝟐 × 𝟖𝟎 × 𝟑𝟐 = √𝟓𝟏𝟐𝟎 ≃ 𝟕𝟏. 𝟓𝟓  
 تكفي لإخماد الحريق  (𝟕𝟐𝒇𝒐𝒐𝒕/𝒔𝒆𝒄)اذن المضخة التي سرعتها 

 

بطريقة ايجاد الارتفاعوبطريقة ايجاد السرعة  \سوف نحل السؤال بطريقتين   



 

 

    

    

ي      اء الكلاب  ى محمد    صف 
 مصطف 

2 

2 

2 

3 

3 

3 

 

  :اثبت صحة ما يأتي  تحدِ :     اولاً       

 (𝟕
𝟏

𝟑 − 𝟓
𝟏

𝟑) (𝟕
𝟐

𝟑 + 𝟕
𝟏

𝟑𝟓
𝟏

𝟑 + 𝟓
𝟐

𝟑) = 𝟐 

Sol    الطرف الايسر = (𝟕
𝟏

𝟑 − 𝟓
𝟏

𝟑) (𝟕
𝟐

𝟑 + 𝟕
𝟏

𝟑𝟓
𝟏

𝟑 + 𝟓
𝟐

𝟑) = (𝟕
𝟏

𝟑)
𝟑

− (𝟓
𝟏

𝟑)
𝟑

= 𝟕
𝟏

𝟑
×𝟑 − 𝟓

𝟏

𝟑
×𝟑 = 𝟕 − 𝟓 = 𝟐 

= الطرف الايمن          𝟐 

 

.𝟖 كتب شاكر ناتج جمع العددين كالاتي :   أصحح الخطأ :     ثانياً 𝟒 × 𝟏𝟎−𝟑 + 𝟎. 𝟓𝟐 × 𝟏𝟎−𝟐 = 𝟏. 𝟑𝟔 × 𝟏𝟎−𝟑 

 Sol                                                                                                                 حدد خطأ شاكر ثم صححهُ      

  𝟖. 𝟒 × 𝟏𝟎−𝟑 + 𝟎. 𝟓𝟐 × 𝟏𝟎−𝟐 =  𝟎. 𝟖𝟒 × 𝟏𝟎−𝟐 + 𝟎. 𝟓𝟐 × 𝟏𝟎−𝟐 

                                                  = 𝟏. 𝟑𝟔 × 𝟏𝟎−𝟐 

  𝟏. 𝟑𝟔 × 𝟏𝟎−𝟑                 𝟏. 𝟑𝟔 × 𝟏𝟎−𝟐  

 

.𝟏𝟎يقع بين العددين  𝟏𝟐𝟓√هل ان العدد حس عددي :      ثالثاً .𝟏𝟏و  𝟐𝟖  ؟   𝟐𝟖

Sol   √𝟏𝟐𝟓 = 𝟓√𝟓 ≃ 𝟓(𝟐. 𝟐𝟑) ≃ 𝟏𝟏. 𝟏𝟖 

          𝟏𝟎. 𝟐𝟖     ,     𝟏𝟏. 𝟏𝟖     ,     𝟏𝟏. 𝟐𝟖 

 

𝟔ناتج الجمع بالتقريب لأقرب عشرة        أكتب :    رابعاً
𝟑

𝟐 + 𝟓
𝟑

𝟐 ≃ ⋯ 

Sol   𝟔
𝟑

𝟐 + 𝟓
𝟑

𝟐 = √𝟔𝟑 + √𝟓𝟑 = √𝟐𝟏𝟔 + √𝟏𝟐𝟓 = 𝟔√𝟔 + 𝟓√𝟓  

                           ≃ 𝟔(𝟐. 𝟒) + 𝟓(𝟐. 𝟐) ≃ 𝟏𝟒. 𝟒 + 𝟏𝟏 ≃ 𝟐𝟓 

 

     

     

 

 الطرف الايسر   = الايمن الطرف ∴

 ب ع بر  العددب  𝟏𝟐𝟓√ عم  

 مكعبينباستخدام الفرق بين 

√𝟐𝟏𝟔 = 𝟔√𝟔 

216 

108 

54 

27 

9 

3 3 

 

 دا ل ال ذر 6

  ارج ال ذر 2 

  ارج ال ذر 
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𝟏𝟎−𝟑 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

     يقاتــتطبــال             

 

,𝒙)عن طريق الازواج المرتبة      𝐲الى المجموعة       𝒙تعرفنا سابقاً على العلاقات التي تكون من المجوعة    𝒚) . 

 في هذا الدرس سنتعرف  على العلاقات التي تمثل تطبيقاً وحسب التعريف التالي 

𝐑لتكن     التطبيق        ∶ 𝐗 → 𝐲  علاقة من(𝒙  الىy  تكون هذه العلاقة تطبيق اذا كان ) كل عنصر في𝒙  يرتبط بصورة واحدة فقط فيy   

 .   xهو جميع عناصر المجموعة         مجال التطبيق       

 .  yهو جميع عناصر المجموعة             المجال المقابل للتطبيق              

 (هذه الصور تسمى مدى التطبيق y له صورة في 𝒙يعني كل عنصر من هو مجموعة  كل الصور في المجال المقابل )        مدى التطبيق       

 ويرمز لها بالرمز .              ,هي القاعدة التي تنقل العنصر من المجال الى صورته في المجال المقابل       قاعدة الاقتران        
𝑹(𝒙) = 𝒚   ,    𝒇(𝒙) = 𝒚    ,     𝒈(𝒙) = 𝒚 

 

 

                   ًاذا وجد عنصر في المجال  العلاقة لا تمثل تطبيقا𝒙 يرتبط باي عنصر من المجال المقابل  لمy   ,                    

 .  yيرتبط بعنصرين او اكثر في   𝒙او وجد عنصر في                        

                 ة جزئية من المجال المقابل   .مجموع المدى 

                : كل عنصر من المجال -شرط التطبيق  𝒙  من المجال المقابل  فقط يرتبط بعنصر واحدy . 

                            الزوج المرتب   (𝒂, 𝒃)  المسقط الاول ينتمي للمجال 𝒙 والمسقط الثاني ينتمي للمجال المقابل y  .  

 

 ملاحظات

𝟏 − 𝟐 

 الدرس

 مسقط ثاني   مسقط اول



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

 بين العلاقات الاتية هل تمثل تطبيق مع ذكر السبب             1مثال       

 

 

 

 

 

 

 

 

:𝑭 اذا كانت         2مثال  𝑿 → 𝒀    تمثل تطبيق بقاعدة الاقتران𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒙     من المجموعة  𝑿 = {𝟒, 𝟔, 𝒀 الى المجموعة  {𝟖 = {𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓}     

            اكتب التطبيق على شكل مجموعة ازواج مرتبة      مثل التطبيق بمخطط سهمي          اكتب المجال   المدى جد  

 

   Sol         𝒀 = 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
𝒙                                                                المجال  = 𝑫𝑭 = 𝑿 = {𝟒, 𝟔, 𝟖} 

 𝒇(𝟒) =
𝟏

𝟐
(𝟒) = 𝟐   

𝒇(𝟔) =
𝟏

𝟐
(𝟔) = 𝟑  

𝒇(𝟖) =
𝟏

𝟐
(𝟖) = 𝟒  

𝑭 = {(𝟒, 𝟐), (𝟔, 𝟑), (𝟖, 𝟒)}  

  المدى    = 𝑹𝑭 = {𝟐, 𝟑, 𝟒} 

 

1 

2 

3 

4 

2 

3 

4 

5 

a 

b 

c 

 

2 

4 

6 

8 

2 

4 

6 

8 

a 

b 

c 

 

𝐗 𝐗 𝐗 𝐘 𝐘 𝐘 

نعمممل العلاقمممة تمثمممل تطبيمممق لان كمممل    

لممص صممورة وحيممدة    Xصممر مممن المجممال  عن

 Yفي المجال المقابل

لا تمثممممل العلاقممممة تطبيممممق لان يوجممممد    

لمممص صمممورتين    Xعنصمممر ممممن المجمممال    

 Yفي المجال المقابل

لا تمثممممل العلاقممممة تطبيممممق لان يوجممممد 

لممميه لمممص      Xعنصمممر ممممن المجمممال   

 Yصورة في المجال المقابل

4 

6 

8 

 

2 

3 

4 

 

𝐗 𝐘 
𝑭 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

                      بذا كانت تطبيقاً فاكت؟ اهل تمثل العلاقة  تطبيقاً  , لوغرام  وسعر  السمك  بالدينار  الجدول  التالي يمثل  العلاقة  بين  وزن  السمك  بالكي           3 مثال

      المدى  وحدد  المجال    و   قاعدة   الاقتران

 Sol         

  𝒀             يرتبط بعنصر واحد في  𝑿نعم تمثل تطبيق لان كل عنصر في  

𝒚  قاعدة الاقتران  = 𝟐𝒙    𝒐𝒓   𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 

=       المجال 𝑫 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒} 

=      المدى  𝑹 = {𝟐, 𝟒, 𝟔, 𝟖} 

 اكتب قاعدة الاقتران للتطبيق  ومثله بمخطط سهمي  ثم اكتب  المجال  والمدى  للتطبيق     4مثال 

        𝑭 = {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟓), (𝟑, 𝟕), (𝟒, 𝟗)} 

Sol    𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 + 𝟏   

=       المجال 𝑫𝑭 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒} 

=      المدى  𝑹𝑭 = {𝟑, 𝟓, 𝟕, 𝟗} 

          𝒈 = {(𝟏, 𝟐), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟒), (𝟒, 𝟓)}         H.W   

  اكتب  قاعدة  الاقتران للتطبيقات التالية ومثلها بالمستوي  الاحداثي واكتب المجال والمدى    5مثال  

Sol       𝑭 = {(𝟏, 𝟎), (𝟐, 𝟎), (𝟑, 𝟎), (𝟒, 𝟎)} 

         𝒇(𝒙) = 𝟎 

=       المجال 𝑫𝑭 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒} 

=      المدى  𝑹𝑭 = {𝟑, 𝟓, 𝟕, 𝟗} 

           𝒈 = {(𝟎, 𝟎), (𝟏, −𝟏), (𝟐, −𝟐), (𝟑, −𝟑)}         H.W   

 𝑿الوزن/ كغل   𝒀السعر / دينار 

2 

4 

6 

8 

1 

2 

3 

4 

1 

2 

3 

4 

3 

5 

7 
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𝐗 𝐘 

1 2 3 4 5 

0 

1 

2 

3 

𝐘 

𝐗 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

واع  
ات   ان  ق  ي  طب           الت 

 

 

:𝑭يكون التطبيق        التطبيق الشامل         اولاً  𝑿 → 𝒀  شامل اذا  كان  كل عنصر من عناصر𝒀 هو صورة لعنصر واحد او 

 .  𝑿اكثر من عناصر                                                 

 لا ؟ امبين هل التطبيقات  الاتية تمثل تطبيقاً شاملاً            1مثال   

 

 

 

 

 

  

            

 

:𝑭يكون التطبيق  التطبيق المتباين                ثانياً  𝑿 → 𝒀  ن مختلفتان     تطبيقاً متبايناً اذا كان كل عنصرين بالمجال لهما صورتا 

,𝒙𝟏∀  بالمجال المقابل .                𝒙𝟐 ∈ 𝑿; 𝒙𝟏 ≠ 𝒙𝟐 → 𝒇(𝒙𝟏) ≠ 𝒇(𝒙𝟐) 
                                                

 
 

 بصورة ابسط

 المدى = المجال المقابل

1 

2 

3 

4 

1 

2 

3 

4 

1 

2 

3 

 

2 

3 

4 

5 

𝐗 𝒀 
𝒀 𝑿 

نعل التطبيق شامل لان      

 المدى = المجال المقابل
شامل  لان       التطبيق  غير

 ملاحظة المجال المقابل ≠المدى 

 ملاحظة
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 يكون التطبيق متقابل اذا كان تطبيقاً شاملاً ومتبايناً في آنً واحد .       التطبيق المتقابل    ثالثاً 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

2 

3 

 

1 

2 

3 

4 

𝐗 𝐘 

1 

2 

3 

4 

1 

2 

3 

 

𝐗 𝐘 

 التطبيق  متباين

 لان للعناصر المختلفة  صور مختلفة

𝟑 ≠ 𝟒 → 𝒇(𝟑) = 𝒇(𝟒) 
𝟑 = 𝟒 

التطبيق غير متباين لان يوجد عنصرين 

في المجال لهما نفه الصورة في المجال 

 المقابل

a 

b 

c 

d 

 

1 

2 

3 

4 

 

 𝐗 𝐘 

a 

b 

c 
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4 

2 

3 

4 

5 
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b 

c 

 

a 

b 

c 

d 

 

a 

b 

c 

d 

 

𝐘 𝐘 𝐘 𝐗 𝐗 𝐗 

 التطبيق  شامل

 التطبيق متباين

 التطبيق متقابل ∴

 التطبيق غير  شامل

 التطبيق متباين

التطبيق  غير متقابل لان  ∴

 غير شامل

 طبيق شاملالت

 التطبيق  غير متباين

التطبيق  غير متقابل لان  ∴

 غير متباين

 التطبيق غير شامل

 التطبيق  غير متباين

التطبيق  غير متقابل لان  ∴

 غير متباين وغير شامل
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:𝑭اذا كان     4مثال 𝑵 → 𝑵  وكانت𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 +  بين هل التطبيق شامل ام لا .  , 𝟐

Sol     𝑵 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, … . . } 

        𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 + 𝟐 

        𝒇(𝟏) = 𝟑(𝟏) + 𝟐 = 𝟑 + 𝟐 = 𝟓 

        𝒇(𝟐) = 𝟑(𝟐) + 𝟐 = 𝟔 + 𝟐 = 𝟖 

        𝒇(𝟑) = 𝟑(𝟑) + 𝟐 = 𝟗 + 𝟐 = 𝟏𝟏 

 

 

=المدى  𝑹𝑭 = {𝟓, 𝟖, 𝟏𝟏, … … … }  

 

 
 
 

:𝑭اذا كان      5مثال  𝑨 → 𝒁  حيث𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐   وكانت𝑨 = {−𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏,   ارسم المخطط السهمي,   {𝟐

 لا ؟ للتطبيق ومثلهُ بيانياً في المستوي الاحداثي وبين هل التطبيق متباين اواكتب الازواج المرتبة  و         

Sol     𝑨 = {−𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏, 𝟐}   المجال 

         𝒁 = {𝟎, ∓𝟏, ∓𝟐, ∓𝟑, … . .   المجال المقابل  {
        𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 

        𝒇(−𝟐) = (−𝟐)𝟐 = 𝟒 

        𝒇(−𝟏) = (−𝟏)𝟐 = 𝟏 

        𝒇(𝟎) = (𝟎)𝟐 = 𝟎 

        𝒇(𝟏) = (𝟏)𝟐 = 𝟏 

        𝒇(𝟐) = (𝟐)𝟐 = 𝟒 

𝑭 = {(−𝟐, 𝟒), (−𝟏, 𝟏), (𝟎, 𝟎), (𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟒)}  

 

 

ثمممل  𝑵نكتمممب مجموعمممة الاعمممداد الطبيعيمممة   

في قاعممدة الاقممتران     𝑵نعمموع عناصممر  المجممال   

  𝑹𝑭وناتج التعويض هو المدى 

 𝑵 , 𝑹  , 𝒁  , 𝑸  
 اذا كان المجال مجموعة غير منتهية مثل

ثلاث عناصر من المجموعة في بأخذ نكت

 ونعوضها بقاعدة الاقتران 

 المجال المقابل  ≠المدى  ∵

 التطبيق غير شامل ∴

-2 

-1 

0 

1 

2 

 
4 
3 
2 
1 

0 

-1 

-2 

-3 
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𝐀 

𝐙 
𝐘 

𝐗 

التطبيممممق غممممير متبمممماين لان يوجممممد عنصممممرين في المجممممال مخممممتلفين لهممممما نفممممه   

𝟐−الصورة في المجال المقابل     ≠ 𝟐 → 𝒇(−𝟐) = 𝒇(𝟐) , 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

𝑨   اذا كان         6مثال  = {𝟏, 𝟐, 𝑩      و           {𝟑 = {𝟒, 𝟓, :𝑭وكانت    {𝟔 𝑨 → 𝑩         تطبيقاً معرفاً   كالاتي 

𝑭 = {(𝟏, 𝟒), (𝟐, 𝟓), (𝟑,  ارسم المخطط السهمي وبين نوعه .   ثم مثل التطبيق في المستوي الاحداثي                                         {(𝟔

Sol      

 

 

 

 

 

  

𝑿اذا كانت      7ثالم = {𝟏, 𝟐, 𝒀و   {𝟑 = {𝟏, 𝟒, 𝟗, :𝑹والتطبيق   {𝟏𝟔 𝑿 → 𝒀  معرفاً كالاتي 

𝑹 = {(𝟏, 𝟒), (𝟐, 𝟒), (𝟑,  H.W                     وبين نوعه .   ارسم المخطط السهمي للتطبيق   {(𝟗

:𝑭اذا كان     8ثالم 𝒁 → 𝒁  حيث𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 −  ارسم المخطط السهمي ثم بين نوع التطبيق .  𝟑

Sol       𝒁 = {𝟎, ∓𝟏, ∓𝟐, ∓𝟑, … . . }  

        𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟐 − 𝟑 

        𝒇(−𝟐) = 𝟐(−𝟐)𝟐 − 𝟑 = 𝟐(𝟒) − 𝟑 = 𝟖 − 𝟑 = 𝟓 

        𝒇(−𝟏) = 𝟐(−𝟏)𝟐 − 𝟑 = 𝟐(𝟏) − 𝟑 = 𝟐 − 𝟑 = −𝟏 

        𝒇(𝟎) = 𝟐(𝟎)𝟐 − 𝟑 = 𝟐(𝟎) − 𝟑 = 𝟎 − 𝟑 = −𝟑 

        𝒇(𝟏) = 𝟐(𝟏)𝟐 − 𝟑 = 𝟐(𝟏) − 𝟑 = 𝟐 − 𝟑 = −𝟏 

        𝒇(𝟐) = 𝟐(𝟐)𝟐 − 𝟑 = 𝟐(𝟒) − 𝟑 = 𝟖 − 𝟑 = 𝟓 

 

 

 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

𝐀 𝐁 نوع التطبيق 

 التطبيق شامل 

 متباين التطبيق 

 التطبيق تقابل 
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𝐙 

𝐙 

 المجال المقابل   ≠ى لان المد

𝒇(−𝟏)  لان      = 𝒇(𝟏)  −𝟏 ≠ 𝟏 → 

 لان غير شامل وغير متقابل

 نوع التطبيق

 شامل غير التطبيق  \ 

  متباينغير  التطبيق \ 

 تقابل غير التطبيق  \ 
 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

      

, 𝒇(𝒙)اذا كان        𝒈(𝒙)  وهي )تركيب التطبيق (سوف نتعلم كيفية ايجاد دالة جديدة تسمى  , تطبيقات معلومة 

(𝒙)(𝒇𝚶𝒈) الدالة     اولاً = 𝒇(𝒈(𝒙))  وتقرأ𝒇    تركيب𝒈 

 .   𝒇اولاً ثم ايجاد صورتها في الدالة   𝒈(𝒙)وهي ناتجة من ايجاد        

(𝒙)(𝒈𝜪𝒇)   الدالة     ثانياً  = 𝒈(𝒇(𝒙))   وتقرأ𝒈    تركيب𝒇   

 .   𝒈ثم ايجاد صورتها في الدالة   𝒇(𝒙)وهي ناتجة من ايجاد          

:𝒇ليكن      1مثال  𝑵 → 𝑵        حيث𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐     وان𝒈: 𝑵 → 𝑵  حيث𝒈(𝒙) = 𝟑𝒙 + 𝟏    

   (𝒇𝚶𝒈)(𝟐)  (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) (𝒈𝜪𝒇)(𝒙)     (𝒈𝜪𝒇)(𝟓)جد

 

Sol      (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙)) = ( )𝟐 = (𝟑𝒙 + 𝟏)𝟐 

            (𝒇𝚶𝒈)(𝟐) = (𝟑𝒙 + 𝟏)𝟐 = (𝟑(𝟐) + 𝟏)𝟐 = (𝟕)𝟐 = 𝟒𝟗 

             (𝒈𝜪𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) = 𝟑( ) + 𝟏 = 𝟑(𝒙𝟐) + 𝟏 

            (𝒈𝜪𝒇)(𝟓) = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏 = 𝟑(𝟓)𝟐 + 𝟏 = 𝟑(𝟐𝟓) + 𝟏 = 𝟕𝟔     

 

 

 

 

:𝒇ليكن       2مثال  𝒁 → 𝒁     حيث𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐    وان𝒈: 𝑵 → 𝑵 H.W 

𝒈(𝒙)حيث                     = 𝒙 + , (𝒇𝜪𝒈)(𝒙)جد   𝟏 (𝒈𝚶𝒇)(𝒙)   (𝒇𝚶𝒈)(𝟐), (𝒈𝚶𝒇)(𝟐)                  

𝒙                 𝒈(𝒙)             𝒇(𝒈(𝒙)) 
 𝒇 بواسطططة  𝒈 بواسطة 

𝒇هنا المعادلة اكتب. 

𝒙                 𝒇(𝒙)             𝒈(𝒇(𝒙)) 
 𝒇 بواسطططة  𝒈  بواسطة

𝒇 تباك  .هنا المعادلة 

𝒇(𝒈(𝒙)) نبدأ بالدالة

نضع   𝒇 خارج القوس

ثم  )  (قوس 𝒙مكان كل 

نأخذ 𝒈  ننتقل للدالة الثانية 

كل الدالة نضعها داخل 
 الاقواس

 𝒈(𝒙) نعوع  في القوس قاعدة اقتران

 𝒇(𝒙) نعوع  في القوس قاعدة اقتران

نعمموع العممدد  (𝒙)(𝒈𝜪𝒇)بعممد ادمماد قاعممدة اقممتران التركيممب    

 (𝟓)(𝒈𝜪𝒇)المطلوب تعويضص في قاعدة اقتران التركيب 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

:𝒇 ليكن    3مثال   𝑹 → 𝑹    ث حي𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 + :𝒈وان   𝟏 𝑹 → 𝑹     حيث𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙 + 𝟓 

(𝒙)(𝒈𝚶𝒇)هل ان          = (𝒇𝚶𝒈)(𝒙)    جد قيمة ؟𝒙   اذا علمت ان (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) = 𝟐𝟖   

Sol       (𝒇𝚶𝐠)(𝒙) = 𝟐𝟖                          𝟔𝒙 + 𝟏𝟓 + 𝟏 = 𝟐𝟖                
𝟔𝒙

𝟔
=

𝟏𝟐 
𝟐

𝟔
       

              𝒇(𝒈(𝒙)) = 𝟐𝟖                             𝟔𝒙 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟖                        𝒙 = 𝟐 

               𝟑(  ) + 𝟏 = 𝟐𝟖                            𝟔𝒙 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟖 

             𝟑(  𝟐𝒙 + 𝟓) + 𝟏 = 𝟐𝟖                𝟔𝒙 = 𝟐𝟖 − 𝟏𝟔 

             𝟑(  𝟐𝒙 + 𝟓) + 𝟏 = 𝟐𝟖                𝟔𝒙 = 𝟏𝟐  

(𝒈𝜪𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) = 𝟐(𝟑𝒙 + 𝟏) + 𝟓 = 𝟔𝒙 + 𝟏 + 𝟓 = 𝟔𝒙 + 𝟔 

(𝒇𝜪𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙)) = 𝟑(𝟐𝒙 + 𝟓) + 𝟏 = 𝟔𝒙 + 𝟏𝟓 + 𝟏 = 𝟔𝒙 + 𝟏𝟔   

:𝒇اذا كانت الدالة     4مثال   𝒁 → 𝒁    حيث𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 + 𝟏                                             H.W 

:𝒈والدالة             𝒁 → 𝒁     حيث𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙 + (𝒙)(𝒇𝚶𝐠)اذا كانت  𝒙جد قيمة    𝟓 = 𝟐𝟖  

 فأننا نعوض مجال الدالة الاقرب  (𝒙)(𝒇𝚶𝒈)اذا طلب في السؤال ايجاد مدى التركيب          ملاحظة                 

 في قاعدة اقتران التركيب كما في المثال التالي .  𝒙الى                                    

:𝒇ليكن    5مثال  𝑨 → 𝑵    وكانت𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙 + 𝑨حيث    𝟑 = {𝟏, 𝟐, :𝒈وان    {𝟑 𝑵 → 𝑵      حيث𝒈(𝒙) = 𝒙 +   (𝒙)(𝒈𝜪𝒇)جد  مدى       𝟏

Sol     (𝒈𝜪𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) 

                                = (  ) + 𝟏 

                                = (𝟒𝒙 + 𝟑  ) + 𝟏 

            (𝒈𝜪𝒇)(𝒙) = 𝟒𝒙 + 𝟒 
            (𝒈𝜪𝒇)(𝟏) = 𝟒(𝟏) + 𝟒 = 𝟒 + 𝟒 = 𝟖 
            (𝒈𝜪𝒇)(𝟐) = 𝟒(𝟐) + 𝟒 = 𝟖 + 𝟒 = 𝟏𝟐 
            (𝒈𝜪𝒇)(𝟑) = 𝟒(𝟑) + 𝟒 = 𝟏𝟐 + 𝟒 = 𝟏𝟔 

=   ∴     المدى   𝑹 = {𝟖, 𝟏𝟐, 𝟏𝟔} 

 𝟔بقسمة الطرفين على 

 

  𝒙نعوع المجال للدالة الاقرب الى 

𝑨يعني نعوع  = {𝟏, 𝟐, 𝟑} 

 ة اقتران التركيبدفي قاع

 ∴ (𝒈𝜪𝒇)(𝒙) ≠  (𝒇𝜪𝒈)(𝒙) 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

:𝒇  اذا كانت     6مثال 𝑵 → 𝑵   حيث  𝒇(𝒙) = 𝟓𝒙 + 𝟐 

:𝒈  وان       𝑵 → 𝑵      حيث𝒈(𝒙) = 𝒙 +  بذكر الازواج المرتبة  𝒇𝚶𝒈  اكتب التطبيق 𝟑
Sol        (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙)) 

                                  = 𝟓(  ) + 𝟐 
                                  = 𝟓(𝒙 + 𝟑) + 𝟐  
                                  = 𝟓𝒙 + 𝟏𝟓 + 𝟐 
              (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) = 𝟓𝒙 + 𝟏𝟕 
              (𝒇𝚶𝒈)(𝟏) = 𝟓(𝟏) + 𝟏𝟕 = 𝟓 + 𝟏𝟕 = 𝟐𝟐 
              (𝒇𝚶𝒈)(𝟐) = 𝟓(𝟐) + 𝟏𝟕 = 𝟏𝟎 + 𝟏𝟕 = 𝟐𝟕 
              (𝒇𝚶𝒈)(𝟑) = 𝟓(𝟑) + 𝟏𝟕 = 𝟏𝟓 + 𝟏𝟕 = 𝟑𝟐 

 

𝒇𝚶𝒈 = {(𝟏, 𝟐𝟐), (𝟐, 𝟐𝟕), (𝟑, 𝟑𝟐), … … … . . }  
 

:𝒇اذا كانت الدالة        7مثال 𝑹 → 𝑹    حيث𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 + 𝟏 

:𝒈وكانت               𝑹 → 𝑹                 حيث𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙 +   𝒇𝚶𝒈       𝒈𝜪𝒇 جد     𝟓
Sol       𝑹 = {… … . . −𝟏, 𝟎, 𝟏, … … . } 

          (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙))                                         𝒈𝜪𝒇                                               H.W 

                                  = 𝟑(   ) + 𝟏 

                                  = 𝟑(𝟐𝒙 + 𝟓) + 𝟏 

                                  = 𝟔𝒙 + 𝟏𝟓 + 𝟏 

               (𝒇𝚶𝒈)(𝒙) = 𝟔𝒙 + 𝟏𝟔 

            (𝒇𝚶𝒈)(−𝟏) = 𝟔(−𝟏) + 𝟏𝟔 = −𝟔 + 𝟏𝟔 = 𝟏𝟎 

                (𝒇𝚶𝒈)(𝟎) = 𝟔(𝟎) + 𝟏𝟔 = 𝟎 + 𝟏𝟔 = 𝟏𝟔 

            (𝒇𝚶𝒈)(𝟏) = 𝟔(𝟏) + 𝟏𝟔 = 𝟔 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟐 

              𝒇𝚶𝒈 = {… … … . , (−𝟏, 𝟏𝟎), (𝟎, 𝟏𝟔), (𝟏, 𝟐𝟐), … … … . . }  

 

 قوسين فارغين  𝒙بالتطبيق خارج القوس نضع بدل كل  نبدأ 

 𝒙ثل نعوع التطبيق الثاني في مكان كل 

𝑵 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, … … . } 



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

𝒇(𝒙)كان   اذا     8مثال = 𝟐𝒙 + :𝒇حيث   𝟏 𝑵 → 𝑵        وكان𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐          حيث𝒈: 𝑵 → 𝑵    

(𝒙)(𝒇𝜪𝒈)اذا كان      𝒙جد قيمة        ماذا تلاحظ   (𝒇𝚶𝒈)(𝟑)    (𝒈𝜪𝒇)(𝟑)جد  = 𝟑𝟑 Sol                   
           (𝒇𝜪𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙))                                 (𝒈𝜪𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) 

                                    = 𝟐(  ) + 𝟏                                                       = (  )𝟐 

                (𝒇𝜪𝒈)(𝒙) = 𝟐(𝒙𝟐) + 𝟏                               (𝒈𝜪𝒇)(𝒙) = (𝟐𝒙 + 𝟏)𝟐 

                (𝒇𝚶𝒈)(𝟑) = 𝟐(𝟑)𝟐 + 𝟏                                 (𝒈𝜪𝒇)(𝟑) = (𝟐(𝟑) + 𝟏)𝟐 

                                   = 𝟐(𝟗) + 𝟏                                                         = (𝟔 + 𝟏)𝟐 

                                   = 𝟏𝟖 + 𝟏 = 𝟏𝟗                                                = (𝟕)𝟐 = 𝟒𝟗 

 

       (𝒇𝜪𝒈)(𝒙) = 𝟑𝟑                 
𝟐𝒙𝟐

𝟐
=

𝟑𝟐 
𝟏𝟔

𝟐
 

           𝟐(𝒙𝟐) + 𝟏 = 𝟑𝟑                   𝒙𝟐 = 𝟏𝟔 
           𝟐𝒙𝟐 = 𝟑𝟑 − 𝟏                       𝒙 = 𝟒 
           𝟐𝒙𝟐 = 𝟑𝟐 

𝑨كانت  اذا       9مثال = {𝟏, 𝟐, :𝒇وكان    {𝟑 𝑨 → 𝑨   و𝒈: 𝑨 → 𝑨  ان كالاتي   معرفت𝒇 = {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟑)}  

𝒈 و    مع ذكر المجال والمدى  له                                                    𝒇𝜪𝒈جد             = {(𝟑, 𝟏), (𝟏, 𝟐), (𝟐, 𝟑)} 

                𝒈𝜪𝒇 لص           مع ذكر المجال والمدى      بين هل ان𝒇𝜪𝒈 = 𝒈𝜪𝒇       

Sol     𝑨 = {𝟏, 𝟐, 𝟑} 

         𝒇𝜪𝒈(𝟏) = 𝒇(𝒈(𝟏)) = 𝒇(𝟐) = 𝟑                  𝒈𝜪𝒇(𝟏) = 𝒈(𝒇(𝟏)) = 𝒈(𝟑) = 𝟏 

             𝒇𝜪𝒈(𝟐) = 𝒇(𝒈(𝟐)) = 𝒇(𝟑) = 𝟑                       𝒈𝜪𝒇(𝟐) = 𝒈(𝒇(𝟐)) = 𝒈(𝟑) = 𝟏 

             𝒇𝜪𝒈(𝟑) = 𝒇(𝒈(𝟑)) = 𝒇(𝟏) = 𝟑                       𝒈𝜪𝒇(𝟑) = 𝒈(𝒇(𝟑)) = 𝒈(𝟑) = 𝟏 

             𝒇𝜪𝒈 = {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟑)}                              𝒈𝜪𝒇 = {(𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟏), (𝟑, 𝟏)} 

        = 𝑫𝒈𝜪𝒇 = {𝟏, 𝟐, =                                    المجال {𝟑 𝑫𝒇𝜪𝒈 = {𝟏, 𝟐,                المجال {𝟑

=   المدى 𝑹𝒇𝚶𝒈 = =  المدى                                                           {𝟑} 𝑹𝒇𝚶𝒈 = {𝟏} 

 𝒇𝚶𝒈 ≠ 𝒈𝜪𝒇      فيكونان غير متساويين للتركيب الثانيالمدى  لايساويب الاول للتركيى المدن لا

 𝟐الطرفين على  بقسمة

 بجذر الطرفين 

 

(𝒈𝜪𝒇)(𝟑) ≠  (𝒇𝚶𝒈)(𝟑) 
 نلاحظ ان



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

𝑨اذا كانت       10مثال = {𝟏, 𝟐, :𝒇 وكان   {𝟑 𝑨 → 𝑨       و𝒈: 𝑨 → 𝑨  معرفين  كالاتي H.W 

  𝒇 = {(𝟏, 𝟐), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟏)} 𝒈 = {(𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟐), (𝟑,                                                                                                                                                     𝒈𝜪𝒇               𝒇𝜪𝒈جد                      {(𝟑

  

 

   التاليةلاقة سجلت درجات الحرارة في احد ايام الشتاء بالع :الحرارة  اتدرج 𝑹 = {(𝟔, −𝟐), (𝟗, −𝟑), (𝟏𝟐, −𝟒), (𝟏𝟓, −𝟓)} 

( درجة الحرارة بالدرجات السيليزية . مثل العلاقة بجدول ومثلها المسقط الثاني( الوقت بالساعة والاحداثي الثاني ) المسقط الاولاذ يمثل الاحداثي الاول)

 ؟ام لا هل تمثل العلاقة تطبيقاً , بالمستوي الاحداثي بيانياً 

Sol    

 

 

 

 

 

  الشكل البياني المجاور يمثل التطبيق  :المستوي الاحداثي 𝒇: 𝑵 → 𝑵 اكتب 

 التطبيق في البياني، اكتب قاعدة اقتران التطبيق، لها نقاطزواج المرتبة التي تمثلأاإحداثيات  

 ؟لامتباين أم  هل التطبيق 

 

 

Sol       𝒇 = {(𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟐), (𝟑, 𝟑), (𝟒, 𝟒)} 

              𝒇(𝒙) = 𝒙   

 15 12 9 6 بالساعةالوقت /

 5- 4- 3- 2- درجة الحرارة/ سيليزية

يرتبط )المسقط الاول( نعل تمثل تطبيق لان كل عنصر في المجال 

 )المسقط الثاني (بعنصر واحد فقط من المجال المقابل 
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 الوقت

 مسائل حياتية

نعل التطبيق متباين  لان للعناصر المختلفة في المجال لها 

 صور مختلفة في المجال المقابل



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

  العلاقة  : صحة𝑾𝒓 = 𝟐 (
𝑾𝒃

𝟑
استعمل نظام   𝒌𝒈 𝟏𝟓𝟎تمثل وزن الانسان  وزن حسان   𝑾𝒃و  ,تمثل وزن الماء في جسل الانسان   (

.   الشهر الثالثفي   𝒌𝒈 𝟏𝟐 و في الشهر الثاني  𝒌𝒈 𝟏𝟐ثل   الشهر الاولفي    𝒌𝒈 𝟔ففقد من وزنص  لاثة اشهرثخاص بانقاص الوزن لمدة 

 هل تمثل تطبيقاً ام لا ؟ ,اكتب جميع الازواج المرتبة للعلاقة بين وزن حسان ووزن الماء في جسمص  

Sol   𝑾𝒓 = 𝟐 (
𝑾𝒃

𝟑
)   

𝑾𝒓 = الوزن الكلي     = 𝟐 (
𝟏𝟓𝟎 

𝟓𝟎

𝟑
) = 𝟐(𝟓𝟎) = 𝟏𝟎𝟎 

=  وزن الشهر الاول 𝑾𝒓 = 𝟐 (
𝟏𝟒𝟒 

𝟒𝟖

𝟑
) = 𝟐(𝟒𝟖) = 𝟗𝟔 

=  وزن الشهر الثاني 𝑾𝒓 = 𝟐 (
𝟏𝟑𝟐 

𝟒𝟒

𝟑
) = 𝟐(𝟒𝟒) = 𝟖𝟖 

= وزن الشهر الثالث 𝑾𝒓 = 𝟐 (
𝟏𝟐𝟎 

𝟒𝟎

𝟑
) = 𝟐(𝟒𝟎) = 𝟖𝟎 

 

𝑾𝒓 = {(𝟏𝟓𝟎, 𝟏𝟎𝟎), (𝟏𝟒𝟒, 𝟗𝟔), (𝟏𝟑𝟐, 𝟖𝟖), (𝟏𝟐𝟎, 𝟖𝟎)}  

 

 

                  

 

 

𝑨كانت  اذا  :تحدً         اولاً: = {𝟏, 𝟐, :𝒇وكان    {𝟑 𝑨 → 𝑨   و𝒈: 𝑨 → 𝑨  كالاتي    معرفان 

𝒇 = {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝒈 و {(𝟑 = {(𝟑, 𝟏), (𝟏, 𝟐), (𝟐, 𝒇𝜪𝒈هل ان    بين     {(𝟑 = 𝒈𝜪𝒇 ؟ 

 

 تركيب التطبيقاتمن  امثلة  8ؤال محلول ضمن مثال رقل هذا الس

 

 = 𝟏𝟓𝟎 𝒌𝒈وزن الكلي ال 

= 𝟏𝟓𝟎 − 𝟔 = 𝟏𝟒𝟒𝒌𝒈 𝟔بعد انقاص وزن الشهرkg 

= 𝟏𝟒𝟒 − 𝟏𝟐 = 𝟏𝟑𝟐𝒌 𝟏𝟐بعد انقاصوزن الشهر𝐤𝐠 

= 𝟏𝟑𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟏𝟐𝟎𝒌𝟏𝟐وزن الشهر الثالث بعد انقاصkg 

نعممل العلاقممة تمثممل تطبيممق لان كممل عنصممر مممن عناصممر     

 ال المقابلالمجال يرتبط بعنصر واحد فقط من المج



 

 

 
 

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

    

    

:𝒇قال ياسين ان العلاقة  اصحح الخطأ :          ثانياً   𝒁 → 𝒁   حيث  𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 . ًلا تمثل تطبيقاً متباينا 

 Sol                                                                                                                                                     حدد خطأ ياسين وصححص  .            

𝒁خطأ ياسين )العلاقة لا تمثل تطبياً متبايناً(                                                                                 = {𝟎, ±𝟏, ±𝟐, ±𝟑, … … . } 

        𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑  

       𝒇(𝟎) = (𝟎)𝟑 = 𝟎    

       𝒇(𝟏) = (𝟏)𝟑 = 𝟏    

    𝒇(−𝟏) = (−𝟏)𝟑 = −𝟏    

:𝒇 حدد ما اذا كانت كل علاقة حه عددي :          ثالثاً   𝒙 → 𝒚  فسر ذلك فيما يلي تمثل تطبيقاً ام لا ؟.  

 

 

 Sol 

 

 

 

:𝒇اذا كان    𝒙قيمة  :  اكتب          رابعاً 𝑵 → 𝑵     ًحيث  تطبيقا𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙 − (𝒙)(𝒇𝜪𝒇) وان  𝟑 = 𝟑𝟑   

Sol     (𝒇𝜪𝒇)(𝒙) = 𝟑𝟑 

             𝒇(𝒇(𝒙)) = 𝟑𝟑                                𝟏𝟔𝒙 = 𝟑𝟑 + 𝟏𝟓 

             𝒇(𝒇(𝒙)) = 𝟑𝟑                                    𝟏𝟔𝒙 = 𝟒𝟖 

                 𝟒(  ) − 𝟑 = 𝟑𝟑                                  
𝟏𝟔𝒙

𝟏𝟔
=

𝟑𝟒𝟖

𝟏𝟔
 

                𝟒(𝟒𝒙 − 𝟑) − 𝟑 = 𝟑𝟑                        𝒙 = 𝟑 

             𝟏𝟔𝒙 − 𝟏𝟐 − 𝟑 = 𝟑𝟑 

              𝟏𝟔𝒙 − 𝟏𝟓 = 𝟑𝟑 

 

𝒙 1 2 3 4 5 

𝒚 3 5 7 9 11 

 العلاقة تمثل تطبيقاً متبايناً

 𝒚يرتبط بعنصر واحد فقط من     𝒙نعل العلاقة تمثل تطبيقا لان كل عنصر من  

 1𝟔بقسمة الطرفين على 
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ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

     المتتابعات              

 

 

:𝒇هي دالة          :  المتتابعة             𝑵 → 𝑹 الها مجموعة الاعداد الطبيعية  مج𝑵   𝟏]    مجموعة جزئية منها مرتبة بالشكل  أياو, 𝟐, 𝟑, … . . ]  

لطبيعية والمسقط الثاني  صورة الدالة  حيث تكتب المتتابعة بصورة الازواج المرتبة من المسقط الاول التي هي الاعداد ا

{(𝟏, 𝒇(𝟏)), (𝟐, 𝒇(𝟐)), (𝟑, 𝒇(𝟑)), … … … (𝒏, 𝒇(𝒏))}  او مجوعة الصور فقط 

{𝒖𝟏, 𝒖𝟐, 𝒖𝟑, … … … 𝒖𝒏}  حيث ان𝒖𝒏 = 𝒇(𝒏)     هو الحد العام للمتتابعة الذي يمثل المسقط الثاني فقط لان المسقط الاول معلوم هو

𝒏 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, … . . } . 

 

 

                𝟏}الدالة التي مجالها غير الاعداد الطبيعية او غير مرتبة بالشكل, 𝟐, 𝟑, … . .  لا تسمى متتابعة  {

 .لان من شروط المتتابعة الترتيب                 
𝒇 مثلاً :               = {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟕), (𝟓, 𝟒), (𝟔, 𝟏𝟎) … . . 𝒏لان مجالها لا تسمى متتابعة    { = {𝟏, 𝟐, 𝟓, 𝟔, … . . } 

𝒏 وليس بالترتيب = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔 … . . } 

              التكرار مسموح في المتتابعة 

 

 

 ويرمز لها بالرمز  𝑵وهي المتتابعة الذي يكون مجالها كل مجموعة الاعداد الطبيعية    -المتتابعة الغير منتهية :            اولاً 

{𝒖𝒏}𝒏=𝟏
∞ 𝒏=𝟏{𝒇(𝒏)} او            

∞  . 

𝒏   وهي المتتابعة التي يكون مجالها مجوعة جزئية من مجموعة الاعداد الطبيعة -المتتابعة المنتهية :           ثانياً ⊆ 𝑵 مثل 

{𝒇(𝒏)}𝒏=𝟏
𝒎 𝒏=𝟏{𝒖𝒏}   او        

𝒎 𝒏      ويرمز لها بالرمز      = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒} 

 ملاحظات

𝟏 − 𝟑 

 الدرس



 

 
 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 اكتب الازواج المرتبة الخمسة الاولى للمتتابعات ثم مثلها بالمستوي الاحداثي .        1مثال

 𝒖𝒏 = {
𝟏

𝒏
} = {𝟏,

𝟏

𝟐
,

𝟏

𝟑
,

𝟏

𝟒
,

𝟏

𝟓
, … } 

Sol    
𝒖𝟏 = {

𝟏

𝟏
} = 𝟏  

𝒖𝟐 = {
𝟏

𝟐
} =

𝟏

𝟐
  

𝒖𝟑 = {
𝟏

𝟑
} =

𝟏

𝟑
  

𝒖𝟒 = {
𝟏

𝟒
} =

𝟏

𝟒
  

𝒖𝟓 = {
𝟏

𝟓
} =

𝟏

𝟓
  

=الازواج المرتبة  {(𝟏, 𝟏), (𝟐,
𝟏

𝟐
), (𝟑,

𝟏

𝟑
), (𝟒,

𝟏

𝟒
), (𝟓,

𝟏

𝟓
), … } 

 𝒖𝒏 = {𝒏𝟐} = {𝟏, 𝟒, 𝟗, 𝟏𝟔, 𝟐𝟓, … . } 

Sol =       الازواج المرتبة  {(𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟒), (𝟑, 𝟗), (𝟒, 𝟏𝟔), (𝟓, 𝟐𝟓), … } 

 𝒖𝒏 = {𝒏 + 𝟐} = {𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔, 𝟕, … . . } 

 Sol =       الازواج المرتبة   {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟒), (𝟑, 𝟓), (𝟒, 𝟔), (𝟓, 𝟕), … } 

  𝒖𝒏 = {
𝟏

𝟐𝒏
} 

 𝒖𝒏 = {𝟑𝒏 − 𝟏}          H.W 

  𝒖𝒏 = {𝟑𝒏𝟐} 
 

           ا العام معطىاكتب الازواج المرتبة الاربعة الاولى للمتتابعات التي حده      2مثال
    𝒏 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, . . . }          
 𝒖𝒏 = 𝟏𝟎 − 𝟒𝒏                                                 𝒖𝒏 = 𝒏𝟐 − 𝟏 

Sol     𝒖𝟏 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟏) = 𝟏𝟎 − 𝟒 = 𝟔       Sol     𝒖𝟏 = (𝟏)𝟐 − 𝟏 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎 
    𝒖𝟐 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟐) = 𝟏𝟎 − 𝟖 = 𝟐                 𝒖𝟐 = (𝟐)𝟐 − 𝟏 = 𝟒 − 𝟏 = 𝟑 
    𝒖𝟑 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟑) = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟐 = −𝟐            𝒖𝟑 = (𝟑)𝟐 − 𝟏 = 𝟗 − 𝟏 = 𝟖 
    𝒖𝟒 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟒) = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟔 = −𝟔            𝒖𝟒 = (𝟒)𝟐 − 𝟏 = 𝟏𝟔 − 𝟏 = 𝟏𝟓 

= الازواج المرتبة {(𝟏, 𝟔), (𝟐, 𝟐), (𝟑, −𝟐), (𝟒, −𝟔), … = الازواج المرتبة   { {(𝟏, 𝟎), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟖), (𝟒, 𝟏𝟓), … }  

𝑿 

𝒀 

𝑿 

𝒀 

𝑿 

𝒀 

𝒏 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒} 

نكتببب اربعببة حببدود لان   

المطلببببببوا الازواج المرتبببببببة 

 الاربعة الاولى يعني نعوض 
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  𝒖𝒏 =
−𝒏

𝒏+𝟓
                                                   𝒖𝒏 =

𝟏

𝟑𝒏+𝟏
 

Sol      𝒖𝟏 =
−𝟏

𝟏+𝟓
=

−𝟏

𝟔
                                  Sol        𝒖𝟏 =

𝟏

𝟑(𝟏)+𝟏
=

𝟏

𝟑+𝟏
=

𝟏

𝟒
 

             𝒖𝟐 =
−𝟐

𝟐+𝟓
=

−𝟐

𝟕
                                  𝒖𝟐 =

𝟏

𝟑(𝟐)+𝟏
=

𝟏

𝟔+𝟏
=

𝟏

𝟕
 

             𝒖𝟑 =
−𝟑

𝟑+𝟓
=

−𝟑

𝟖
                                  𝒖𝟑 =

𝟏

𝟑(𝟑)+𝟏
=

𝟏

𝟗+𝟏
=

𝟏

𝟏𝟎
 

             𝒖𝟒 =
−𝟒

𝟒+𝟓
=

−𝟒

𝟗
                                  𝒖𝟒 =

𝟏

𝟑(𝟒)+𝟏
=

𝟏

𝟏𝟐+𝟏
=

𝟏

𝟏𝟑
 

= الازواج المرتبة {(𝟏,
−𝟏

𝟔
) , (𝟐,

−𝟐

𝟕
) , (𝟑,

−𝟑

𝟖
) , (𝟒,

−𝟒

𝟗
) , … = الازواج المرتبة   { {(𝟏,

𝟏

𝟒
) , (𝟐,

𝟏

𝟕
) , (𝟑,

𝟏

𝟏𝟎
) , (𝟒,

𝟏

𝟏𝟑
) , … }  

 H.W  اكتب الازواج المرتبة الاربعة الاولى للمتتابعات التي حدها العام معطى          

 𝒖𝒏 =
𝒏

𝒏+𝟐
  𝒖𝒏 = (−𝟐)𝒏         𝒖𝒏 =

𝟐𝒏−𝟏

𝒏
  𝒖𝒏 =

𝟑𝒏

𝟐
 𝒖𝒏 = 𝟗 − 𝟑𝒏 

 𝒖𝒏 = 𝒏𝟐 − 𝟐     

ة        ت   الحساب 
عة  اب  ت    𝒅ويرمز له بالرمز اساس المتتابعة هي المتتابعة التي يكون فيها الفرق بين كل حدين متتالين عدداً ثابتاً ويسمى           المت 

𝒅 :-           𝒅المتتابعة الحسابية  سقانون اسا = 𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏الحد الثاني  −الحد الاول      انه   أي  𝒅 = 

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)     حيث𝒂 = 𝒖𝟏  ,   𝒏 ∈ 𝑵     , 𝒅 اساس المتتابعة 

 ؟المتتابعات الحسابية الاتية  مناكتب الحدود الخمسة الاولى لكل متتابعة     1مثال 

       واساسها   𝟑ا متتابعة حسابية الحد الاول له𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)           𝒏 = 𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓            𝟔    Sol 
 𝒖𝟏 = 𝟑 + (𝟏 − 𝟏)(𝟔) = 𝟑 + (𝟎)(𝟔) = 𝟑 + 𝟎 = 𝟑 
𝒖𝟐 = 𝟑 + (𝟐 − 𝟏)(𝟔) = 𝟑 + (𝟏)(𝟔) = 𝟑 + 𝟔 = 𝟗 
𝒖𝟑 = 𝟑 + (𝟑 − 𝟏)(𝟔) = 𝟑 + (𝟐)(𝟔) = 𝟑 + 𝟏𝟐 = 𝟏𝟓 
𝒖𝟒 = 𝟑 + (𝟒 − 𝟏)(𝟔) = 𝟑 + (𝟑)(𝟔) = 𝟑 + 𝟏𝟖 = 𝟐𝟏 
 𝒖𝟓 = 𝟑 + (𝟓 − 𝟏)(𝟔) = 𝟑 + (𝟒)(𝟔) = 𝟑 + 𝟐𝟒 = 𝟐𝟕 
 
   

   𝟑−  واساسها   𝟏الحد الاول متتابعة حسابية           𝒏 = 𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓             𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)  
Sol     𝒖𝟏 = 𝟏 + (𝟏 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏 + (𝟎)(−𝟑) = 𝟏 + 𝟎 = 𝟏 
       𝒖𝟐 = 𝟏 + (𝟐 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏 + (𝟏)(−𝟑) = 𝟏 − 𝟑 = −𝟐  
       𝒖𝟑 = 𝟏 + (𝟑 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏 + (𝟐)(−𝟑) = 𝟏 − 𝟔 = −𝟓  
       𝒖𝟒 = 𝟏 + (𝟒 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏 + (𝟑)(−𝟑) = 𝟏 − 𝟗 = −𝟖  
       𝒖𝟓 = 𝟏 + (𝟓 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏 + (𝟒)(−𝟑) = 𝟏 − 𝟏𝟐 = −𝟏𝟏  

اذا رفددددد  الددددد   (𝟏−)العددددد   

فيكدددد ن ال دددد     عدددد      دددد 

 اذا رفدددد  الدددد  عدددد    (𝟏+)

 (𝟏−) فر ي فيك ن ال    

𝒂 𝒅 

,𝟑} د الخمسة  للمتتابعة   الحدو 𝟗, 𝟏𝟓, 𝟐𝟏, 𝟐𝟕} 

𝒂الأ ل   ع ض الح   = 𝟑 
𝒅  اس سه   =  ع   الح    𝟔

𝒏 الخمسة = 𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, ف   𝟓
 ق   ن الح  الع م للم  بعة الحس بية

𝒂 𝒅 

 للمتتابعة   د الخمسةالحدو

{𝟏, −𝟐, −𝟓, −𝟖, −𝟏𝟏} 



 

 
 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  واساسها   𝟑−متتابعة حسابية الحد الاول لها– 𝟒                      

Sol      اوهكذلايجاد الحد الثالث  الثاني  يفة على الحدضون الحد الثاني  لايجادالحد الاول  سا  علىالا  اضافة بطريقة سوف نحل هذه المثال  

 
 

 

ايضا والاساسمعلوم الاول عندما يكون الحد هذه الطريقة  تستخدم :ملاحظة    

  𝟓واساسها   𝟏متتابعة حسابية الحد الاول فيها           𝟐واساسها   𝟓−متتابعة حسابية الحد الاول فيها 
  

 ت الحسابية التالية متتابعة من المتتابعا لاكتب الحدود الخمسة الاولى لك     2مثال  

  𝟒واساسها    𝟑𝟔حدها السابع  متتابعة حسابية           𝒂 =?          𝒅=4          𝒏 = 𝟕     𝒖𝟕 = 𝟑𝟔  Sol 
 𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)                   
 𝒖𝟕 = 𝒂 + (𝟕 − 𝟏)(𝟒) 
 𝟑𝟔 = 𝒂 + (𝟔)(𝟒) 
𝟑𝟔 = 𝒂 + 𝟐𝟒 ⇒ 𝒂 = 𝟑𝟔 − 𝟐𝟒 ⇒ 𝒂 = 𝟏𝟐 = 𝒖𝟏  
  
  

 

  𝟏متتابعة حسابية الحد السابع فيها

𝟐𝟒
𝟏واساسها    

𝟑
                  𝒂 =?          𝒅=

𝟏

𝟑
          𝒏 = 𝟕     𝒖𝟕 =

𝟏

𝟐𝟒
  Sol 

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)                       𝟐𝟒𝒂 = 𝟏 − 𝟒𝟖 ⇒ 𝟐𝟒𝒂 = −𝟒𝟕  

𝒖𝟕 = 𝒂 + (𝟕 − 𝟏) (
𝟏

𝟑
)                        

𝟐𝟒𝒂

𝟐𝟒
=

−𝟒𝟕

𝟐𝟒
 

𝟏

𝟐𝟒
= 𝒂 + (𝟔) (

𝟏

𝟑
)                                𝒂 =

−𝟒𝟕

𝟐𝟒
 

 
𝟏

𝟐𝟒
= 𝒂 + 𝟐 ⇒ 𝟐𝟒𝒂 + 𝟒𝟖 = 𝟏     𝒂 = 𝒖𝟏 =

−𝟒𝟕

𝟐𝟒
  

𝒖𝟐 = 𝒖𝟏 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟐 =
−𝟒𝟕

𝟐𝟒
+

𝟏

𝟑
=

−𝟒𝟕+𝟖

𝟐𝟒
⇒ 𝒖𝟐 =

−𝟑𝟗

𝟐𝟒
  

𝒖𝟑 = 𝒖𝟐 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟑 =
−𝟑𝟗

𝟐𝟒
+

𝟏

𝟑
=

−𝟑𝟗+𝟖

𝟐𝟒
⇒ 𝒖𝟑 =

−𝟑𝟏

𝟐𝟒
  

𝒖𝟒 = 𝒖𝟑 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟒 =
−𝟑𝟏

𝟐𝟒
+

𝟏

𝟑
=

−𝟑𝟏+𝟖

𝟐𝟒
⇒ 𝒖𝟒 =

−𝟐𝟑

𝟐𝟒
  

𝒖𝟓 = 𝒖𝟒 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟓 =
−𝟐𝟑

𝟐𝟒
+

𝟏

𝟑
=

−𝟐𝟑+𝟖

𝟐𝟒
⇒ 𝒖𝟓 =

−𝟏𝟓

𝟐𝟒
  

{−𝟑, −𝟕, −𝟏𝟏 , −𝟏𝟓, −𝟏𝟗} 

,𝟏𝟐} الحدود الخمسة  للمتتابعة 𝟏𝟔, 𝟐𝟎, 𝟐𝟒, 𝟐𝟖, … }   

اذا اعطببى في السببأال أي حببد غببير الحببد الاول واعطببى اسببا  المتتابعببة يمكببن ان  ببد      

 الحد الاول باستخدام قانون الحد العام للمتتابعة الحسابية  

 السابقة الحدود البقية بطريقة اضافة الاسا  د 

   الحدود الخمسة  للمتتابعة

{
−𝟒𝟕

𝟐𝟒
,

−𝟑𝟗

𝟐𝟒
,

−𝟑𝟏

𝟐𝟒
,

−𝟐𝟑

𝟐𝟒
,

−𝟏𝟓

𝟐𝟒
 , … } 

𝒂    دمسللللن    للل   تمثلللل د اللل  دمع  ع مللل  لاللل  د اللل  دمع

  ثلعي عهكذدد ا  د

   ح  المق م ت

H.W 
     

,𝟑−}   د الخمسة  للمتتابعةالحدو اذن  −𝟕, −𝟏𝟏, −𝟏𝟓, −𝟏𝟗} 

−𝟑 + (−𝟒) = −𝟑 − 𝟒 = −𝟕 
−𝟕 + (−𝟒) = −𝟕 − 𝟒 = −𝟏𝟎 

 

+(−𝟒) 
 

+(−𝟒) 
 

+(−𝟒) 
 

+(−𝟒) 
 



 

 
 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  .اكتب الحدود للمتتابعات الاتية     3مثال

    واساسها    𝟖متتابعة حسابية حدها الثالث–    𝒖𝟏𝟏و    𝒖𝟕جد الحدود بين      𝟑

Sol      𝒖𝟑 = 𝟖       ,    𝒅 = −𝟑          𝒏 = 𝟑       𝒖𝟖 =?    , 𝒖𝟗 =?    ,   𝒖𝟏𝟎 الحدود المطلوبة    ?=  

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)                

𝒖𝟑 = 𝒂 + (𝟑 − 𝟏)(−𝟑) ⇒ 𝟖 = 𝒂 + (𝟐)(−𝟑)          

  𝟖 = 𝒂 − 𝟔 ⇒ 𝒂 = 𝟏𝟒                  

𝒖𝟖 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅) ⇒ 𝒖𝟖 = 𝟏𝟒 + (𝟖 − 𝟏)(−𝟑) ⇒ 𝒖𝟖 = 𝟏𝟒 + (𝟕)(−𝟑) ⇒ 𝒖𝟖 = 𝟏𝟒 − 𝟐𝟏 ⇒ 𝒖𝟖 = −𝟕          

𝒖𝟗 = 𝒖𝟖 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟗 = −𝟕 + (−𝟑) ⇒ 𝒖𝟗 = −𝟕 − 𝟑 = −𝟏𝟎  

𝒖𝟏𝟎 = 𝒖𝟗 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟏𝟎 = −𝟏𝟎 + (−𝟑) ⇒ 𝒖𝟗 = −𝟏𝟎 − 𝟑 = −𝟏𝟑  
 

 

   جد الحدود بين𝒖𝟔     و𝒖𝟏𝟎    𝟑−واساسها     𝟏𝟏−  الثانيلمتتابعة حسابية حدها   

𝑺𝒐𝒍   𝒖𝟐 = −𝟏𝟏       ,    𝒅 = −𝟑       𝒏 = 𝟔    , 𝒖𝟕     والمعطيات =?    , 𝒖𝟖 =?    ,   𝒖𝟗 الحدود المطلوبة    ?=  

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)            
𝒖𝟐 = 𝒂 + (𝟐 − 𝟏)(−𝟑) ⇒ −𝟏𝟏 = 𝒂 + (𝟏)(−𝟑) ⇒ −𝟏𝟏 = 𝒂 − 𝟑 ⇒ 𝒂 = −𝟏𝟏 + 𝟑 

𝒂 = −𝟖 = 𝒖𝟏     
𝒖𝟕 = 𝒂 + (𝟕 − 𝟏)(𝒅) ⇒ 𝒖𝟕 = −𝟖 + (𝟔)(−𝟑) ⇒ 𝒖𝟕 = −𝟖 − 𝟏𝟖 ⇒ 𝒖𝟕 = −𝟐𝟔                    

  𝒖𝟖 = 𝒖𝟕 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟖 = −𝟐𝟔 + (−𝟑) ⇒ 𝒖𝟖 = −𝟐𝟔 − 𝟑 ⇒ 𝒖𝟖 = −𝟐𝟗  
  𝒖𝟗 = 𝒖𝟖 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟗 = −𝟐𝟗 + (−𝟑) ⇒ 𝒖𝟗 = −𝟐𝟗 − 𝟑 ⇒ 𝒖𝟗 = −𝟑𝟐           

                                     
                                            

  جد الحدود بين𝒖𝟑    و𝒖𝟖   𝟑−لمتتابعة حسابية حدها الثاني

𝟐
 𝟐واساسها   

𝑺𝒐𝒍   𝒖𝟐 =
−𝟑

𝟐
  ,    𝒅 = 𝟐            𝒏 = 𝟐       𝒖𝟒 =?    , 𝒖𝟓 =?    ,   𝒖𝟔 =?  , 𝒖𝟕 لحدود المطلوبةا   ?=  

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅) ⇒ 𝒖𝟐 = 𝒂 + (𝟐 − 𝟏)(𝟐) ⇒
−𝟑

𝟐
= 𝒂 + (𝟏)(𝟐) ⇒

−𝟑

𝟐
= 𝒂 + 𝟐 ⇒ 𝟐𝒂 + 𝟒 = −𝟑  

𝟐𝒂 = −𝟑 − 𝟒 ⇒ 𝟐𝒂 = −𝟕 ⇒ 𝒂 =
−𝟕

𝟐
       

𝒖𝟒 = 𝒂 + (𝟒 − 𝟏)(𝒅) ⇒ 𝒖𝟒 =
−𝟕

𝟐
+ (𝟑)(𝟐) ⇒ 𝒖𝟒 =

−𝟕

𝟐
+ 𝟔 ⇒ 𝒖𝟒 =

−𝟕+𝟏𝟐

𝟐
⇒ 𝒖𝟒 =

𝟓

𝟐
  

  𝒖𝟓 = 𝒖𝟒 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟓 =
𝟓

𝟐
+ 𝟐 ⇒ 𝒖𝟓 =

𝟓+𝟒

𝟐
⇒ 𝒖𝟓 =

𝟗

𝟐
     

               

𝒖𝟏فلللللي د   ددللللل  ع للللل  د اللللل  دمع   = 𝒂     ثلللللض ع للللل

د اللل  دمع  فلللي اللللع ع د اللل  د  للللن  يم  ل  للل  د    سللل   

 ثض ع   د ا عد د مطي    

د اللل  د ثلللللاخ  لسللل ن دن اللللع ع د اللل     للل  دد للللد

د م  ل  للل   ند  للللن ع مللل  د اللل  د ثلللللاخ لاللل  دسلللل

د  لسللل  ثلللض ع مللل  د اللل  د  لسللل  لاللل  د اللل   لإد للللد

…}   للمتتابعة  المطلوبةالحدود  دمسلن لإد لد د ا  د  لشر , −𝟕, −𝟏𝟎, −𝟏𝟑, … } 

…}   للمتتابعة  المطلوبةالحدود  , −𝟐𝟔, −𝟐𝟗, −𝟑𝟐, … } 

…}   للمتتابعة  المطلوبةالحدود  ,
𝟓

𝟐
,

𝟗

𝟐
,

𝟏𝟑

𝟐
,

𝟏𝟕

𝟐
, … } 𝒖𝟔 = 𝒖𝟓 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟔 =

𝟗

𝟐
+ 𝟐 ⇒ 𝒖𝟔 =

𝟗+𝟒

𝟐
⇒ 𝒖𝟔 =

𝟏𝟑

𝟐
  

𝒖𝟕 = 𝒖𝟔 + 𝒅 ⇒ 𝒖𝟕 =
𝟏𝟑

𝟐
+ 𝟐 ⇒ 𝒖𝟕 =

𝟏𝟑+𝟒

𝟐
⇒ 𝒖𝟕 =

𝟏𝟕

𝟐
  



 

 
 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  جد الحدود بين𝒖𝟖    و𝒖𝟏𝟐   و    𝟗لمتتابعة حسابية حدها الثالث𝒅 = −𝟐 

  جد الحدود بين𝒖𝟒    و𝒖𝟗   و    𝟔لمتتابعة حسابية حدها الثالث𝒅 =
−𝟓

𝟐
                                         H.W      

  جد الحدود بين𝒖𝟐𝟎    و  𝒖𝟐𝟑 و    𝟎لمتتابعة حسابية حدها الثاني𝒅 = −𝟏 
  

 

  اكبر من صفرتكون المتتابعة الحسابية متزايدة اذا كانت المسافة بين حدها الثاني  والاول       متتابعة حسابية متزايدة    اولاً

                                         (𝒅 > ,𝟏}مثلاً              (𝟎 𝟑, 𝟓, 𝟕, … } 

 تكون المتتابعة الحسابية متناقصة اذا كانت المسافة بين حدها الثاني والاول اصغر من صفر    ثانياً    متتابعة حسابية متناقصة

(𝒅 < ,𝟒}مثلاً               (𝟎 𝟐, 𝟎, −𝟐, −𝟒, … } 

 تكون المتتابعة الحسابية ثابتة اذا كانت المسافة بين حدها الثاني والاول تساوي صفر  متتابعة حسابية ثابتة          ثالثاً

(𝒅 = ,𝟓}مثلاً                  (𝟎 𝟓, 𝟓, 𝟓, … } 

               ثابتة ( ,متناقصة   ,بين انواع المتتابعات )متزايدة    4مثال
    {𝒖𝒏} = {𝟐𝒏 + 𝟓}           𝒏 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, … } 

 𝑺𝒐𝒍    {𝒖𝟏} = 𝟐(𝟏) + 𝟓 = 𝟐 + 𝟓 = 𝟕  
    {𝒖𝟐} = 𝟐(𝟐) + 𝟓 = 𝟒 + 𝟓 = 𝟗   
    {𝒖𝟑} = 𝟐(𝟑) + 𝟓 = 𝟔 + 𝟓 = 𝟏𝟏  
    {𝒖𝟒} = 𝟐(𝟒) + 𝟓 = 𝟖 + 𝟓 = 𝟏𝟑  

    {𝒖𝒏} = {𝟑 − 𝟐𝒏} 

  𝑺𝒐𝒍   {𝒖𝟏} = 𝟑 − 𝟐(𝟏) = 𝟑 − 𝟐 = 𝟏 
    {𝒖𝟐} = 𝟑 − 𝟐(𝟐) = 𝟑 − 𝟒 = −𝟏 

    {𝒖𝟑} = 𝟑 − 𝟐(𝟑) = 𝟑 − 𝟔 = −𝟑 
    {𝒖𝟒} = 𝟑 − 𝟐(𝟒) = 𝟑 − 𝟖 = −𝟓 

    {𝒖𝒏} = {𝟗} 

 𝑺𝒐𝒍          = {𝟗, 𝟗, 𝟗, 𝟗, … . } 

 {𝒖𝒏} = {𝟐𝒏 − 𝟓}     {𝒖𝒏} = {
𝒏

𝟑
}    {𝒖𝒏} = {𝟐𝒏 − 𝟏} 

   {𝒖𝒏} = {√𝟑}     

𝒏  𝒏 نعوض بدل كل = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, … } 

𝒅 = 𝒖𝟐 − 𝒖𝟏 ⇒ 𝒅 = 𝟗 − 𝟕 ⇒ 𝒅 = 𝟐 

∵   المتتابعة متزايدة     ∴  𝒅 > 𝟎 

𝒅 = 𝒖𝟐 − 𝒖𝟏 ⇒ 𝒅 = −𝟏 − 𝟏 ⇒ 𝒅 = −𝟐 

∵   المتتابعة متناقصة    ∴  𝒅 < 𝟎 

𝒅 = 𝒖𝟐 − 𝒖𝟏 ⇒ 𝒅 = 𝟗 − 𝟗 ⇒ 𝒅 = 𝟗 

∵   المتتابعة  ثابتة     ∴  𝒅 = 𝟎 

عات  الحسا               اب  ت  واع المت 
ة  ان  ت   ب 

 

H.W 
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,𝟔}اكتب الحد العشرين من المتتابعة الحسابية     5مثال  𝟏, −𝟒, −𝟗, … …  . متناقصةاو متزايدة وحدد اذا كانت المتتابعة   {

Sol   𝒖𝟐𝟎 =?       ,     𝒂 = 𝟔 

      𝒅 = 𝒖𝟐 − 𝒖𝟏                        𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)         
      𝒅 = 𝟏 − 𝟔                            𝒖𝟐𝟎 = 𝟔 + (𝟐𝟎 − 𝟏)(−𝟓)         
  ∵ 𝒅 = −𝟓        , ∴ 𝒅 < 𝟎           𝒖𝟐𝟎 = 𝟔 + (𝟏𝟗)(−𝟓) 

                                                            𝒖𝟐𝟎 = 𝟔 − 𝟗𝟓 ⇒ 𝒖𝟐𝟎 = −𝟖𝟗 
 

,𝟑}اكتب الحد الثالث والعشرين من المتتابعة الحسابية    6مثال   𝟏, −𝟓, −𝟗, … . .   .متناقصة ام متزايدة ثم بين المتتابعة     {
  H.W 

 مسائل حياتية 
 : يعمل بشار في المرسم خمسة ايام في الاسبوع وينتج لوحة فنية كل ثلاث ايام لوحات 

 اسابيع في المرسم  𝟒ام وعدد اللوحات التي رسمها بشار اذا عمل عدد الاي يربطنظم جدول 

 ؟هل تمثل متتابعة ؟ هل يمثل الجدول نمطاً  ؟اكتب مجموعة الازواج المرتبة من الجدول  

Sol    𝟏)}الازواج المرتبة, 𝟑), (𝟐, 𝟔), (𝟑, 𝟗), (𝟒, 𝟏𝟐), (𝟓, 𝟏𝟓), (𝟔, 𝟏𝟖)} 

 ل )ثلاث امثال (يمثل نمطاً والعلاقة تمثنعم       

,𝟏}تمثل متتابعة لان مجالها نعم       𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, … . } 

{𝒖𝒏} وحدها العام هو = {𝟑𝒏} = {𝟑, 𝟔, 𝟗, 𝟏𝟐, 𝟏𝟓, 𝟏𝟖} 

في احدى مسابقات الجري سجلت اوقات الفائز الاول وفقاً للجدول الاتي :رياضة الجري    

 

 علل ذلك؟ ل يمثل الجدول نمطاً ؟ هل يمثل متتابعةه ,اكتب مجموعة الازواج المرتبة من الجدول 

Sol    𝟏)}الازواج المرتبة, 𝟑. 𝟏𝟐), (𝟐, 𝟔. 𝟑𝟐), (𝟑, 𝟗. 𝟓𝟐), (𝟒, 𝟏𝟐. 𝟕𝟐), (𝟓, 𝟏𝟓. 𝟗𝟐)} 

,𝟏}تمثل متتابعة حسابية لان مجالهانعم تمثل نمطاً والعلاقة هي علاقة زيادة بانتظام بين المسافة والوقت  نعم        𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, … . حيث الحد  {

.𝟑واساسها  3.12الاول هو   والعلاقة علاقة زيادة  𝟐𝟎

 المتتابعة متناقصة ∴ 

 ع   الل ح ت 1 2 3 4 5 6

 ع   الاي م 3 6 9 12 15 18

 

 المس فة ب لكيل  م ر 1 2 3 4 5

 ال قت ب ل قيقة  الث  ية 3.12 6.32 9.52 12.72 15.92

 

ثدددددددددم    𝒅 ددددددددد  الاسددددددددد    
 عددددددد ض الاسددددددد    الحددددددد  

فدددددد  قدددددد   ن الحدددددد   𝒂الا ل 
 الع م لإي    الح  المطل ب
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 : في رياضة القفز بالزانة . العالم يبين الجدول الاتي محاولات احد ابطالرياضة القفز بالزانة 

 

 علل اجابتك؟ هل يمثل متتابعة؟ يمثل الجدول نمطاً له ,اكتب مجموعة الازواج المرتبة من الجدول

Sol    𝟏)}الازواج المرتبة, 𝟓. 𝟗𝟎), (𝟐, 𝟓. 𝟗𝟓), (𝟑, 𝟔. 𝟎𝟎), (𝟒, 𝟔. 𝟎𝟓), (𝟓, 𝟔. 𝟏𝟎)}  

 يمثل نمطاً والعلاقة علاقة زيادة بانتظام بين المحاولات والارتفاع نعم        

,𝟏}يمثل متتابعة حسابية لان مجالها نعم        𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, … . .𝟓حدها الاول  { .𝟎واساسها  𝟗𝟎 𝟎𝟓  

 

 : وبدأت تزدادبقرة  𝟐𝟎فيها وبعد سنه اصبح  اشترى حسان مزرعة لتربية الابقار  زراعة 

 ,الولادات بمعدل ثابت حتى اصبح عددها الضعف بعد مضي ست سنوات   كل سنة نتيجة

 علل اجابتك ؟ هل يمثل متتابعة ؟ هل يمثل الجدول نمطاً ؟ مثل المسألة بجدول 

Sol    الاول الحد𝒖𝟏 = 𝒖𝟔الحد السادس        𝟐𝟎 = 𝒅الاساس       𝟒𝟎 =? 

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)𝒅  
 𝒖𝟔 = 𝟐𝟎 + (𝟔 − 𝟏)𝒅  
 𝟒𝟎 = 𝟐𝟎 + 𝟓𝒅 
 𝟓𝒅 = 𝟒𝟎 − 𝟐𝟎 ⇒ 𝟓𝒅 = 𝟐𝟎  
𝟓𝒅

𝟓
=

𝟐𝟎 
𝟒

𝟓
⇒ 𝒅 = 𝟒  

 الابقار عدد يمثل نمطاً لان الزيادة بانتظام بين السنوات ونعم 

,𝟏}ومجالها  𝟒واساسها  𝟐𝟎يمثل متتابعة حسابية حدها الاول عم ن 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, … . } 

. كما يأتيالتي تجعل الحدود الثلاثة الاولى للمتتابعات الحسابية   𝒙جد قيمة  :تحدِ      اولاً

   {𝟐𝒙, 𝒙 + 𝟏, 𝟑𝒙 + 𝟏𝟏, … }        (𝒙 + 𝟏) − (𝟐𝒙) = (𝟑𝒙 + 𝟏𝟏) − (𝒙 + 𝟏) 

     𝒅 = 𝒖𝟐 − 𝒖𝟏                             𝒙 + 𝟏 − 𝟐𝒙 = 𝟑𝒙 + 𝟏𝟏 − 𝒙 − 𝟏 

     𝒅 = 𝒖𝟑 − 𝒖𝟐                                      −𝒙 + 𝟏 = 𝟐𝒙 + 𝟏𝟎 ⇒ −𝒙 − 𝟐𝒙 = 𝟏𝟎 − 𝟏 ⇒ −𝟑𝒙 = 𝟗    

𝒖𝟐 − 𝒖𝟏 = 𝒖𝟑 − 𝒖𝟐                               
−𝟑𝒙

−𝟑
=

𝟗 
𝟑

−𝟑
⇒ 𝒙 = −𝟑    

 د مالع   1 2 3 4 5

  للألا لردمرتفلع  5.90 5.95 6.00 6.05 6.10

 

 الس  ات 1 2 3 4 5 6

 ع   الابق ر 20 24 28 32 36 40

 

 ثم نكون جدول بزيادة الاساس على الحد الاول ينتج الحد  الثاني وهكذا

𝒖𝟏 𝒖𝟐 𝒖𝟑 
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𝒖𝒏قالت رابحة ان المتتابعة التي حدها العام اصحح الخطأ :    ثانياً   = 𝟖 − 𝟐𝒏 لان  متتابعة متزايدة𝒅 > 𝟎   

  Sol                                             كتشف خطأ رابحة وصححه .                                                               ا       

𝒅المتتابعة متزايدة لان             > 𝟎                                                           𝒖𝒏 = 𝟖 − 𝟐𝒏 = {𝟔, 𝟒, 𝟐, 𝟎, … . . } 
    

𝒅المتتابعة متناقصة لان              < 𝟎  .                       𝒅 = 𝒖𝟐 − 𝒖𝟏 ⇒ 𝒅 = 𝟒 − 𝟔 ⇒ 𝒅 = −𝟐      ∴ 𝒅 < 𝟎 

  

−واساسها   𝟒ما هو الحد الحادي عشر لمتتابعة حدها الثالث حس عددي :     ثالثا ً 
𝟏

𝟐
  Sol                                                  ؟   

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)                𝒖𝟑 = 𝟒       ,    𝒅 = −
𝟏

𝟐
    ,     𝒏 = 𝟑         ,       𝒖𝟏𝟏  المطلوب    ?=

𝒖𝟑 = 𝒂 + (𝟑 − 𝟏) (−
𝟏

𝟐
)                       𝒖𝟏𝟏 = 𝟓 + (𝟏𝟏 − 𝟏) (−

𝟏

𝟐
) 

 𝟒 = 𝒂 + (𝟐) (−
𝟏

𝟐
)                                𝒖𝟏𝟏 = 𝟓 + ( 𝟏𝟎 

𝟓 ) (−
𝟏

𝟐
)     

𝟒 = 𝒂 + (−𝟏) ⇒ 𝟒 = 𝒂 − 𝟏              𝒖𝟏𝟏 = 𝟓 + (−𝟓) 

𝒂 = 𝟒 + 𝟏 ⇒ 𝒂 = 𝟓                             𝒖𝟏𝟏 = 𝟓 − 𝟓 ⇒ 𝒖𝟏𝟏 = 𝟎 

 

                                          Sol .  𝟐واساسها  𝟒−في المتتابعة الحسابية التي حدها الخامس   𝟏𝟎𝟏الحد الذي ترتيبه  اكتب:   رابعاً    

𝒖𝒏 = 𝒂 + (𝒏 − 𝟏)(𝒅)          𝒖𝟓 = −𝟒       ,    𝒅 = 𝟐    ,     𝒏 = 𝟓         ,       𝒖𝟏𝟎𝟏  المطلوب    ?=

𝒖𝟓 = 𝒂 + (𝟓 − 𝟏)(𝟐)                                     𝒖𝟏𝟎𝟏 = 𝒂 + (𝟏𝟎𝟏 − 𝟏)(𝟐) 

 −𝟒 = 𝒂 + (𝟒)(𝟐)                                           𝒖𝟏𝟎𝟏 = −𝟏𝟐 + (𝟏𝟎𝟎)(𝟐) 

−𝟒 = 𝒂 + 𝟖 ⇒ 𝒂 = −𝟒 − 𝟖                     𝒖𝟏𝟎𝟏 = −𝟏𝟐 + 𝟐𝟎𝟎 ⇒ 𝒖𝟏𝟎𝟏 = 𝟏𝟖𝟖 

𝒂 = −𝟏𝟐 
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     المتباينات المركبة        

 

ة        ت  اي  ت  ,≤) هي جملة خبرية تتكون من وضع احد رموز التباين           المت  ≤, >,     𝒔مجموعة الحلول بين متغيرين جبريين ويوضع ناتج حل المتباينة في  (>

  

وعليه تكون        قط اذا كانت المتباينتين صحيحتينمن متباينتين تكون صحيحة في مؤلفة وه :   المتباينات المركبة التي تتضمن الاداة )و(     اولاً           

𝒔مجموعة الحل  = 𝒔𝟏⋂𝒔𝟐    ,     وتكتب بصورتين {𝒙 ≥ 𝒂و 𝒙 ≤ 𝒃} , {𝒂 ≤ 𝒙 ≤ 𝒃}. 

 .ولحل المتباينة المركبة يوجد طريقتين 

 :  ة ري  ب  ة  الج  ق  𝑺مجموعة التقاطع لمجموعة حل المتباينتين المتباينات ثم ايجاد  ل المتباينتين باتتددا  خوا بحوتتمثل الطري  = 𝒔𝟏⋂𝒔𝟐 

 :  ة ت  اي  ت   الت 
ة  ق   𝑺 على مستقيم الاعداد ثم تحديد منطقة التقاطع للمتباينتين التي تمثل مجموعة الحل بحل المتباينتين  وتتمثل الطري 

 الاداة )و( جبرياً ومثل الحل على مستقيم الاعداد  حل المتباينات المركبة التي تتضمن      1مثال 

 𝒙 + 𝟔 ≥ 𝒙  و   𝟏𝟐 + 𝟔 ≤ 𝟏𝟓  

 Sol                     𝒙 + 𝟔 ≥ 𝟏𝟐                 𝒙 + 𝟔 ≤ 𝟏𝟓 
                        𝒙 ≥ 𝟏𝟐 − 𝟔                      𝒙 ≤ 𝟏𝟓 − 𝟔 
                        𝒙 ≥ 𝟔                               𝒙 ≤ 𝟗 
                        𝒔𝟏 = {𝒙: 𝒙 ≥ 𝟔}               𝒔𝟐 = {𝒙: 𝒙 ≤ 𝟗} 
𝑺 = 𝒔𝟏⋂𝒔𝟐 = {𝒙: 𝒙 ≥ 𝟔} ∩ {𝒙: 𝒙 ≤ 𝟗} ⇒ 𝑺 = {𝒙: 𝟔 ≤ 𝒙 ≤ 𝟗}  
 
 
 
  

−𝟗 < 𝟐𝒙 − 𝟏 ≤ 𝟑 

 Sol   −𝟗 < 𝟐𝒙 − 𝟏 ≤ 𝟑                  
           −𝟗 + 𝟏 < 𝟐𝒙 ≤ 𝟑 + 𝟏 
         −𝟖 < 𝟐𝒙 ≤ 𝟒   

         
−𝟖 

−𝟒

𝟐
<

𝟐𝒙

𝟐
≤

𝟒 
𝟐

𝟐
     

        −𝟒 < 𝒙 ≤ 𝟐                                        𝑺 = {𝒙: −𝟒 < 𝒙 ≤ 𝟐}  

 و

تقاطع لان 

 الاداة )و(

اينللللللللل نابلللللللل   ل    لللللللل    لللللللل   لحلللللللل   ل   
  ل  غيلللل     للللال     لانلللل   لللل   لان  للللا   للللل  

  غي   لاشا ة عند  لنق   ن      ل   ن  

تكوووولفجوة موووول ج   وووول  ججججججججو جك  وووو ج

≤علا ةجوةتب يفج جج≥ او  

تكووووولفجوة مووووول ج  اذوووووةجججججججو جك  ووووو ج

<علا ةجوةتب يفج جج> او  

 نقسممممما ممممممة         ممممم 

 2وهو  𝒙مة  عة مع

1 − 4 

  الدرس
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H.W  

  
𝟏

𝟏𝟔
<

𝒛+𝟐

𝟐
≤

𝟏

𝟖
 

Sol  (
𝟏

𝟏𝟔
<

𝒛+𝟐

𝟐
≤

𝟏

𝟖
) . 𝟐                        

       2(
𝟏

𝟏𝟔 
𝟖 ) < 𝟐 (

𝒛+𝟐

𝟐
) ≤ 𝟐 (

𝟏

𝟖 
𝟒 )                

      
𝟏

𝟖
< 𝒛 + 𝟐 ≤

𝟏

𝟒
  

     
𝟏

𝟖
− 𝟐 < 𝒛 ≤

𝟏

𝟒
− 𝟐  

    
𝟏−𝟏𝟔

𝟖
< 𝒛 ≤

𝟏−𝟖

𝟒
 

 
−𝟏𝟓

𝟖
< 𝒛 ≤

−𝟕

𝟒
                                    𝑺 = {𝒛:

−𝟏𝟓

𝟖
< 𝒛 ≤

−𝟕

𝟒
} 

 −𝟗 < 𝟐𝒙 − 𝟏 ≤ 𝟑  𝟏𝟒 ≤ 𝟑𝒙 + 𝟑𝒙    و    𝟕 + 𝟕 < 𝟐𝟔       
𝟏

𝟐𝟓
≤

𝒛+𝟑

𝟓
≤

𝟏

𝟏𝟓
 

 بيانياً . )و(حل المتباينات المركبة التي تتضمن الاداة        2مثال 

 𝒙 > 𝒙      و    𝟑 ≤ 𝟓 

Sol   𝑺 = {𝒙: 𝟑 < 𝒙 ≤ 𝟓} 

 

 

 

 

 

 𝟐 ≤ 𝒚 + 𝟒 < 𝟔 

Sol   𝟐 ≤ 𝒚 + 𝟒 

        𝟐 − 𝟒 ≤ 𝒚 

        −𝟐 ≤ 𝒚 

        𝒚 + 𝟒 < 𝟔 

       𝒚 < 𝟔 − 𝟒 

       𝒚 < 𝟐                                                                              𝑺 = {𝒚: −𝟐 ≤ 𝒚 < 𝟐}       

و وجكووو فجوة ت يووواجعبووو ا ج
عوووفجكنووواج وووت   ج وووفج
 قووووو سجوةكنووووواجب وووووا ج
م يوووووج ووووبلبجوة تب ي ووووةج

 ب  سجوة ق سج

 ذ   لللف  للس  ل لل    حلل   ل   اينللل  يانيللا  نقلل   
   لللل  تلللل     اينللللل عللللل    لللل قي   لاعللللد د  لللل  

الللللا  لللل  ق  لل  لللل قي ين  لا   ن  لللل    لللل قي   
  ل لللللانس  للللل  ن  للللل  نللللل   ل قلللللا    لللللين تللللل  
 ل  للل قي ا    ن قلللل  ل قلللا      للل   ا  علللل 

 𝑺  ح   ل   اينل

و وجوعطوووووووسج ووووووو جوةنووووووو و ج
 تب ي ووووةجباوووو وجوة ووووك ج قوووولسج
ب وووطاا جوةوووسجمووو  ييفجك ووو ج

ج ل حجب ة ث  



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 او

 −𝟒 ≤ 𝒛 + 𝟐 ≤ 𝟖                            𝒙 > 𝒙     و      𝟏𝟐− ≤ −𝟕            H.W  

 فقط اذاوتكون صحيحة  )او( وهي متباينة  تحتوي  على متباينتين تتضمن الاداة         الاداة )او(  تتضمنالمتباينات المركبة التي      ثانياً         

𝑺      لها تحتوي على اتحادكانت احدى المتباينتين المكنتين لها صحيحة وعليه فان مجموعة الحل  = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐  . 

𝒙وتكتب بالصورة الوحيدة فقط       ≥ 𝒂       او     𝒙 ≤ 𝒃         وتحل بطريقتين     الطريقة الجبرية الطرقة البيانية. 

 على مستقيم الاعداد ومثل الحل  جبرياً )او( حل المتباينات التي تتضمن الاداة       3مثال
                          

   𝒚 − 𝟑 ≤ −𝟏                    𝒚 + 𝟑 > 𝟔  
   𝒚 ≤ −𝟏 + 𝟑                      𝒚 > 𝟔 − 𝟑 

   𝒚 ≤ 𝟐                                 𝒚 > 𝟑    

 𝒔𝟏 = {𝒚: 𝒚 ≤ 𝟐}             𝒔𝟐 = {𝒚: 𝒚 > 𝟑} 

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒚: 𝒚 ≤ 𝟐} ∪ {𝒚: 𝒚 > 𝟑}  

 

 

 
𝒉+𝟔

𝟒
< 𝟐

𝟏

𝟐
𝒉+𝟔         او           

𝟒
> 𝟔

𝟏

𝟐
              

Sol        
𝒉+𝟔

𝟒
< 𝟐

𝟏

𝟐
                  

𝒉+𝟔

𝟒
> 𝟔

𝟏

𝟐
 

       
𝒉+𝟔

𝟒
<

𝟓

𝟐
                         

𝒉+𝟔

𝟒
>

𝟏𝟑

𝟐
 

        𝟒. ( 
𝒉+𝟔

𝟒
) < 𝟒 

𝟐 .
𝟓

𝟐
       𝟒. (

𝒉+𝟔

𝟒
) > 𝟒 

𝟐 . (
𝟏𝟑

𝟐
)                 

         𝒉 + 𝟔 < 𝟐(𝟓)          𝒉 + 𝟔 > 𝟐(𝟏𝟑)                     𝑺 = {𝒉: 𝒉 < 𝟒} ∪ {𝒉: 𝒉 > 𝟐𝟎}    

        𝒉 + 𝟔 < 𝟏𝟎               𝒉 + 𝟔 > 𝟐𝟔                               

        𝒉 < 𝟏𝟎 − 𝟔              𝒉 > 𝟐𝟔 − 𝟔 

       𝒉 < 𝟒                         𝒉 > 𝟐𝟎     

     𝒔𝟏 = {𝒉: 𝒉 < 𝟒}        𝒔𝟐 = {𝒉: 𝒉 > 𝟐𝟎}         

𝒙 + 𝟏𝟓 ≥ 𝒙  او  𝟑𝟎 + 𝟏𝟓 < 𝟐𝟐       
𝒚

𝟐
< 𝟑

𝟏

𝟑
𝒚    او   

𝟐
> 𝟕

𝟏

𝟐
     𝟑𝒏 − 𝟕 > 𝟑𝒏  او  𝟓− − 𝟕 ≤ −𝟗 

𝒙 + 𝟖 < 𝒙  او  𝟐𝟐 + 𝟏𝟎 ≥ 𝟑𝟎         𝒚 < 𝒚  او  𝟏− + 𝟑 > 𝟐                       H.W 

 او

لان الاداة  اتحاد

 و(ا)

اينددة علددى حدددة ثددم    نجددد مجموعددة الحددل لكددل متب   

𝑆نجد الاتحاد للحلول  = 𝑠1 ∪ 𝑠2 

6
1

2
=

13

2
 

× 

+ 
2

1

2
=

5

2
 

+ 

× 

𝒚 − 𝟑 ≤ 𝒚      او    𝟏− + 𝟑 > 𝟔   



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 او

 او

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

     بيانياً .)او( حل المتباينات المركبة التي تتضمن الاداة       4مثال 

 𝒛 − 𝟐 < 𝒛      او       𝟕− − 𝟐 > 𝟒 

Sol     𝒛 − 𝟐 < −𝟕           𝒛 − 𝟐 > 𝟒 

          𝒛 < −𝟕 + 𝟐            𝒛 > 𝟒 + 𝟐 

         𝒛 < −𝟓                     𝒛 > 𝟔 

   𝑺 = {𝒛: 𝒛 < −𝟓} ∪ {𝒛:  𝒛 > 𝟔} 

 
𝟐𝒛

𝟑
<

𝟐

𝟑
𝟐𝒛        او           

𝟑
≥

𝟖

𝟗
 

Sol            
𝟐𝒛

𝟑
<

𝟐

𝟑
                       

𝟐𝒛

𝟑
≥

𝟖

𝟗
 

        𝟑. (
𝟐𝒛

𝟑
) < 𝟑. (

𝟐

𝟑
)           3. (

𝟐𝒛

𝟑
) ≥ 𝟑. (

𝟖

𝟗 
𝟑 ) 

        𝟐𝒛 < 𝟐                           𝟐𝒛 ≥
𝟖

𝟑
 

       
𝟐𝒛

𝟐
<

𝟐

𝟐
                              

𝟐𝒛

𝟐
≥

𝟖 
𝟒

𝟑
×

𝟏

𝟐
 

        𝒛 < 𝟏                               𝒛 ≥
𝟒

𝟑
 

  𝑺 = {𝒛: 𝒛 < 𝟏} ∪ {𝒛:  𝒛 ≥
𝟒

𝟑
} 

 

                                     𝟖𝒚 ≥ 𝟖𝒚       او     𝟔𝟒 ≤ 𝟑𝟐                               H.W 

 

  مو  طول ضليين يكون اكبر من طول الضلع الثالث .في كل مثلث مج           ثالثاً       المتباينات المثلثية 

,𝑨)اطوال اضلا  مثلث   فاذا كانت  𝑩, 𝑪) فيجب ان تكون المتباينات الثلاثة التالية صحيحة 
𝑨 + 𝑩 > 𝑪           ,               𝑨 + 𝑪 > 𝑩              ,                  𝑩 + 𝑪 > 𝑨 

 اضلاعه كما يأتي .مثلث اطوال رتم هل يمكن       5مثال 
          𝟐𝒄𝒎     ,    𝟏𝟎𝒄𝒎    ,    𝟏𝟑𝒄𝒎 

Sol       𝟏𝟎 + 𝟏𝟑 > 𝟐         ,       𝟏𝟑 + 𝟐 > 𝟏𝟎        ,       𝟏𝟎 + 𝟐 > 𝟏𝟑 

 

 

 

لاجي كووووووووووفجوفج ∴
ت ووووووووك ج ث وووووووو ج
لأ وووووووووو جتلمووووووووووبج

  تب ي ةج طأ



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  𝟏𝒄𝒎       ,      𝟐𝒄𝒎     ,    √𝟑 𝒄𝒎  

Sol     𝟐 + √𝟑 > 𝟏          ,         𝟏 + √𝟑 > 𝟐            ,         𝟏 + 𝟐 > √𝟑 

 

    𝟏𝒄𝒎     ,      √𝟐 𝒄𝒎       ,      √𝟐 𝒄𝒎 

Sol     √𝟐 + √𝟐 > 𝟏        ,         𝟏 + √𝟐 > √𝟐         ,          𝟏 + √𝟐 > √𝟐 

 

   𝟓𝒄𝒎     ,     𝟒𝒄𝒎   ,    𝟗𝒄𝒎 

   𝟐√𝟑 𝒄𝒎    ,  𝟒𝒄𝒎    ,   𝟑𝒄𝒎 

 

   𝟏𝟎𝒄𝒎    ,   𝟑𝒄𝒎الثالث في مثلث طول ضليين فيه  الضلع اكتب طول        6مثال 

Sol    𝟏𝟎𝒄𝒎    ,   𝟑𝒄𝒎   , 

         𝟏𝟎 + 𝒙 > 𝟑 ⇒ 𝒙 > 𝟑 − 𝟏𝟎 ⇒ 𝒙 > −𝟕 

         𝟑 + 𝒙 > 𝟏𝟎 ⇒ 𝒙 > 𝟏𝟎 − 𝟑 ⇒ 𝒙 > 𝟕  
        𝟏𝟎 + 𝟑 > 𝒙 ⇒ 𝟏𝟑 > 𝒙 

          𝟕 < 𝒙 < يكون طول الضلع الثالث حسب المتباينة التالية  ∴      𝟏𝟑  

 𝟕و    𝟏𝟑لضلع بين اييني ان طول 

       𝟏اكتب طول الضلع الثالث في مثلث طول ضليين فيه𝒄𝒎    ,   𝟑𝒄𝒎  .  
Sol   𝟏𝒄𝒎    ,   𝟑𝒄𝒎   , 

        𝟏 + 𝟑 > 𝒙 ⇒ 𝟒 > 𝒙 

        𝟏 + 𝒙 > 𝟑 ⇒ 𝒙 > 𝟑 − 𝟏 ⇒ 𝒙 > 𝟐 
        𝟑 + 𝒙 > 𝟏 ⇒ 𝒙 > 𝟏 − 𝟑 ⇒ 𝒙 > −𝟐 

          𝟐 < 𝒙 < يكون طول الضلع الثالث حسب المتباينة التالية  ∴      𝟒       

 𝟐و    𝟒لضلع بين اييني ان طول                                                                              

  𝟔في مثلث طول ضليين فيه     اكتب طول الضلع الثالث𝒄𝒎     ,       𝟒𝒄𝒎    . 

     𝟕اكتب طول الضلع الثالث في مثلث طول ضليين فيه𝒄𝒎     ,     𝟏𝟐𝒄𝒎   . H.W                                                   

     𝟓اكتب طول الضلع الثالث في مثلث طول ضليين فيه𝒄𝒎    ,     𝟏𝟐𝒄𝒎    . 

ي كووووووفجوفج  عووووووس∴
ت ووووك ج ث وووو جلافج
م يوووووجوة تب ي وووو  ج

 ص ي ي 

وفججي كووووفج عووووسج∴
ت ووووك ج ث وووو جلافج
م يوووووجوة تب ي وووو  ج

 ص ي ي 

 𝒙  نف ض      لضل   ل الا
يه للللل   نلللللن لا ي تلللللن  ن 

 يت ن     ضل   الف
و وجط وو ج وو جوةنوو و جويموو بج
طوووووووول ج وووووووو وج ماوووووووول ج
لوة ع ووووولسجطووووول ج ووووو عيفج
 كووووووولفجثووووووولا ج تب ي ووووووو  ج
لإيموووووووو بجطوووووووول جوة وووووووو وج

جوةث ة 

 𝒙  نف ض      لضل   ل الا

يه لللل   نللللن لا ي تللللن  ن 

 يت ن     ضل   الف

H.W 

لاا    اينللا   لل  نتلل ن  لل

 للللذم    للل   𝒙نالللد ةي لللل 
      لضل   ل اه  



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 

 

    مسائل حياتية     

 :اليومية بالدرجة السيليزية الصغرى والكبرى تقاس درجات الحرارة  تعلم 

 ودرجة 𝒄°𝟖لكونها متغيرة من وقت الى اخر فاذا كانت درجة الحرارة الصغرى 

 اكتب متباينة تمثل درجة الحرارة ثم جد حلها جبرياً .,  𝒄°𝟏𝟓الحرارة الكبرى   

Sol   𝒙 ≥ 𝒙       و     𝟖 ≤ 𝟏𝟓 

        

    𝑺 = {𝒙: 𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏𝟓}  
 

 هرتزاً  𝟐𝟎أذن الانسان يمكن ان تسمع الاصوات التي لا تقل ترددها عن  : صوت 

 الا تسميهمركبة تمثل الترددات التي  تب متباينةاكهرتز .  𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎ولا يزيد على  

 . مجموعة الحل على مستقيم الاعداد ومثلأذن الانسان 

Sol   

 𝒙 < 𝒙     او       𝟐𝟎 > 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 

 

 
𝑺 = {𝒙: 𝒙 < 𝟐𝟎} ∪ {𝒙: 𝒙 > 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎} 

 به  لإطارات  السيارات  الصالون لا يقل عن   الموصيضغط الهواء المثالي  : اطار السيارات 

  𝟐𝟖 𝒑𝒂𝒔𝒄𝒂𝒍(
𝒌𝒈

𝒊𝒏𝒈𝟐
 مركبة تمثل ضغط اكتب  متباينة.  𝟑𝟔𝒑𝒂𝒔𝒄𝒂ولا يزيد على   (

  .مثل مجموعة الحل على مستقيم الاعدادالهواء  

Sol    

  𝒙 ≥ 𝒙    و       𝟐𝟖 ≤ 𝟑𝟔 

 

𝑺 = {𝒙: 𝟐𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟑𝟔} 

𝒙(  يبنس  ن  𝟖 )يبنس  نها لا  ق  عل  𝟖د اا   لح   ة  لصغ ة هس  ≥ 𝟖 

𝒙( يبنس  ن 𝟏𝟓)يبنس  نها لا  قيد عل  𝟏𝟓د اا   لح   ة  لت  ى هس  ≤ 𝟏𝟓 

𝟐𝟎   بها  ذن  لان ان  ل  دد    ل س  ≤ 𝒙 ≤ 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 

  ل  ل ف  س  ل     ه   ل  دد    ل س لا    بها  ذن  لان ان

 ننفس  ل   اينل  س  لاعل    ص ح  الشت   ∴

  𝒙 < 𝒙 او  𝟐𝟎 >     ن  لها  يانيا   𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎

  



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 فع المغناطيسي القطار المغناطيسي الميلق وهو قطار ييمل بقوة الر:  القطار المغناطيسي
وصممت انوا  مختلفة من هذه القطارات المغناطيسية في مختلف  (Maglev)وباختصار ييرف بالماجليف  
اكتب متباينة  تمثل ترعة .  550𝑘/ℎولا تزيد على         300𝑘/ℎدول اليالم  اذ ان ترعتها لا تقل 

 . مثل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد القطار و

 

 

 

 

Sol    𝒙 ≥ 𝒙   و  𝟑𝟎𝟎 ≤ 𝟓𝟓𝟎 

𝑺 = {𝒙: 𝟑𝟎𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟓𝟓𝟎} 

                                         لومين اذا علمت ان طول الضليين  الاخرين ميمدى طول الضلع الثالث تبين اكتب  متباينة مركبة :  تحدِ         اولاً
Sol      𝟕𝒄𝒎   ,   𝟏𝟐𝒄𝒎    ,   𝒙𝒄𝒎 

          𝟏𝟐 + 𝒙 > 𝟕 ⇒ 𝒙 > 𝟕 − 𝟏𝟐 ⇒ 𝒙 > −𝟓 

           𝟕 + 𝒙 > 𝟏𝟑. 𝟐 ⇒ 𝒙 > 𝟏𝟐 − 𝟕 ⇒ 𝒙 > 𝟓 

          𝟏𝟐 + 𝟕 > 𝒙 ⇒ 𝟏𝟗 > 𝒙 

𝟓        ييني ان طول الضلع بين    𝟏𝟗  و  𝟓 < 𝒙 <                 ∴  يكون طول الضلع الثالث حسب المتباينة التالية      𝟏𝟗

 

𝒙قالت  توتن  ان المتباينة  المركبة  اصحح الخطأ :         نياًثا + 𝟑 ≤ 𝟒−و        𝟓 < 𝒙 +  ثل مجموعة  الحل على مستقيم الاعداد الاتية  .تم    𝟑

 بين خطا توتن  وصححه .           
Sol   

 مجال المتباينة الاولى  والثانية                     
                  −𝟒 < 𝒙 + 𝟑 ⇒ −𝟒 − 𝟑 < 𝒙 ⇒ −𝟕 < 𝒙 
                  𝒙 + 𝟑 ≤ 𝟓 ⇒ 𝒙 ≤ 𝟓 − 𝟑 ⇒ 𝒙 ≤ 𝟐 

  وضح ذلك .؟  اذكر ما اذا كانت الاطوال الثلاثة هي لمثلث ا  لاحس عددي :     ثالثاً     

    𝟑. 𝟐𝒄𝒎    ,     𝟓. 𝟐𝒄𝒎     ,      𝟔. 𝟐𝒄𝒎 

Sol    𝟓. 𝟐 + 𝟔. 𝟐 > 𝟑. 𝟐                𝟑. 𝟐 + 𝟔. 𝟐 > 𝟓. 𝟐             𝟑. 𝟐 + 𝟓. 𝟐 > 𝟔. 𝟐 
 

     𝟏𝒄𝒎    ,     𝟏𝒄𝒎    ,    √𝟐𝒄𝒎               H.W 

جي كووووفجوفجيا وووو جلأ وووو جلا
جيكلفجطل ج  وجن ة 

 نكون المتباينات الثلاثة

ي كووووفجوفجت ووووك ج ث وووو ج  عووووس∴
لافججوة تب ي وووووووووووو  جوةووووووووووووثلا ج

 ص ي ي 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 °𝟐𝟕اليظمى   ودرجة الحرارة  𝟏𝟖° متباينة مركبة تمثل درجة الحرارة  الصغرى  : تباك  رابياً             

Sol               ثم نكتب المتباينة    𝒙 نفرض درجة الحرارة 

              𝒙 ≤ 𝒙  و  𝟐𝟕° ≥ 𝟏𝟖°  
 

⇒     𝑺 = {𝒙: 𝟏𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐𝟕} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

    متباينات القيمة المطلقة         

  

 واليوم سوف نتعرف على متباينات القيمة المطلقة  .)او(     ,)و(   تعرفنا سابقاً على المتباينات المركبة التي تحتوي على 

ة          اولاً   مة  المطلف  ي 
ات  الف  ت  اي  ت  ة  مت  الت  ن الت  اي  ت  وي  على احد رمور  الت  حت 

ى  ت 
ر من الت  ر  و(>) )اصغ  ساوي   مناصغ   ( .(≥)او ي 

|𝒈(𝒙)|حيث                     ≤ 𝒂        ,           |𝒈(𝒙)| < 𝒂        , 𝒂, 𝒙 ∈ 𝑹 . 

 كما في المثال التوضيحي الاتي ., نفتح المتباينة التي تحتوي المطلق الى قيمتين سالبة وموجبة   :1 ملاحظة
|𝒙| < 𝟒 ⇒ −𝟒 < 𝒙 < 𝟒  

( فهةةي متباينةةة مركبةةة   (≥)او)ا ةة ر مةة  او ي ةةاوي   (>)تةةوي علةةى القيمةةة المطلقةةة الةةتي تحتةةوي علةةى ا ةة ر مةة         المتباينةةات الةةتي تح  :2ملاحظةةة 

 . )و(تتضم  الاداة 

𝒙|مثةةةلم  𝒙واي عةةةمد موجةةةود بةةةالقر  مةةة   𝒙تمثةةةلم الم ةةةافة بةةةين القيمةةةة المطلقةةةة  : 3ملاحظةةةة  − 𝟐| < علةةةى  𝟐والعةةةمد  𝒙 بةةةينيعةةةن الم الم ةةةافة  𝟑

 وحمات  . 𝟑ي م تقيم الاعماد ت او
 |𝒙 − 𝟐| < 𝟑 ⇒ −𝟑 < 𝒙 − 𝟐 < 𝟑 ⇒ −𝟑 + 𝟐 < 𝒙 < 𝟑 + 𝟐 ⇒ −𝟏 < 𝒙 < 𝟓 

 

 

 

|𝒙|اذا كانت المتباينة ذات القيمة المطلقة بالصورة  : 4لاحظة م < 𝒙|  والصفر 𝒙يعن الم  الم افة بين   𝟒 − 𝟎| < 𝟒  

 |𝒙                                                                                                                   د .لم على م تقيم الاعمالححلم متباينات القيمة المطلقة ومثلم ا        1مثال  + 𝟔| < 𝟑 

Sol    |𝒙 + 𝟔| < 𝟑 ⇒ −𝟑 < 𝒙 + 𝟔 < 𝟑 

                                    −𝟑 − 𝟔 < 𝒙 < 𝟑 − 𝟔 
                                    −𝟗 < 𝒙 < −𝟑    

 
⇒      𝑺 = {𝒙: −𝟗 < 𝒙 < −𝟑} 

   |𝒚| − 𝟓 ≤ 𝟏 

Sol   |𝒚| − 𝟓 ≤ 𝟏 ⇒ |𝒚| ≤ 𝟏 + 𝟓 ⇒ |𝒚| ≤ 𝟔 

         |𝒚| ≤ 𝟔 ⇒ −𝟔 ≤ 𝒚 ≤ 𝟔   

𝑺 = {𝒚: −𝟔 ≤ 𝒚 ≤ 𝟔} 

 وحدات 𝟑تساوي   𝟐والعدد   𝒙ن قيمة  المسافة بي وحدات 𝟑تساوي   𝟐والعدد   𝒙المسافة بين قيمة  

 بنقله للطرف الثاني ثم نفتح المطلق   𝟓قبل ان نفتح المطلق نتخلص من العدد 

𝟏 − 𝟓 

 الدرس



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 |𝟑𝒛 − 𝟕| ≤ 𝟐 

Sol  |𝟑𝒛 − 𝟕| ≤ 𝟐 ⇒ −𝟐 ≤ 𝟑𝒛 − 𝟕 ≤ 𝟐 

   −𝟐 + 𝟕 ≤ 𝟑𝒛 ≤ 𝟐 + 𝟕 ⇒ 𝟓 ≤ 𝟑𝒛 ≤ 𝟗 

     
𝟓

𝟑
≤

𝟑𝒛

𝟑
≤

𝟗 
𝟑

𝟑
⇒

𝟓

𝟑
≤ 𝒛 ≤ 𝟑    

 
⇒      𝑺 = {𝒛:

𝟓

𝟑
≤ 𝒛 ≤ 𝟑} 

 |𝟐𝒛| − 𝟓 < 𝟐 

Sol    |𝟐𝒛| − 𝟓 < 𝟐 ⇒ |𝟐𝒛| < 𝟐 + 𝟓 

         |𝟐𝒛| < 𝟕 ⇒ −𝟕 < 𝟐𝒛 < 𝟕 

          
−𝟕

𝟐
<

𝟐𝒛

𝟐
<

𝟕

𝟐
⇒

−𝟕

𝟐
< 𝒛 <

𝟕

𝟐
       

 
⇒      𝑺 = {𝒛:

−𝟕

𝟐
< 𝒛 <

𝟕

𝟐
}     

  |
𝒙−𝟏𝟐

𝟒
| ≤ 𝟗 

Sol   |
𝒙−𝟏𝟐

𝟒
| ≤ 𝟗 ⇒ −𝟗 ≤

𝒙−𝟏𝟐

𝟒
≤ 𝟗 

         𝟒. (−𝟗) ≤ 𝟒 (
𝒙−𝟏𝟐

𝟒
) ≤ 𝟒(𝟗) 

      −𝟑𝟔 ≤ 𝒙 − 𝟏𝟐 ≤ 𝟑𝟔 

      −𝟑𝟔 + 𝟏𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟑𝟔 + 𝟏𝟐 

      −𝟐𝟒 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒𝟖      
 

⇒      𝑺 = {𝒙: −𝟐𝟒 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒𝟖} 

|𝟓 − 𝒙| < 𝟏𝟎 

Sol  |𝟓 − 𝒙| < 𝟏𝟎 ⇒ −𝟏𝟎 < 𝟓 − 𝒙 < 𝟏𝟎 

−𝟏𝟎 − 𝟓 < −𝒙 < 𝟏𝟎 − 𝟓
 

⇒ −𝟏𝟓 < −𝒙 < 𝟓       

  (−𝟏)(−𝟏𝟓) > −𝟏(−𝒙) > (−𝟏)𝟓 

        𝟏𝟓 > 𝒙 > −𝟓 

      −𝟓 < 𝒙 < 𝟏𝟓 

𝑺 = {𝒙: −𝟓 < 𝒙 < 𝟏𝟓} 

 

 |𝒙 + 𝟏| < 𝟓             |𝒙| − 𝟔 < 𝟓           |𝒙| + 𝟖 < 𝟗          |𝟑𝒛| − 𝟓 < 𝟒 

  |
𝒛−𝟏

𝟕
| ≤ 𝟐               |𝟏 − 𝒙| < 𝟏           |𝟑𝒚| − 𝟏 ≤ 𝟖                                         H.W 

 

 𝟒المتباينة في العمد بضر  كلم حمود  𝒛نتخلص م  مقام المت ير 

اذا كانةةت المتباينةةة ك ةةرية  والخ ةةر دا ةةلم المطلةةق نفةةتح المطلةةق  ةةم      

 تباينة بنفس المقام نتخلص م  المقام بضر  جميع حمود الم

اذا كانةةةت اةةةةارة المةةةت ير سةةةالبة نضةةةر  جميةةةع      

 ونقلب رموز التباي   (𝟏−)حمود المتباينة في 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

ر من         انياً   ة  )اكب  الت  ن الت  اي  ت  وي  على احد رمور  الت  حت 
ى  ت 

ة  الت  مة  المطلف  ي 
ات  الف  ت  اي  ت  ر (<)مت  ساوي   منو  اكب   ( .(≤)او ي 

 و(ا)( فهي متباينة مركبة تتضم  الاداة  (≤)م  او ي اوي  اكبراو)(<)م   اكبرلى القيمة المطلقة التي تحتوي على المتباينات التي تحتوي ع : ملاحظة

|𝒈(𝒙)|  تختب بالصورة     , ≥ 𝒂 , |𝒈(𝒙)| > 𝒂 وتحلم بالصورة          𝒈(𝒙) > 𝒂 او  𝒈(𝒙) < −𝒂 

                                𝒈(𝒙) ≥ 𝒂 او  𝒈(𝒙) ≤ −𝒂       

𝑺       الحلم  على ةخلم اتحاد مجموعةوتختب   = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 

 حلم متباينات القيمة المطلقة ومثلم الحلم على م تقيم الاعماد  .      2مثال 

 |𝒙 + 𝟒| > 𝟐 

Sol   |𝒙 + 𝟒| > 𝟐 ⇒ 𝒙 + 𝟒 > 𝒙     او     𝟐 + 𝟒 < −𝟐 

                    𝒙 > 𝟐 − 𝒙    او   𝟒 < −𝟐 − 𝟒 

                𝒙 > 𝒙     او           𝟐− < −𝟔 

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒙: 𝒙 > −𝟐} ∪ {𝒙: 𝒙 < −𝟔}  

 |𝟓𝒚 − 𝟏| ≥ 𝟒 

Sol   𝟓𝒚 − 𝟏 ≥ 𝟓𝒚       او      𝟒 − 𝟏 ≤ −𝟒 

       𝟓𝒚 ≥ 𝟒 + 𝟓𝒚       او     𝟏 ≤ −𝟒 + 𝟏 

       𝟓𝒚 ≥ 𝟓𝒚        او          𝟓 ≤ −𝟑 

         
𝟓𝒚

𝟓
≥

𝟓

𝟓
𝟓𝒚               او          

𝟓
≤

−𝟑

𝟓
 

      𝒚 ≥ 𝒚        او         𝟏 ≤
−𝟑

𝟓
                  

    𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒚: 𝒚 ≥ 𝟏} ∪ {𝒚: 𝒚 ≤ −
𝟑

𝟓
} 

 

 

 

 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 |
𝟐𝒕−𝟖

𝟒
| ≥ 𝟗 

Sol   |
𝟐𝒕−𝟖

𝟒
| ≥ 𝟗 ⇒

𝟐𝒕−𝟖

𝟒
≥ 𝟐𝒕−𝟖       او     𝟗

𝟒
≤ −𝟗 

        𝟒. (
𝟐𝒕−𝟖

𝟒
) ≥ .𝟒     او        (𝟗)𝟒 (

𝟐𝒕−𝟖

𝟒
) ≤ 𝟒(−𝟗)                    

      𝟐𝒕 − 𝟖 ≥ 𝟐𝒕      او          𝟑𝟔 − 𝟖 ≤ −𝟑𝟔                       

      𝟐𝒕 ≥ 𝟑𝟔 + 𝟐𝒕       او          𝟖 ≤ −𝟑𝟔 + 𝟖 

      𝟐𝒕 ≥ 𝟐𝒕       او                𝟒𝟒 ≤ −𝟐𝟖 

        
𝟐𝒕

𝟐
≥

𝟒𝟒 
𝟐𝟐

𝟐
𝟐𝒕       او                   

𝟐
≤

−𝟐𝟖 
−𝟏𝟒

𝟐
 

       𝒕 ≥ 𝒕       او                   𝟐𝟐 ≤ −𝟏𝟒 

   𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒕: 𝒕 ≥ 𝟐𝟐} ∪ {𝒕: 𝒕 ≤ −𝟏𝟒} 

 |
𝟓−𝟑𝒗

𝟐
| ≥ 𝟔 

Sol   |
𝟓−𝟑𝒗

𝟐
| ≥ 𝟔 ⇒

𝟓−𝟑𝒗

𝟐
≥ 𝟑𝒗−𝟓     او     𝟔

𝟐
≤ −𝟔                

       𝟐. (
𝟓−𝟑𝒗

𝟐
) ≥ .𝟐          او        (𝟔)𝟐 (

𝟓−𝟑𝒗

𝟐
) ≤ 𝟐(−𝟔)                

      𝟓 − 𝟑𝒗 ≥ 𝟓       او          𝟏𝟐 − 𝟑𝒗 ≤ −𝟏𝟐                     

    −𝟑𝒗 ≥ 𝟏𝟐 − 𝟑𝒗−      او          𝟓 ≤ −𝟏𝟐 − 𝟓 

    −𝟑𝒗 ≥ 𝟑𝒗−      او                 𝟕 ≤ −𝟏𝟕  

     
−𝟑𝒗

−𝟑
≤

𝟕

−𝟑
𝟑𝒗−       او                      

−𝟑
≥

−𝟏𝟕

−𝟑
 

      𝒗 ≤
−𝟕

𝟑
𝒗          او                  ≥

𝟏𝟕

𝟑
 

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒗: 𝒗 ≤
−𝟕

𝟑
} ∪ {𝒗: 𝒗 ≥

𝟏𝟕

𝟑
}  

 𝟐|𝒙| − 𝟕 ≥ 𝟏 

Sol   𝟐|𝒙| − 𝟕 ≥ 𝟏 ⇒ 𝟐|𝒙| ≥ 𝟏 + 𝟕 

        𝟐|𝒙| ≥ 𝟖 ⇒ 
𝟐|𝒙|

𝟐
≥

𝟖 
𝟒

𝟐
 

        |𝒙| ≥ 𝟒 ⇒  𝒙 ≥ 𝒙     او     𝟒 ≤ −𝟒 

  𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒙: 𝒙 ≥ 𝟒} ∪ {𝒙: 𝒙 ≤ −𝟒}  



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

 |𝒚 − 𝟑| >
𝟏

𝟑
 

Sol   |𝒚 − 𝟑| >
𝟏

𝟑
⇒ 𝒚 − 𝟑 >

𝟏

𝟑
𝒚     او      − 𝟑 < −

𝟏

𝟑
 

     𝒚 >
𝟏

𝟑
+ 𝒚     او     𝟑 < −

𝟏

𝟑
+ 𝟑 

    𝒚 >
𝟏𝟎

𝟑
𝒚      او     <

−𝟏+𝟗

𝟑
⇒ 𝒚 >

𝟏𝟎

𝟑
𝒚     او    <

−𝟖

𝟑
  

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒚: 𝒚 >
𝟏𝟎

𝟑
} ∪ {𝒚: 𝒚 <

−𝟖

𝟑
}  

  |
𝟒

𝟓
𝒛 − 𝟏| >

𝟒

𝟓
 

Sol    |
𝟒

𝟓
𝒛 − 𝟏| >

𝟒

𝟓
⇒   

𝟒

𝟓
𝒛 − 𝟏 >

𝟒

𝟓
𝟒     او    

𝟓
𝒛 − 𝟏 < −

𝟒

𝟓
 

        
𝟒

𝟓
𝒛 >

𝟒

𝟓
+ 𝟒      او      𝟏

𝟓
𝒛 < −

𝟒

𝟓
+ 𝟏                  

        
𝟒

𝟓
𝒛 >

𝟒+𝟓

𝟓
𝟒      او        

𝟓
𝒛 <

−𝟒+𝟓

𝟓
  

        
𝟒

𝟓
𝒛 >

𝟗

𝟓
𝟒      او         

𝟓
𝒛 <

𝟏

𝟓
 

           
𝟓

𝟒
. (

𝟒

𝟓
𝒛) >

𝟓

𝟒
. (

𝟗

𝟓
𝟓           او       (

𝟒
. (

𝟒

𝟓
𝒛) <

𝟓

𝟒
. (

𝟏

𝟓
) 

                         𝒛 >
𝟗

𝟒
𝒛           او           <

𝟏

𝟒
              𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒛: 𝒛 >

𝟗

𝟒
} ∪ {𝒛: 𝒛 <

𝟏

𝟒
} 

 |𝒙 + 𝟒| > 𝟔                     |𝟖𝒛| + 𝟑 ≥ 𝟏𝟏                        |
𝟔−𝟑𝒚

𝟗
| ≥ 𝟓 

 |𝒙 + 𝟏| >
𝟏

𝟐
                      |𝟓𝒛 − 𝟗| > 𝟏                          𝟔|𝒙| − 𝟖 ≥ 𝟑 

 |𝟒𝒚| − 𝟐 > 𝟑                  |
𝟔−𝟐𝒚

𝟒
| ≥ 𝟗                                      H.W 

  المطلقة لخلم التمثيلات البيانية الاتية . اكتب متباينة تتضم  القيمة         3مثال 

 

 

 ) طريقة المنتصف( لحلم هذا النوع م  الاسئلة نتبع الخطوات التالية           ملاحظة        

 اصغر عدد+ اكبر عدد   بالقانولم نجم نقطة المنتصف

2
         ,

𝟐+(−𝟔)

𝟐
=

𝟐−𝟔

𝟐
=

−𝟒

𝟐
= −𝟐 

   اصغر عدد−اكبر عدد نجم عمد الوحمات  بالقانولم

2
    ,

𝟐−(−𝟔)

𝟐
=

𝟐+𝟔

𝟐
=

𝟖

𝟐
= 𝟒 

𝟏

𝟑
+

𝟑

𝟏
=

𝟏 + 𝟗

𝟑
=

𝟏𝟎

𝟑
 

 نوحم المقامات



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  علامة واذا كانت الفجوة م لقة نضع (>) لامة ا  ر م عنضع )يعن الم ال همين متجهين للما لم ( بين النقطتين  محصورةمجموعة الحلم  اذا كانت

 كما موضح بالشخلم الاول  . . (≥)ا  ر م  او ي اوي 

 واذا كانت الفجوة م لقة نضع   (<)علامة اكبر م  نضع )يعن الم ال همين متجهين للخارج (بين النقطتين  غير محصورة اذا كانت مجموعة الحلم

 كما موضح بالشخلم الثاني  ..  (≤)علامة اكبر م  او ي اوي  

 

 

 

 

 

 

 

 

Sol   ∴  |𝒙 − (−𝟐)| < 𝟒 ⇒ |𝒙 + 𝟐| < 𝟒 

 

Sol    |𝒙 − (−𝟏)| ≤ 𝟑 ⇒ |𝒙 + 𝟏| ≤ 𝟑 

 

 

  

Sol         |𝒙 − 𝟏| > 𝟑 

 

 

                                                                                                                     H.W  

هنا نعوض نقطة 
 مع اشارتها المنتصف

 

هنااااااا نعااااااوض 
 عدد الوحدات

 

|𝒙 −| <               |𝒙 −| ≤  
 

هنااااااا نعااااااوض 
 عدد الوحدات

 

هنا نعوض نقطة 
 مع اشارتها منتصفال

 

|𝒙 −| >              |𝒙 −| ≥  
 

هنااااااا نعااااااوض 
 عدد الوحدات

 

هنااااااا نعااااااوض 
 عدد الوحدات

 

هنا نعوض نقطة 
 مع اشارتها المنتصف

 

هنا نعوض نقطة 
 مع اشارتها المنتصف

الثكككك     الشكككككل   الشكل الاول 
  

𝟐+(−𝟒)

𝟐
=

−𝟐

𝟐
=  نقطة المنتصف  𝟏−

𝟐−(−𝟒)

𝟐
=

𝟔

𝟐
=  عدد الوحدات  𝟑

 

 لالم الفجوة م لقة وال همين متجهين للما لم   ≥نضع رمز التباي  

 لالم الفجوة مفتوحة وال همين متجهين للخارج   <نضع رمز التباي  

𝟒+(−𝟐)

𝟐
=

𝟐

𝟐
=  نقطة المنتصف  𝟏

𝟒−(−𝟐)

𝟐
=

𝟔

𝟐
=  عدد الوحدات  𝟑

 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  مسائل حياتية      

  𝟐𝟓في العا مة ب ماد درجة حرارة الماء المثالية في حوض ال باحة :فنمق بابلم  فندق بابل° 

 حرارة الماء  ممى درجةالتي تمثلم . اكتب متباينة القيمة المطلقة تزداد او تنقص بمقمار درجة واحمة 

 ؟مثله على  ط الاعماد   م ؟في حوض ال باحة  

Sol   𝒙 ≤ 𝟐𝟓 + ≤ 𝒙   و  𝟏 𝟐𝟓 − 𝟏 
        𝒙 ≤ ≤ 𝒙   و  𝟐𝟔 𝟐𝟒 

      |𝒙 − 𝟐𝟓| ≤ 𝟏 

          

 

  𝟎لا يتجاوز  بزيادة او نقصالم سيليزية °𝟖يجب الم تبقى درجة الحرارة دا لم الثلاجة.  اكتب ممى درجة الحرارة المثالية سيليزية   𝟓°

  
Sol   𝒙 ≤ 𝟖 + 𝟎. ≤ 𝒙   و  𝟓 𝟖 − 𝟎. 𝟓 

        𝒙 ≤ 𝟖. ≤ 𝒙   و  𝟓 𝟕. 𝟓 

       |𝒙 − 𝟖| ≤ 𝟎. 𝟓  

          

 

  اكتب متباينة القيمة المطلقة ,  سيليزية °2بزيادة او نقصالم لا يتجاوز  سيليزية  °𝟐𝟐تعم درجة الحرارة المثلى دا لم الشقق 

Sol   𝒙 ≤ 𝟐𝟐 + ≤ 𝒙   و  𝟐 𝟐𝟐 − 𝟐 

        𝒙 ≤ ≤ 𝒙   و  𝟐𝟒 𝟐𝟎 

         |𝒙 − 𝟐𝟐| ≤ 𝟐 

 

   سيليزية °𝟐𝟎بما لا يتجاوز الجبلية والوديالم  المناطق في وتزداد وتقلمعنم م توى سطح البحر سيليزية  °𝟏𝟎𝟎درجة غليالم الماء   

 ؟اكتب ممى التذبذ  في درجة غليالم الماء 
Sol   𝒙 ≤ 𝟏𝟎𝟎 + ≤ 𝒙   و  𝟐𝟎 𝟏𝟎𝟎 − 𝟐𝟎   

        𝒙 ≤ ≤ 𝒙   و  𝟏𝟐𝟎 𝟖𝟎 
          |𝒙 − 𝟏𝟎𝟎| ≤ 𝟐𝟎  
 

 فتخولم المتباينة  𝒙نفرض درجة حرارة الماء هي  

 .في دا لم الثلاجة      

 فتخولم المتباينة  𝒙هي    الثلاجة حرارةنفرض درجة

 فتخولم المتباينة  𝒙الشقة  هي   حرارة نفرض درجة

 فتخولم المتباينة  𝒙نفرض درجة غليالم الماء  هي  

𝟐𝟔+𝟐𝟒

𝟐
=

𝟓𝟎

𝟐
=  نقطة المنتصف  𝟐𝟓

𝟐𝟔−𝟐𝟒

𝟐
=

𝟐

𝟐
=  عدد الوحدات  𝟏

 

𝟖.𝟓+𝟕.𝟓

𝟐
=

𝟏𝟔

𝟐
=  نقطة المنتصف  𝟖

𝟖.𝟓−𝟕.𝟓

𝟐
=

𝟏

𝟐
= 𝟎.  عدد الوحدات  𝟓

 

𝟐𝟒+𝟐𝟎

𝟐
=

𝟒𝟒

𝟐
= 𝟐𝟐   

𝟐𝟒−𝟐𝟎

𝟐
=

𝟒

𝟐
= 𝟐   

 

𝟏𝟐𝟎+𝟖𝟎

𝟐
=

𝟐𝟎𝟎

𝟐
= 𝟏𝟎𝟎   

𝟏𝟐𝟎−𝟖𝟎

𝟐
=

𝟒𝟎

𝟐
= 𝟐𝟎   

 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  𝟑)في تحليلات دم الان الم البالغ يعم الممى الطبيعي للبوتاسيوم هو. 𝟓 − 𝟓. 𝟑)𝒎𝒐𝒍/𝒍 اكتب متباينة القيمة المطلقة. 

 ؟ ير الطبيعي للبوتاسيوم في دم الان الم  الالتي تمثلم الممى  
Sol     𝒙 < 𝟑. 𝟓 
           𝒙 > 𝟓. 𝟑 

    𝒙 > 𝟑. 𝒙    او    𝟓 < 𝟓. 𝟑 

|𝒙 − 𝟒. 𝟒| > 𝟎. 𝟗  

𝒙| اذا كان المطلوب هو المدى الطبيعي − 𝟒. 𝟒| ≤ 𝟎. 𝟗 

ةؤةر الزاوية الى اليمين او الى الي ار في الاقلم بمرجة واحماذا تحرك ممنفرجة او حادة  الزاوية القائمة تتحول الى زاوية    

Sol      𝒙 ≥ 𝟗𝟎 + 𝟏        
             𝒙 ≤ 𝟗𝟎 − 𝟏 

           𝒙 ≥ 𝒙    او    𝟗𝟏 ≤ 𝟖𝟗 

               |𝒙 − 𝟗𝟎| ≥ 𝟏 

  

قصيرة نوعاً ما  ينتمي الى ةعبة الحبليات ويمتلك قوائم ,حيوالم ال رير  هو احمى انواع الثميات   :يرالغر    

  𝟕𝟔𝒄𝒎و    𝟔𝟖𝒄𝒎طول ج مه م  الراس الى الذيلم يصلم ما بين  ,الارض ويعيش في الحفر التي يحفرها في  

  . اكتب ممى طول ال رير   

Sol    𝟔𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟕𝟔 

         |𝒙 − 𝟕𝟐| ≤ 𝟒   

 

المقيقة نبضة في  𝟗𝟎الى    𝟔𝟎  م معمل النبض )عمد دقات القلب ( الطبيعي للإن الم البالغ  يتراوح : صحة 

 ؟تب ممى عمد المقات غير الطبيعية لقلب الان الم   اك.  
Sol       𝒙 < 𝟔𝟎 

               𝒙 > 𝟗𝟎 

𝒙 < 𝒙     او       𝟔𝟎 > 𝟗𝟎 

|𝒙 − 𝟕𝟓| > 𝟏𝟓 

𝒙|اذا كان المطلوب عدد الدقات الطبيعي لقلب الانسان − 𝟕𝟓| ≤ 𝟏𝟓  
 

 البوتاسيوم ال ير طبيعي اقلم م  الن بة لمينا  ح ب المتباينة 
 البوتاسيوم ال ير طبيعي اكبر م  الن بة لمينا  ح ب المتباينة 

 فتخولم المتباينة   𝒙نفرض طول ال رير  

 عمد النبضات ال ير طبيعية  الاقلم م  الحم الادنى للنبض الطبيعي كما في المتباينة
 ضات ال ير طبيعية  الاكثر م  الحم الاعلى للنبض الطبيعي كما في المتباينةعمد النب

𝟓.𝟑+𝟑.𝟓

𝟐
=

𝟖.𝟖

𝟐
= 𝟒. 𝟒   

𝟓.𝟑−𝟑.𝟓

𝟐
=

𝟏.𝟖

𝟐
= 𝟎. 𝟗   

 

𝟕𝟔+𝟔𝟖

𝟐
=

𝟏𝟒𝟒

𝟐
= 𝟕𝟐   

𝟕𝟔−𝟔𝟖

𝟐
=

𝟖

𝟐
= 𝟒   

 

𝟗𝟎+𝟔𝟎

𝟐
=

𝟏𝟓𝟎

𝟐
= 𝟕𝟓   

𝟗𝟎−𝟔𝟎

𝟐
=

𝟑𝟎

𝟐
= 𝟏𝟓   

 

 ح ب المتباينة   المنفرجةالزاوية 
 ح ب المتباينة  الحادة الزاوية

𝟗𝟏+𝟖𝟗

𝟐
=

𝟏𝟖𝟎

𝟐
= 𝟗𝟎   

𝟗𝟏−𝟖𝟗

𝟐
=

𝟐

𝟐
= 𝟏   

 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

𝟖بين  تطير الطائرات الممنية على ارتفاع يتراوح ما : صلاتاموkm  𝟏𝟎الىkm   اذ تعم منطقة  جوية 

 ؟الممنيةاكتب  ممى  منطقة الطيرالم معتملة  . 

 

Sol     𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏𝟎            

             |𝒙 − 𝟗| ≤ 𝟏 

𝒙|اذا كان المطلوب هو منطة الطيران الغير مدنية − 𝟗| > 𝟏 

 

 

 

 ة ومثلم الحلم على م تقيم الاعماد .حلم متباينات القيمة المطلقتحمٍ :          اولاً   

 |
√𝟑(𝒙+𝟏)

√𝟐
| ≤ √𝟔 

Sol   |
√𝟑(𝒙+𝟏)

√𝟐
| ≤ √𝟔 

      −√𝟔 ≤
√𝟑(𝒙+𝟏)

√𝟐
≤ √𝟔 

       √𝟐(−√𝟔) ≤ √𝟐. (
√𝟑(𝒙+𝟏)

√𝟐
) ≤ √𝟐(√𝟔) 

      −√𝟏𝟐 ≤ √𝟑(𝒙 + 𝟏) ≤ √𝟏𝟐 

      
− √𝟏𝟐

√𝟑
≤

√𝟑(𝒙+𝟏)

√𝟑
≤

√𝟏𝟐

√𝟑
 

     
−𝟐√𝟑

√𝟑
≤ 𝒙 + 𝟏 ≤

𝟐√𝟑

√𝟑
 

      −𝟐 ≤ 𝒙 + 𝟏 ≤ 𝟐 ⇒ −𝟐 − 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 − 𝟏 ⇒ −𝟑 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏 

𝑺 = {𝒙: −𝟑 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏} 
 

 

 

 ةكما في المتباين 𝒙نفرض الم منطقة الطيرالم الممنية  

نقسااااااد فاااااا  حااااااد فاااااا  

 𝟑√المتباينة على 

للااااتمل  ماااان مقاااااد المت ياااار 

 𝟐√نضرب ف  الحدود ف  

𝟏𝟎+𝟖

𝟐
=

𝟏𝟖

𝟐
= 𝟗   

𝟏𝟎−𝟖

𝟐
=

𝟐

𝟐
= 𝟏   

 



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

 |
√𝟏𝟐−√𝟑𝒚

√𝟓
| ≥ √𝟏𝟓 

Sol     |
√𝟏𝟐−√𝟑𝒚

√𝟓
| ≥ √𝟏𝟓 

       
√𝟏𝟐−√𝟑𝒚

√𝟓
≥ او         𝟏𝟓√ √𝟏𝟐−√𝟑𝒚

√𝟓
≤ −√𝟏𝟓    

√𝟓. (
√𝟏𝟐−√𝟑𝒚

√𝟓
) ≥ √𝟓. .𝟓√      او     𝟏𝟓√ (

√𝟏𝟐−√𝟑𝒚

√𝟓
) ≤ −√𝟓. √𝟏𝟓            

√𝟏𝟐 − √𝟑𝒚 ≥ 𝟏𝟐√    او   𝟕𝟓√ − √𝟑𝒚 ≤ −√𝟕𝟓       

√𝟏𝟐 − √𝟑𝒚 ≥ 𝟓√𝟑        √𝟏𝟐 − √𝟑𝒚 ≤ −𝟓√𝟑 

−√𝟑𝒚 ≥ 𝟓√𝟑 − √𝟏𝟐      −√𝟑𝒚 ≤ −𝟓√𝟑 − √𝟏𝟐 

−√𝟑𝒚 ≥ 𝟓√𝟑 − 𝟐√𝟑        −√𝟑𝒚 ≤ −𝟓√𝟑 − 𝟐√𝟑 

−√𝟑𝒚 ≥ 𝟑√𝟑                    −√𝟑𝒚 ≤ −𝟕√𝟑  

−√𝟑𝒚

−√𝟑
≤

𝟑√𝟑

−√𝟑
                               

−√𝟑𝒚

−√𝟑
≥

−𝟕√𝟑

−√𝟑
 

𝒚 ≤ −𝟑                                       𝒚 ≥ 𝟕  

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒚: 𝒚 ≤ −𝟑} ∪ {𝒚: 𝒚 ≥ 𝟕}  

 

𝟔|قالت  لود الم متباينة القيمة المطلقة   ا حح الخطأ :          انياً   − 𝟑𝒚| ≥  لها  لمومجوعة الح )و(تمثلم  متباينة مركبة للعلاقة     𝟕

{𝒚: −
𝟏

𝟑
≤ 𝒚 ≤

𝟏𝟑

𝟏
 بين  طأ  لود و ححه  .   {

Sol   |𝟔 − 𝟑𝒚| ≥ 𝟕 

         𝟔 − 𝟑𝒚 ≥ 𝟔     او     𝟕 − 𝟑𝒚 ≤ −𝟕 

        −𝟑𝒚 ≥ 𝟕 − 𝟔          −𝟑𝒚 ≤ −𝟕 − 𝟔 

        −𝟑𝒚 ≥ 𝟏                −𝟑𝒚 ≤ −𝟏𝟑 

          
−𝟑𝒚

−𝟑
≤

𝟏

−𝟑
                      

−𝟑𝒚

−𝟑
≥

−𝟏𝟑

−𝟑
 

             𝒚 ≤ −
𝟏

𝟑
                    𝒚 ≥

𝟏𝟑

𝟑
    

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒚: 𝒚 ≥
𝟏𝟑

𝟑
} ∪ {𝒚: 𝒚 ≤ −

𝟏

𝟑
} 
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 مارج الجذر5 

 دام  الجذر3

√𝟕𝟓 = 𝟓√𝟑 

عنااد القساامة 
علااااااى عاااااادد 
ساااالب نقلاااب 

 رمز التباين

 حلها   وعةمومج  المتباينة نوع 

 وليس  )و( المتباينة تتضم  الاداة  )او(



 

 

    

    

ي    اء الكلاب  ى محمد  صف 
 مصطف 

 

  يمة المطلقة التالية في مجموعة الاعماد الحقيقية .اكتب مجموعة الحلم لمتباينات الق حس عمدي :          الثاً   
 |𝒛| − 𝟏 < 𝟎 

Sol    |𝒛| < 𝟎 + 𝟏 ⇒ |𝒛| < 𝟏                                          |𝒙 − 𝟏| > 𝟎                           H.W 

 −𝟏 < 𝒛 < 𝟏         𝑺 = {𝒛: −𝟏 < 𝒛 < 𝟏} 

 لقه تمثلم موقفاً م  واقع الحياة ومثلم مجموعة الحلم على م تقيم الاعمادمتباينه قيمة مط: اكتب         رابعاً  

 Sol                                                                          راجع اي مثال م  امثلة الم ائلم الحياتية
 
 



 

 
 
 

    

    

  

    خطة حل المسألة)افهم المسألة(          

  

 

 توجد اربعة اعمدة اساسية في حل هذا الموضوع      

           أفهم   

لة  ؟
 
ي  المسا

ات  ف   ما المعطي 

لة  ؟ما المطلوت  من الم 
 
 سا

لة  ؟ خطط
 
حل المسا

ف  ت     كي 

 حلّ     

 

       تحقق    

ة    ملاحط 

𝒙

             

𝟐

𝟐

𝟏 − 𝟔 

  الدرس



 

 
 
 

    

    

  

 

 

  فإذا كان هامش   ,من الشباب  يمارسون رياضة كرة القدم   %𝟔𝟐أظهرت  دراسة  مسحية أن 

 .يمارسون رياضة  كرة القدم   فجد مدى النسبة المئوية للشباب الذين نقاط مئوية  . 𝟒الخطأ ضمن 

 الحل    

لة               أفهم      
 
ات  المسا  نقاط  .   𝟒هامش الخطأ هو  ,من الشباب يمارسون رياضة كرة القدم    %𝟔𝟐 :معطي 

لة  :                              
 
 النسبة المئوية التي تمثل الشباب الذين يمارسون رياضة كرة القدم . مدى  ايجاد  المطلوت  من المسا

لة  :               خطط    
 
حل  المسا

ف  ت   اقل من او  هو وهامش الخطأ  %𝟔𝟐بما ان النسبة المئوية للشاب الذين يمارسون كرة القدم هي  كي 

𝒙|سنكون المتباينة     %𝟒يساوي  − 𝟔𝟐| ≤  .القدم بة الفعلية للشباب الذين يمارسون رياضة كرة ستمثل الن  𝒙حيث    𝟒

 نجد مجموعة الحل لمتباينة القيمة المطلقة  :                      لّــــح   

|𝒙 − 𝟔𝟐| ≤ 𝟒 ⇒ −𝟒 ≤ 𝒙 − 𝟔𝟐 ≤ 𝟒  

 −𝟒 + 𝟔𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒 + 𝟔𝟐 

𝟓𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟔𝟔  

𝑺 = {𝒙: 𝟓𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟔𝟔}                        ممدى نسبة الشباب الذين يمارسون رياضة كرة القد 

   نستعمل مستقيم الاعداد للتحقق من صحة الحل  :               تحقق   

 

 

 يمارسون رياضة كرة القدم .لا  لو كان المطلوب في السؤال  هو ايجاد  نسبة الشباب الذينملاحظة : 

𝒙|فتكون المتباينة                                  − 𝟑𝟖| ≤ −  % 𝟏𝟎𝟎لأنه                𝟒   𝟔𝟐 %  =   𝟑𝟖 %   . 

 

  حل  المسائل التالية باستراتيجية  أفهم المسألة  .          1مثال 

 هو هامش الخطأ 𝟒

نسبة الذين 
 يمارسون الرياضة



 

 
 
 

    

    

  

 من ذكور %𝟖𝟖لاحظ انور من خلال دراسة  مسحية  على خلية نحل ان  : خلية النحل  

 .  مئوية نقاط  𝟑النحل يطردون من الخلية  في نهاية الصيف فإذا كان هامش الخطأ 

 ؟جد مدى النسبة المئوية لذكور النحل الذين يطردون من الخلية  

 الحل   

لة  :            أفهم    
 
ات  المسا  نقاط  .  𝟑من ذكور النحل  يطردون من الخلية  في نهاية الصيف وكان هامش الخطأ   %𝟖𝟖 معطي 

لة  :                          
 
 أيجاد مدى  النسبة المئوية لذكور النحل الذين يطردون من الخلية  في نهاية الصيف  . المطلوت  من المسا

لة  :              خطط   
 
حل  المسا

ف  ت   لذا   %𝟑 اقل او يساوي  وهامش الخطأ هو    %𝟖𝟖بما ان نسبة ذكور النحل الذين يطردون هي  كي 

𝒙|نكون المتباينة                            − 𝟖𝟖| ≤  .تمثل نسبة الذكور الذين يطردون في نهاية الصيف  𝒙حيث    𝟑

 نجد مجموعة الحل لمتباينة القيمة المطلقة  :                   لّـــح    

|𝒙 − 𝟖𝟖| ≤ 𝟑 ⇒ −𝟑 ≤ 𝒙 − 𝟖𝟖 ≤ 𝟑  

 −𝟑 + 𝟖𝟖 ≤ 𝒙 ≤ 𝟑 + 𝟖𝟖 

𝟖𝟓 ≤ 𝒙 ≤ 𝟗𝟏  

 𝑺 = {𝒙: 𝟖𝟓 ≤ 𝒙 ≤ 𝟗𝟏} 

   نستعمل مستقيم الاعداد للتحقق من صحة الحل  :                 تحقق     

 
  

 

 

 ن  من الخلية  يطردو لالو كان المطلوب في المسألة  هو ايجاد مدى نسبة الذكور الذين ملاحظة : 

𝒙| لكانت المتباينة     − 𝟏𝟐| ≤ 𝟏𝟎𝟎لأنه      𝟑 − 𝟖𝟖 = 𝟏𝟐   . 

 هامش الخطأ هو  𝟑



 

 
 
 

    

    

  

 متوسط عمر  سمك  السلمون  من سنتين  الى  ثمان  سنوات  كما انه يكو ن  مهدد  :  سمك  السلمون 

 درجة سيليزية  𝟐𝟎بين     حعند ارتفاع  درجة حرارة  المياه  فهو يعيش  في  درجة  حرارة  تتراوبالخطر 

 درجة سيليزية .  اكتب  متباينة  تمثل  درجة حرارة  المياه  التي لا يعيش فيها سمك  السلمو ن .  𝟐𝟑الى 

 الحل

لة   :               أفهم   
 
ات   المسا  درجة سيليزية  .   𝟐𝟑الى   𝟐𝟎يعيش  سمك  السلمون في درجة  حرارة  تتراوح  بين   معطي 

لة  :المطلوت                               
 
 ايجاد  متباينة  تمثل  درجة  حرارة  المياه التي لا  يعيش  فيها السلمون    . من المسا

لة   :                  خطط  
 
حل  المسا

ف   ت   والمطلوب  هو  ايجاد درجات  الحرارة  التي  لا    𝟐𝟑الى      𝟐𝟎بما ان  سمك السلمون يعيش  في درجة حرارة   كي 

𝒙يعيش فيها  سمك السلمون  يعني ان                                    > 𝒙و    ا   𝟐𝟑 < 𝒙|لذا نكون متباينة القيمة  المطلقة      𝟐𝟎 − 𝟐𝟏. 𝟓| > 𝟏. 𝟓  

 تمثل درجة الحرارة  .     𝒙حيث                                    

 

   نجد مجموعة الحل لمتباينة القيمة المطلقة  :                      لّـــح  

  

|𝒙 − 𝟐𝟏. 𝟓| > 𝟏. 𝟓 ⇒ 𝒙 − 𝟐𝟏. 𝟓 > 𝟏. 𝒙    او   𝟓 − 𝟐𝟏. 𝟓 < −𝟏. 𝟓  

           𝒙 > 𝟏. 𝟓 + 𝟐𝟏. 𝒙      او     𝟓 < −𝟏. 𝟓 + 𝟐𝟏. 𝟓 

          𝒙 > 𝒙              او            𝟐𝟑 < 𝟐𝟎 

𝑺 = 𝒔𝟏 ∪ 𝒔𝟐 = {𝒙: 𝒙 > 𝟐𝟑} ∪ {𝒙: 𝒙 < 𝟐𝟎}  

    الاعداد للتحقق من صحة الحل  :نستعمل مستقيم                    تحقق   

 

 الحد الادنى ( من ) يعني المطلوب اكبر من الحد الاعلى و اصغربما ان المطلوب  هو ايجاد درجات الحرارة  التي لا يعيش  فيها سمك  السلمون  

 .    (<)علامة اكبر فقط فنضع 

21.5 

𝟐𝟑 + 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟒𝟑

𝟐
= 𝟐𝟏. 𝟓 

𝟐𝟑 − 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟑

𝟐
= 𝟏. 𝟓 



 

 
 
 

    

    

  

 : الدببة فهي تمتلك فرواً يختلف  لونه في بعض المناطقالباندا العملاقة هو نوع مختلف عن باقي دب الباندا 

 فجسمها كله ابيض عدا الاذنين والعينين  والساقين والذراعين والكتفين  فهي اسود وتلد الانثى صغيراً واحداً   

 زن بينصغار الباندا  العملاقة  ت  , مرة في اليوم ( 𝟏𝟒الى    𝟔او اثنين  ويحتاج الصغير حليب امه لأكثر  من )

 (𝟒𝟎𝒌𝒈   𝟔𝟎الى𝒌𝒈 في عام  واحد ),  ويعيشون مع امهاتهم حتى سنتين من العمر 

 ؟الباندا عندما يكون عمره سنة واحدةصغير  اكتب متباينة تمثل وزن 

      الحل

لة  :             أفهم    
 
ات  المسا  ( في عام  واحد  .𝟔𝟎𝒌𝒈الى   𝟒𝟎𝒌𝒈تزن الباندا بين ) معطي 

لة  :                             
 
 تمثل وزن الباندا عندما يكون عمر ه سنة واحدة  .ايجاد متباينة  المطلوت  من المسا

لة  :               خطط   
 
حل المسا

ف  ت   ( لذا نكون متباينة القيمة المطلقة𝟔𝟎𝒌𝒈الى   𝟒𝟎𝒌𝒈بما ان وزن الباندا بين  ) كي 

                       |𝒙 − 𝟓𝟎| ≤  تمثل  وزن  الباندا  .   𝒙حيث    𝟏𝟎

   نجد مجموعة الحل لمتباينة القيمة المطلقة  :                 لّـــــح   

 

 
|𝒙 − 𝟓𝟎| ≤ 𝟏𝟎 ⇒ −𝟏𝟎 ≤ 𝒙 − 𝟓𝟎 ≤ 𝟏𝟎  
 −𝟏𝟎 + 𝟓𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏𝟎 + 𝟓𝟎 
𝟒𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟔𝟎  
𝑺 = {𝒙: 𝟒𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟔𝟎}  

   نستعمل مستقيم الاعداد للتحقق من صحة الحل  :                    تحقق    

 

 

 

𝟔𝟎 + 𝟒𝟎

𝟐
=

𝟏𝟎𝟎

𝟐
= 𝟓𝟎 

𝟔𝟎 − 𝟒𝟎

𝟐
=

𝟐𝟎

𝟐
= 𝟏𝟎 



 

 
 
 

    

    

  

 التلفريك او المعبر الهوائي وهو من ارخص وأبسط وسائل النقل يعمل بالكهرباء ك :ريالتلف 

 ويعد واسطة نقل في الدول التي تكثر فيها الجبال  والأسطح الوعرة وتلجأ اليه بعض الدول أيضاً كوسيلة 

 𝟐𝟎𝒌𝒎/𝒉يكاقل سرعة  لعربات التلفر .للترفيه ومشاهدة المناظر كما في شمال العراق  

 ؟ اكتب متباينة  القيمة المطلقة تبين مدى سرعة عربات التلفريك  . 𝟒𝟎𝒌𝒎/𝒉واكبر سرعة    

 الحل    

لة  :             أفهم     
 
ات  المسا  .  𝟒𝟎𝒌𝒎/𝒉واكبر سرعة هي   𝟐𝟎𝒌𝒎/𝒉أقل سرعة لعربات التلفريك هي  معطي 

 ايجاد متباينة القيمة المطلقة تبين مدى سرعة عربات التلفريك . المطلوت  من المسالة  :                              

لة  :              خطط    
 
حل المسا

ف  ت      𝟒𝟎𝒌𝒎/𝒉الى    𝟐𝟎𝒌𝒎/𝒉بما ان سرعة العربات تتراوح بين   كي 

𝒙|لذا نكون متباينة القيمة المطلقة                                                 − 𝟑𝟎| ≤  تمثل سرعة العربات .   𝒙حيث    𝟏𝟎

 نجد مجموعة الحل لمتباينة القيمة المطلقة  :                      لّــــح 

 

 

   
|𝒙 − 𝟑𝟎| ≤ 𝟏𝟎 ⇒ −𝟏𝟎 ≤ 𝒙 − 𝟑𝟎 ≤ 𝟏𝟎  
−𝟏𝟎 + 𝟑𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏𝟎 + 𝟑𝟎  
𝟐𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒𝟎  
𝑺 = {𝒙: 𝟐𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒𝟎}  

   نستعمل مستقيم الاعداد للتحقق من صحة الحل  :                  تحقق   

 
  

 

𝟒𝟎 + 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟔𝟎

𝟐
= 𝟑𝟎 

𝟒𝟎 − 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟐𝟎

𝟐
= 𝟏𝟎 



 

واصل حات  السلسلة   :    للت 
 

ازة  صف ي  ات   ز  ت 
اص  ي  الري 

ح ف  اج   سلسلة  الت 
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 رياضيات الثالث متوسط 

 خارج 2       2   20

   10 2     

 داخل        5     5

1 

√𝟐𝟎 = 𝟐√𝟓 

(
𝟏

𝟐
−

𝟏

𝟒
) =

𝟏

𝟐
×

𝟐

𝟐
−

𝟏

𝟒
 

=
𝟐

𝟒
−

𝟏

𝟒
=

𝟐 − 𝟏

𝟒
=

𝟏

𝟒
 

 
  

        او قسمة  الحدود  مقدار جبري( ×)حد جبري وكيف يتم جمع او طرح  او ضرب .  الجبرية المقدار ووماه الحد الجبريتعلمنا سابقا ماهو 

 وسنتذكر بعض الامثلة .                                                            الجبرية 

 

  المقادير الجبرية: وطرح  جمع   
    (𝟑𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟏𝟐)+(𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟏𝟎)     

= 𝟓𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟐  
 

 (𝟑√𝟓𝒙𝒚 + 𝒚 + 𝟒𝒙) − (√𝟐𝟎𝒙𝒚 + 𝒚 − 𝟐𝒙) 
= (𝟑√𝟓𝒙𝒚 + 𝒚 + 𝟒𝒙) + (−√𝟐𝟎𝒙𝒚 − 𝒚 + 𝟐𝒙)   
= (𝟑√𝟓 − 𝟐√𝟓)𝒙𝒚 + 𝒚 − 𝒚 + (𝟒 + 𝟐)𝒙 

  = √𝟓𝒙𝒚 + 𝟔𝒙 
 

 (𝟏

𝟐
𝒛𝒚 + 𝟓𝒛 − 𝟕𝒚) − (

𝟏

𝟒
𝒛𝒚 − 𝟑𝒛 + 𝟐𝒚) 

= (
𝟏

𝟐
𝒛𝒚 + 𝟓𝒛 − 𝟕𝒚) + (−

𝟏

𝟒
𝒛𝒚 + 𝟑𝒛 − 𝟐𝒚) 

= (
𝟏

𝟐
−

𝟏

𝟒
) 𝒛𝒚 + 𝟖𝒛 − 𝟗𝒚 

=
𝟏

𝟒
𝒛𝒚 + 𝟖𝒛 − 𝟗𝒚 

   ضرب حدجبري في مقدار جبري:  

    𝟐𝒙(𝒙𝟐 + 𝟐) = 𝟐𝒙𝟑 + 𝟒𝒙 
 

  −𝟐(𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 − 𝟑)   = −𝟐𝒙𝟑 − 𝟒𝒙 + 𝟔   

         𝟑𝒙𝟐(𝟐𝒙𝟑𝒛 − 𝒙𝟐 + 𝟐𝒚)   = 𝟔𝒙𝟓𝒛 − 𝟑𝒙𝟒 + 𝟔𝒙𝟐𝒚  
 

هو حد يتكون من قسمين 

        الاول رقم والثاني حرف مثل 

𝟑𝒙 , 𝟕𝒓𝒗𝟐 

الحد الجبري      

القوس على داخلة ثم  نقوم بتوزيع خارج          

 معامل( ×)معاملأي رقم(  ×كل ) رقم نضرب

 (متغير ×متغير) اي وكل )حرف مع حرف( 
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 رياضيات الثالث متوسط 

                                                                  قسمة المقادير الجبرية:                   
𝟑𝒙𝒚𝟐

𝟏𝟓𝒙𝟐𝒚
 

 =
𝟑𝒙𝒚𝟐

𝟏𝟓 
𝟓 𝒙𝟐𝒚

=
𝒚

𝟓𝒙
 

  
𝟏𝟐𝒎𝟒𝒏𝟑− 𝟖𝒎𝟑𝒏𝟑 

𝟒𝒎𝒏
                      =

𝟏𝟐 
𝟑 𝒎𝟒𝟑

𝒏𝟑𝟐

𝟒𝒎𝒏
−

𝟖 
𝟐 𝒎𝟑𝟐

𝒏𝟑𝟐

𝟒𝒎𝒏
 

= 𝟑𝒎𝟑𝒏𝟐 − 𝟐𝒎𝟐𝒏𝟐 
 

 
  

  .وهناك بعض المسميات  للمقادير الجبرية التي يجب حفظها. نضرب مقدار جبري في مقدار جبريفي هذه الدرس سنتعلم كيف 

: مربع الحدانية بطرقتين )بالتوزيع( او )بالقانون(.ويمكن ضربها (او قوس اسه تربيعيالحدود)وهي قوسين متشابهين في كل شيء      اولاً     
(𝒙 ± 𝒚)𝟐 = (𝒙 ± 𝒚)(𝒙 ± 𝒚) = 𝒙𝟐 ± 𝟐𝒙𝒚 + 𝒚𝟐 

  
  

 

  جد ناتج ضرب المقادير الجبرية التالية. مثال :
  (𝒛 + 𝟓)𝟐           = (𝒛 + 𝟓) (𝒛 + 𝟓)            = 𝒛𝟐 + 𝟓𝒛 + 𝟓𝒛 + 𝟐𝟓           = 𝒛𝟐 + 𝟏𝟎𝒛 + 𝟐𝟓

 
 

𝒛)  قتينينلاحظ نفس الناتج في الطر........  او  نجد الحل بالقانون + 𝟓)
𝟐

= (𝒛)
𝟐

+ 𝟐(𝒛)(𝟓) + (𝟓)
𝟐

             = 𝒛𝟐 + 𝟏𝟎𝒛 + 𝟐𝟓 

  (√𝟕 − 𝒉)
𝟐

 

=   ةًسوف نجد الناتج بالقانون مباشر (√𝟕)
2

− 2 (√𝟕) (𝒉) + (𝒉)
2

 

= 𝟕 − 𝟐√𝟕𝒉 + 𝒉𝟐 

 اكبر اسنرتب الحدود حسب 

 

 الكسر ئنجز

 الى كسرين

 

(𝟐 − 𝟏) 
 الدرس 

 بريةضرب المقادير الج

  الطريقة الاولى  بالتوزيع
 ثانية بالقانونالطريقة ال

  بالقانون  
(الحد𝟐) 

𝟐

𝟐(الحد𝟏 ) ( 1دالح)  ( 2) الحد +     (1الحد2 ± الحد) 𝟐   = 2 ±

 نفس اشارة الوسط                    موجب دائماً

= 𝒉𝟐 − 𝟐√𝟕𝒉 + 𝟕 

(√𝟕)
2

= √𝟕 × √𝟕 = 𝟕 
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 رياضيات الثالث متوسط 

 

𝒙𝟐وتكون بالصوره مختلفة  اشارة الحد الوسطوهي قوسين متشابهين  في كل شيء ماعدا       ثانياً    − 𝒚𝟐 :الفرق بين مربعين
(𝒙 − 𝒚)(𝒙 + 𝒚) = (𝒙)𝟐 + 𝒙𝒚 − 𝒚𝒙 − (𝒚)𝟐                = 𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 

(𝒙 − 𝒚)(𝒙 + 𝒚) = (𝒙)𝟐 − (𝒚)𝟐             = 𝒙𝟐 − 𝒚𝟐  

  .جد ناتج ضرب المقادير الجبرية التالية:مثال

 (𝟐𝒙 − 𝟕)(𝟐𝒙 + 𝟕) 

= 𝟒𝒙𝟐 + 𝟏𝟒𝒙 − 𝟏𝟒𝒙 − 𝟒𝟗                 = 𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝟗                  

𝟐𝒙) جفيكون نفس النات.. او نجد  الناتج بالقانون مباشر − 𝟕)(𝟐𝒙 + 𝟕) = (𝟐𝒙)𝟐 − (𝟕)𝟐                   = 𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝟗                  

 (𝒚 + √𝟔)(𝒚 − √𝟔) 
= (𝒚)𝟐 − (√𝟔)

𝟐
             = 𝒚𝟐 − 𝟔 

𝒙𝟑فق شروط معينه او بالصورة  و غير والثاني كبيرصقوسين الاول : وهي تكون على       ثالثاً    ± 𝒚𝟑 مجموع او الفرق بين مكعبيين

 

𝒙𝟑 ± 𝒚𝟑 = (√𝒙𝟑𝟑
± √𝒚𝟑𝟑

) ((√𝒙𝟑𝟑
)𝟐 ∓ (√𝒙𝟑𝟑

) (√𝒚𝟑𝟑
) + (√𝒚𝟑𝟑

)
𝟐

) 
𝒙𝟑                                             التعريف فيكون الناتج بعد تطبيق ± 𝒚𝟑 = (𝒙 ± 𝒚)(𝒙𝟐 ∓ 𝒙𝒚 + 𝒚𝟐) 

 

(𝒙 ± 𝒚)(𝒙𝟐 ∓ 𝒙𝒚 + 𝒚𝟐) = 𝒙𝟑 ± 𝒚𝟑 

  .جد ناتج ضرب المقادير الجبرية التالية:مثال

                + 𝟖  (𝒙 + 𝟐)(𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟒)                          = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟐𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟖          = 𝒙𝟑   

 

 من القوس الصغير  ( نكعب الحد الاول ونأخذ اشارة الوسط ونكعب الحد الثاني  ...). بعد تطبيق شروط مجموع مكعبين بالقانوناو نجد الحل مباشرة  
(𝒙 + 𝟐)(𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟒) = (𝒙)𝟑 + (𝟐)𝟑               = 𝒙𝟑 + 𝟖 

  
 

 ويمكن ارجاعها بالصورة العكسيةالحالة  الاولى بالتوزيع  

 ويمكن ارجاعها بالصورة العكسية قانون بال الثانيةالحالة  

 الاشارة السالبة دائماً نضع

 بالقانون مباشر

  زيعمباشرةً بالقانون بدون استخدام التو ويمكن ارجاع العكس

 بالطريقتين نلاحظ ان الناتج نفسه
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 رياضيات الثالث متوسط 

   (
𝟏

𝟑
− 𝒛) (

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟑
𝒛 + 𝒛𝟐) 

= (
𝟏

𝟑
)

𝟑
− (𝒛)𝟑  =

𝟏

𝟐𝟕
− 𝒛𝟑 

𝒙). :وهي عباره عن قوس صغير اسه تكعيبي       رابعاً   ± 𝒚)𝟑مكعب حدانية ويضرب بتجزئته الى قوسين
(𝒙 ± 𝒚)𝟑 = (𝒙 ± 𝒚) (𝒙 ± 𝒚)𝟐 

 .جد ناتج ضرب المقادير الجبرية التالية:مثال

  (𝒙 +
𝟏

𝟐
)

𝟑
 

(𝒙 +
𝟏

𝟐
)

𝟑

= (𝒙 +
𝟏

𝟐
) (𝒙 +

𝟏

𝟐
)

𝟐

 

 

 

= (𝒙 +
𝟏

𝟐
) (𝒙𝟐 +

𝟐

𝟐
𝒙 +

𝟏

𝟒
) 

= 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 +
𝟏

𝟒
𝒙 +

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 +

𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟏

𝟖
 
= 𝒙𝟑 +

𝟑

𝟐
𝒙𝟐 +

𝟑

𝟒
𝒙 +

𝟏

𝟖
 

  (𝒚 + 𝟐)𝟑 

(𝒚 + 𝟐)𝟑 = (𝒚 + 𝟐) (𝒚 + 𝟐)𝟐 

                  = (𝒚 + 𝟐)(𝒚𝟐 + 𝟒𝒚 + 𝟒) 

= 𝒚𝟑 + 𝟒𝒚𝟐 + 𝟒𝒚 + 𝟐𝒚𝟐 + 𝟖𝒚 + 𝟖 

= 𝒚𝟑 + 𝟔𝒚𝟐 + 𝟏𝟐𝒚 + 𝟖 

: نستخدم طريقة ضرب )مقدار ( في )مقدار ( بالتوزيع.  اذاكانت المقادير لاتشبه الحالات الأربعة السابقة      خامساً    

  مثال : جد ناتج ضرب المقادير التالية

 

 

 

 

= (𝟑𝒚)(𝒚) + (𝟑𝒚)(𝟏) + (𝟏)(𝒚) + (𝟏)(𝟏) 

= 𝟑𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 + 𝒚 + 𝟏 

= 𝟑𝒚𝟐 + 𝟒𝒚 + 1 

  (𝟑𝒚 + 𝟏)(𝒚 + 𝟏) 
 

 

= (𝒏)(𝟓𝒏) − (𝒏)(√𝟑) − (√𝟑)(𝟓𝒏) + (√𝟑)(√𝟑) 

= 𝟓𝒏𝟐 − √𝟑𝒏 − 𝟓√𝟑𝒏 + 𝟑 

= 𝟓𝒏𝟐 − 𝟔√𝟑𝒏 + 𝟑 

(𝒏 − √𝟑)(𝟓𝒏 − √𝟑) 

 

 نجد ناتج الفرق بين مكعبين بالقانون مباشرةً

ثم نفتح القوس التربيعي بقانون مربع الحدانية ثم نضرب القوس الثاني فيه 

 بالتوزيع
 نفتحها بمربع حدانية 

 بالتوزيع

ثم نجمع 

الحدود 

 المتشابهة

 

𝟐

𝟐
= 1 

𝒙𝟐 +
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 = (𝟏 +

𝟏

𝟐
) 𝒙𝟐 

= (
𝟐

𝟐
+

𝟏

𝟐
) 𝒙𝟐 =

𝟑

𝟐
𝒙𝟐 

𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟐
×

𝟐

𝟐

=
𝟏

𝟒
+

𝟐

𝟒
=

𝟑
𝟒

 

ملاحظة: 

 كل الحالات السابقة  نستطيع ايجاد ناتج ضربها  بطريقة التوزيع ولكن للسهولة وضعنا قانون لكل حالة 



 

           
 

5 

 ثانيـالفصل ال

 

 رياضيات الثالث متوسط 

  جد ناتج ضرب المقادير التالية 

 (√
𝟏

𝟗

𝟑
+

𝟏

𝒉
) (√

𝟏

𝟖𝟏

𝟑
− √

𝟏

𝟗

𝟑 𝟏

𝒉
+

𝟏

𝒉𝟐

 
) 

= (√
𝟏

𝟗

𝟑
)

𝟑

+ (
𝟏

𝒉
)

𝟑
 

=
𝟏

𝟗
+

𝟏

𝒉𝟑 

 (𝒗 + √𝟐)(𝒗 − √𝟐) 

= (𝒗)𝟐 − (√𝟐)
𝟐
 

= 𝒗𝟐 − 𝟐 

 (𝒙 + √𝟖)
𝟐

 

= (𝒙)𝟐 + 𝟐(𝒙)(√𝟖) + (√𝟖)
𝟐

 

= 𝒙𝟐 + 𝟐√𝟖𝒙 + 𝟖 
 (𝒛 − √𝟓)

𝟑
 

= (𝒛 − √𝟓)
 
(𝒛 − √𝟓)

𝟐
 

= (𝒛 − √𝟓)(𝒛𝟐 − 𝟐√𝟓 𝒛 + 𝟓) 

= 𝒛𝟑 − 𝟐√𝟓𝒛𝟐 + 𝟓𝒛 − √𝟓𝒛𝟐 + 𝟏𝟎𝒛 − 𝟓√𝟓 

= 𝒛𝟑 − 𝟑√𝟓𝒛𝟐 + 𝟏𝟓𝒛 − 𝟓√𝟓 

 (√
𝟐

𝟕

𝟑
+ 𝒎) (√

𝟒

𝟒𝟗

𝟑
− √

𝟐

𝟕

𝟑
𝒎 + 𝒎𝟐) 

= (√
𝟐

𝟕

𝟑
)

𝟑

+ (𝒎)𝟑 

=
𝟐

𝟕
+ 𝒎𝟑 

 وللتأكد من الحل يمكن تحليل الناتج بطريقة مجموع مكعبين    
  (

𝟏

𝟑
𝒚 + 𝟑) (

𝟏

𝟑
𝒚 + 𝟐) 

=
𝟏

𝟗
𝒚𝟐 +

𝟐

𝟑
𝒚 +

𝟑

𝟑
𝒚 + 𝟔 

=
𝟏

𝟗
𝒚𝟐 +

𝟓

𝟑
𝒚 + 𝟔 

 

(𝟖 + 𝒉)(𝟑 + 𝒉) 

ans   = 𝟐𝟒 + 𝟏𝟏𝒉 + 𝒉𝟐 

 (𝒛 + √𝟓)(𝒛 − √𝟓) 
ans   = 𝒛𝟐 − 𝟓 

 (𝑽 + √𝟑)
𝟐 

ans   = 𝒗𝟐 + 𝟐√𝟑 𝒗 + 𝟑 

 (
𝟐

𝟑
− 𝒓) (

𝟒

𝟗
+

𝟐

𝟑
𝒓 + 𝒓𝟐) 

ans   = 𝟖

𝟐𝟕
− 𝒓𝟑 

 (𝒛 − 𝟐√𝟕)(𝟐𝒛 − √𝟕) 
ans   = 𝟐𝒛𝟐 − 𝟓√𝟕𝒛 + 𝟏𝟒 

(𝟑𝒙 − 𝟒)(𝒙 + 𝟓) 
ans   = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟏𝒙 − 𝟐𝟎 

 (𝒙 − √𝟒
𝟑

)(𝒙𝟐 + √𝟒
𝟑

𝒙 + √𝟏𝟔
𝟑

) 
ans   = 𝒙

𝟑
− 𝟒 

 (𝒛 − √𝟓)
𝟑
  

ans   = 𝒛𝟑 − 𝟑√𝟓𝒛𝟐 + 𝟏𝟓𝒛 − 𝟓√𝟓 
 (√

𝟏

𝟓

𝟑
+ 𝒏) (√

𝟏

𝟐𝟓

𝟑
− √

𝟏

𝟓

𝟑
𝒏 + 𝒏𝟐 

) 

ans   = 𝟏

𝟓
+ 𝒏𝟑 

  

 رفت ؟كيف ع     فرق بين مربعين 

  متشابهين قوسين  نها لا     
 . ومختلفين بالإشارة

 تحل بالقانون مباشرة

 مجموع مكعبين.
 ؟ كيف عرفت

لانهما قوسين 
صغير وكبير 
مكونان وفق 

شروط مجموع 
يحل مكعبين. 

 بالقانون مباشرة  
 كيف عرفت؟مربع  حدانية . 

 لأنه . قوس  اسه تربيعي.
 حل بالقانون مباشرة  يو

 مكعب حدانية لأنه قوس اسه تكعيبي

 مجموع مكعبين.
 ؟ كيف عرفت

لانهما قوسين 
صغير وكبير 
مكونان وفق 

شروط مجموع 
يحل مكعبين. 

 بالقانون مباشرة  
 قوسين لاتشبه أي حاله . لأنه 

 تحل بالتوزيع. مختلفين

H.W                   جد ناتج ضرب المقادير التالية 
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 : حيث يبلغ طول المسبح فيه   يعد فندق بغداد احد الفنادق السياحية المهمة في العاصمة العراقية بغداد𝒙 + متر .  𝟗 مسبح

𝒙وعرضه   +      ؟ 𝒙  بدلالةاكتب مساحة المسبح مع الممر بأبسط صورة.   متر  𝟏محاط بممر عرضه   . متر 𝟏

    لجواب   مساحة المسبح مع الممر =(العرض()الطول )                                      ا

الممر  + طول المسبح = 𝒙 + 𝟗 + 2 = 𝒙 + 𝟏𝟏 

الممر  + عرض المسبح = 𝒙 + 𝟏 + 2 = 𝒙 + 𝟑 

 = (𝒙 + 𝟑)(𝒙 +  مساحة المسبح مع الممر                                    (𝟏𝟏

 = 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟏𝟏𝒙 +     مساحة المسبح مع الممر                             𝟑𝟑

=    متر                             𝒙𝟐 + 𝟏𝟒𝒙 +  مساحة المسبح مع الممر   𝟑𝟑

 :   حوطت حديقة منزلية مربعة الشكل طول ضلعها𝒉  بدلالة  الممرما مساحة .   متر  𝟏 متر . بممر عرضه𝒉 حديقة  ؟

                     = 𝒉 + لجوابا       + الممر الحديقة ضلع طول𝟐

𝒉) (=العرض()الطول )=  مع الممر الحديقةمساحة  + 𝟐)𝟐 = (𝒉 + 𝟐)(𝒉 + 𝟐)      

𝒉𝟐مع الممر الحديقةمساحة   + 𝟒𝒉 + 𝟒  ولكن المطلوب هو مساحة الممر         متر  =

   𝒉𝟐  =  (𝒉)(𝒉)=   الحديقةمساحة   نجد 

 مع الممر الحديقةمساحة    =  + مساحة الممر مساحة الحديقة  

         + 𝒉𝟐     مساحة الممر 𝒉𝟐 + 𝟒𝒉 + 𝟒 =      

= 𝒉𝟐 + 𝟒𝒉 + 𝟒 − 𝒉𝟐        𝟒مساحة الممر                  مساحة الممر𝒉 + 𝟒  متر =

 

لمســـــــــــائ     

 المسبح

𝒙 + 𝟏 𝒙
+
𝟗 +𝟏 

+
𝟏

 
+
𝟏

 

+𝟏 

 الممر  

 الحديقة
𝒉 

 

𝒉 

 

+𝟏 

 

+
𝟏
 

𝟏 + 

 الممر 
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 تذكير

  لكي تغير الاشارات الاشارة السالبة توزع على القوس

 : رسم وائل لوحة فنية تمثل بوابة عشتار بالأبعاد التالية (𝒚 − 𝟒), (𝒚 + تـــأريخ  .سنتمتر (𝟕
 ؟ 𝒚بدلالة  ةصور بأبسطاكتب مساحة اللوحة        

:Sol     ( = مساحة اللوحةالطول ()العرض )                   

 = (𝒚 − 𝟒)(𝒚 +  مساحة اللوحة     (𝟕
 = 𝒚𝟐 + 𝟕𝒚 − 𝟒𝒚 −  مساحة اللوحة    𝟐𝟖

 = 𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 −  مساحة اللوحة     سنتمتر  𝟐𝟖

 :  حوض سمك زينة مكعب الشكل طول ضلعة(𝒗 +  اسماك زينة ؟ 𝒗بدلالة  اكتب حجم حوض الاسماك بأبسط صورة. سنتمتر   (𝟑

:Sol     حجم الحوض    ( = الطول ()العرض )( الارتفاع(   او   )طول الضلع)3 

= (𝒗 + 𝟑)3           = (𝒗 + 𝟑) (𝒗 +  حجم الحوض  2(𝟑
                = (𝒗 + 𝟑)(𝑣2 + 6𝑣 + 9) 

                 = 𝒗𝟑 + 𝟔𝒗𝟐 + 𝟗𝒗 + 𝟑𝒗𝟐 + 𝟏𝟖𝒗 + 𝟐𝟕 

                 = 𝒗𝟑 + 𝟗𝒗𝟐 + 𝟐𝟕𝒗 +      سنتمتر   𝟐𝟕

رـــــــَفـــك                             

جد ناتج كل ممايأتي بأبسط صوره دِـــتح         اولاً   

     (𝒙 + 𝟏)𝟐 − (𝒙 − 𝟐)𝟐 

= (𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏) − (𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒) 

=  𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏−𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟒  

= 𝟔𝒙 − 𝟑 

 

 

 لأنه  مكعب 

 مربع حدانية تفتح بالقانون مباشرة
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 رياضيات الثالث متوسط 

اصحح الخطأ  نسرين ناتج ضرب المقداريين الجبريين كالاتي كتبت                ثانياً 

𝟓𝒉√)                    حدد خطأ نسرين ؟ وصححه  ؟   − 𝟒)(𝒉 − 𝟔) = 𝟓𝒉𝟐 + 𝟏𝟎𝒉 − 𝟐𝟒 

 (√𝟓𝒉 − 𝟒)(𝒉 − 𝟔) = √𝟓𝒉
𝟐

− 𝟔√𝟓𝒉 − 𝟒𝒉 + 𝟐𝟒Sol:       
–خطأ نسرين الاول هو في جمع   𝟒𝒉    𝟓√𝟔−مع الحد𝒉  والتي لا يمكن جمع عدد صحيح مع جذر 

  .𝟓𝒉𝟐√وليس  𝟓𝒉𝟐خطأ نسرين الثاني هو  في كتابة  
 

𝟑√)؟ لعدديين اكبراي ا                ثالثاً    + √𝟐)
𝟑√)  ام𝟐 − √𝟐)

𝟐
 

حس عددي وضح اجابتك ؟       

      √𝟑 ≈ 𝟏. 𝟕𝟑   , √𝟐 ≈ 𝟏. 𝟒𝟏 Sol: 

,الجذور قيمنعوض  𝟑√) بالمقارنةاكبر  العددين اي ثم نجد السؤالفي 𝟑√   𝟐√ + √𝟐)
𝟐

= (𝟏. 𝟕𝟑 + 𝟏. 𝟒𝟏)𝟐      

                        = (𝟑. 𝟏𝟒)𝟐   ≈ 𝟗. 𝟖𝟔 

(√𝟑 − √𝟐)
𝟐

= (𝟏. 𝟕𝟑 − 𝟏. 𝟒𝟏)𝟐 

= (𝟎. 𝟑𝟐)𝟐 ≈ 𝟎. 𝟏 

𝟐𝒛)ناتج ضرب المقدارين الجبريين         رابعاً    +
𝟏

𝟐
) (𝟐𝒛 −

𝟏

𝟐
اكــــتب   (

 (𝟐𝒛 +
𝟏

𝟐
) (𝟐𝒛 −

𝟏

𝟐
) Sol: 

= (𝟒𝒛𝟐 −
𝟏

𝟒
)    

  

 

 

 نجد الحل اولاً ثم نحدد الاخطاء في حل نسرين

(√𝟑 + √𝟐)
𝟐

> (√𝟑 − √𝟐)
𝟐

اذن    

فرق بين مربعين لانهما قوسين 

متشابهين عدى الاشارات 

 وتحل بالقانون مباشرة
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 رياضيات الثالث متوسط 

 باســـــتخدام التحلــيل                         
.𝐆 الاكبر المشترك العامل                      𝐂. 𝐅 

                                      

.𝐆العامل المشترك الاكبر         اولاً        𝐂. 𝐅   : بريةالج الحدوديات من سأ صغرأوب فقط المشتركة العوامل استخراج هو. 
 

.Gحلل المقادير التالية باستعمال   الــــــــــمث   C. F وتحقق من صحة الحل 

لكي نتحقق من صحة الحل نقوم بضرب العامل المشترك الذي  :التحقيق 

فيجب ان يكون  المقدار الناتج باستخدام التوزيع.  استخرجناه سابقا

  .مطابق  لمقدار السؤال الاصلي
𝟑𝒙(𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟔) 

= 𝟔𝒙𝟑 + 𝟗𝒙𝟐 − 𝟏𝟖𝒙 

 المقدار الناتج مطابق للأصل ماذا تلاحظ؟            

 اذن الحل صحيح

  𝟔𝒙𝟑 + 𝟗𝒙𝟐 − 𝟏𝟖𝒙 

 𝟔
𝟐𝒙𝟑𝟐

𝟑𝒙
+

 𝟗
𝟑𝒙𝟐

𝟑𝒙
−

 𝟏𝟖
𝟔 𝒙

𝟑𝒙
= 𝟑𝒙(𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟔) 

لو تلاحظ ان جميع الحدود تحتوي على ارقام وان العامل المشترك  وضيح للحل.ت

 𝑥امل مشترك .بينما كل الحدود تحتوي على عفاستخرجناه   3بين الارقام هو ال

فيجب ان نستخرج اصغر اس من بين الحدود .فكان العامل المشترك 

.G الاكبر C. F  3لهذه المقدار هو𝑥.العامل  ولكتابة المقدار بعد سحب

المشترك منه نقوم بإرجاع العامل المشترك على شكل مقام ونقوم باختصاره مع 

  البسط ووضع الناتج في قوس مضروب به العامل المشترك

𝟐 )𝟓 :التحقيق − 𝟑𝒚 + 𝒚𝟐) 

= 𝟏𝟎 − 𝟏𝟓𝒚 + 𝟓𝒚𝟐 

   𝟏𝟎 − 𝟏𝟓𝒚 + 𝟓𝒚𝟐 

 𝟏𝟎
𝟐

𝟓
−

 𝟏𝟓
𝟑 𝒚

𝟓
+

𝟓𝒚𝟐

𝟓
= 𝟓( 𝟐 − 𝟑𝒚 + 𝒚𝟐) 

    :التحقيق

= 𝟏𝟖𝒗(𝒗𝟐 − 𝟐𝒗 + 𝟏) 
= 𝟏𝟖𝒗𝟑 − 𝟑𝟔𝒗𝟐 + 𝟏𝟖𝒗 

         𝟔𝒗𝟐(𝟑𝒗 − 𝟔) + 𝟏𝟖𝒗 
= 𝟏𝟖𝒗𝟑 − 𝟑𝟔𝒗𝟐 + 𝟏𝟖𝒗 
𝟏𝟖𝒗𝟑𝟐

𝟏𝟖𝒗
−

 𝟑𝟔
𝟐 𝒗𝟐

𝟏𝟖𝒗
+

𝟏𝟖𝒗

𝟏𝟖𝒗
 

= 𝟏𝟖𝒗(𝒗𝟐 − 𝟐𝒗 + 𝟏) 

 عرفأكلما عرفت ؟ عرفت انني لا                  

 

 الدرس       
    (𝟐 − 𝟐) 

 

( 

 

 فقط 5هنا العامل المشترك هو رقم 

تغير فلا لان الحد الاول لا يحتوي م 

  نستطيع اخراج عامل مشترك متغير

 ثم نستخرج العامل المشرك)بالتوزيع( نفتح الاقواس اولاً

 لان 𝟏𝟖𝒗 التوزيع يكون عل القوس فقط ولا يشمل ال 

 لا ينتمي للقوس
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   :التحقيق

= √𝟐 𝒕𝒓(𝟐𝒕 + 𝒓 − √𝟑 ) 
= √𝟖 𝒕𝟐𝒓 + √𝟐𝒕𝒓𝟐 − √𝟐√𝟑 𝒕𝒓 

𝟐√𝟐 =  حيث  ان   𝟖√

  √𝟖 𝒕𝟐𝒓 + √𝟐(𝒕𝒓𝟐 − √𝟑 𝒕𝒓) 

= √𝟖 𝒕𝟐𝒓 + √𝟐𝒕𝒓𝟐 − √𝟐√𝟑 𝒕𝒓 

=
𝟐√𝟐 𝒕𝟐𝒓

√𝟐 𝒕𝒓
+

√𝟐 𝒕𝒓𝟐

√𝟐 𝒕𝒓
−

√𝟐√𝟑 𝒕𝒓

√𝟐 𝒕𝒓
 

= √𝟐 𝒕𝒓(𝟐𝒕 + 𝒓 − √𝟑 ) 

  :التحقيق

= 𝟐√𝟑𝒚𝒛(𝒚 + 𝒛 − 𝟐) 
= 𝟐√𝟑 𝒚𝟐𝒛 + 𝟐√𝟑𝒚𝒛𝟐 − 𝟒√𝟑𝒚𝒛 

𝟔√𝟐√حيث ان = √𝟏𝟐 = 𝟐√𝟑    

𝟐𝟒√𝟐√حيث ان = √𝟒𝟖 = 𝟒√𝟑    

      √𝟏𝟐 𝒚𝟐𝒛نفس فكرة السؤال  + √𝟐(√𝟔𝒚𝒛𝟐 − √𝟐𝟒 𝒚𝒛) 

= √𝟏𝟐 𝒚𝟐𝒛 + √𝟐√𝟔𝒚𝒛𝟐 − √𝟐√𝟐𝟒 𝒚𝒛 

=
𝟐√𝟑 𝒚𝟐𝒛

𝟐√𝟑 𝒚𝒛
+

𝟐√𝟑𝒚𝒛𝟐

𝟐√𝟑 𝒚𝒛
−

𝟒 
𝟐 √𝟑 𝒚𝒛

𝟐√𝟑 𝒚𝒛
 

= 𝟐√𝟑𝒚𝒛(𝒚 + 𝒛 − 𝟐) 

      H.W                حلل المقادير التالية باستعمالG. C. F وتحقق من صحة الحل 

 √𝟏𝟐 𝒏𝟑𝒓 + √𝟑(𝒏𝒓𝟑 − √𝟐 𝒏𝒓) 

= √𝟑𝒏𝒓(𝟐 𝒏𝟐 + 𝟑𝒓𝟐 
− √𝟐 ) Ans 

  𝟏𝟎 − 𝟏𝟓𝒚 + 𝟓𝒚𝟐 
= 𝟓(𝟐 − 𝟑𝒚 + 𝒚𝟐) Ans 

  𝟏𝟒𝒙𝟒 − 𝟐𝟏𝒙𝟑 − 𝟕𝟐𝒙𝟐 
= 𝟕𝒙𝟐( 𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟕 ) Ans 

  𝟗𝒙𝟐 − 𝟐𝟏𝒙 

= 𝟑𝒙(𝟑𝒙 − 𝟕) Ans 

.Gي ان يكون العامل المشترك ليس من الضرور            ظةـــــــــملاح C. F العامل المشترك  حد واحد فقط ففي بعض الحالات يكون
G. C. F (ثنائي الحد) 

 حلل كل مقدار باستعمال )ثنائية الحد( كعامل مشترك    مثــــــــــــــــال     
 √𝟑 𝒗𝟐(𝒛 + 𝟐) − √𝟓 𝒗 (𝒛 + 𝟐) 

=
√𝟑 𝒗𝟐(𝒛+𝟐)

𝒗 (𝒛+𝟐)
−

√𝟓 𝒗 (𝒛+𝟐)

𝒗 (𝒛+𝟐)
 

= 𝒗 (𝒛 + 𝟐)(√𝟑 𝒗 − √𝟓 ) 

 𝟓𝒙(𝒙 + 𝟑) − 𝟕(𝒙 + 𝟑) 

=
𝟓𝒙(𝒙+𝟑)

(𝒙+𝟑)
−

𝟕(𝒙+𝟑)

(𝒙+𝟑)
 

= (𝒙 + 𝟑)(𝟓𝒙 − 𝟕) 

 
𝟐

𝟑
(𝐲 + 𝟓) +

𝟏

𝟑
𝐲 (𝐲 + 𝟓) 

=

𝟐

𝟑 

𝟐
(𝐲+𝟓)

𝟏

𝟑
(𝐲+𝟓)

+
𝟏

𝟑
𝐲 (𝐲+𝟓)

𝟏

𝟑
(𝐲+𝟓)

 

=
𝟏

𝟑
(𝐲 + 𝟓)(𝟐 + 𝒚) 

  
𝟏

𝟐
(𝒚 − 𝟏) −

𝟏

𝟑
𝒚𝟐(𝒚 − 𝟏) 

=
𝟏

𝟐
(𝒚−𝟏)

(𝒚−𝟏)
−

𝟏

𝟑
𝒚𝟐(𝒚−𝟏)

(𝒚−𝟏)
 

= (𝒚 − 𝟏)(
𝟏

𝟐
−

𝟏

𝟑
𝒚𝟐) 

 

نفتح الاقواس ثم نجد العامل المشترك 

على القوس لان  𝟐√نوزع فقط الحد 

 بلة.تفصله علامة جمع مع الحد الق

عامل مشترك لأنه    𝒕𝒓 𝟐√نستخرج

ثم نرجعه على موجود في كل الحدود. 

 شكل مقام للاستخراج القوس

 

 نحلله

√𝟐√𝟔 = 𝟐𝟒√𝟐√ و 𝟏𝟐√ = √𝟒𝟖 
𝟐 𝟒𝟖
𝟐 𝟐𝟒
𝟐
𝟐
𝟑
 

𝟏𝟐
𝟔
𝟑
𝟏

   خارج   4    2    

𝟐 𝟏𝟐
𝟐 𝟔
𝟑
 

𝟑
𝟏

 

2 

√𝟒𝟖 = 𝟒√𝟑 

 داخل

√𝟏𝟐 = 𝟐√𝟑 

𝒙)؟ ان المقدار هل تلاحظ + 𝟑) 
موجود في الحدين اذن هو يمثل 

عامل مشترك ثنائي الحد .نسحبه 
ثم نعيده على شكل مقام 
للاستخراج القوس الثاني

 

العامل المشترك هو 
𝟏

𝟑
(𝐲 +  لان  (𝟓

𝐲)الحد  + موجود في الحدين بينما  (𝟓

ال
𝟏

𝟑
موجود في حد وموجوده في الثاني  

لكن بهذه الصيغة 
𝟐

𝟑
= 𝟐 ×

𝟏

𝟑
فعندما   

نحسب 
𝟏

𝟑
 فقط 2تبقى  
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      H.W                الحد( كعامل مشتركحلل كل مقدار باستعمال )ثنائية 

 𝟏

𝟕
(𝒚 + 𝟏) −

𝟏

𝟑
𝒚𝟐(𝒚 + 𝟏) 

= (𝒚 + 𝟏)(
𝟏

𝟕
−

𝟏

𝟑
𝒚𝟐) Ans 

 √𝟓𝒛(𝒛𝟐 − 𝟏) − √𝟐𝒛𝟐(𝒛𝟐 − 𝟏) 
= 𝒛(𝒛𝟐 − 𝟏)(√𝟓 − √𝟐 𝒛) Ans 

 √𝟐𝒏(𝒙 + 𝟏) − √𝟑𝒎(𝒙 + 𝟏) 
= (𝒙 + 𝟏)(√𝟐𝒏 − √𝟑𝒎) Ans 

 𝟑𝒚(𝒚 − 𝟒) − 𝟓(𝒚 − 𝟒) 
= (𝒚 − 𝟒)(𝟑𝒚 − 𝟓) Ans 

                                 خاصية التجميع هي خاصية تستخدم في تحليل المقادير الجبريه  :   تحليل مقدار جبري باستعمال خاصية التجميع          ثــــانيــاً           

  هذه الخاصية هو ان يتكون  المقدار الجبري من اربع حدود مشرط استخدا.ها عوامل مشتركةبحيث يوجد للحدود التي تريد تجميعالمتكونه من اربع حدود 

 حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع وتحقق من صحة الحل    مثــــــــــــال       

 :التحقيق
( 𝒙 − 𝟐)(𝟒𝒙𝟐 + 𝟓) 

= 𝟒𝒙𝟑 + 𝟓𝒙 − 𝟖𝒙𝟐 − 𝟏𝟎 
= 𝟒𝒙𝟑 − 𝟖𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 − 𝟏𝟎 

 نرتب الحدود حسب الاس الاعلى لها. اذن الحل صحيح 

 لان ناتج التحقيق نفس السؤال الاصلي

 𝟒𝒙𝟑 − 𝟖𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 − 𝟏𝟎 
= (𝟒𝒙𝟑 − 𝟖𝒙𝟐) + (𝟓𝒙 − 𝟏𝟎) 

=  (
𝟒𝒙

𝟒𝒙𝟐

𝟑
−

𝟖 
𝟐 𝒙𝟐

𝟒𝒙𝟐 ) + (
𝟓𝒙

𝟓
−

𝟏𝟎 
𝟐

𝟓
) 

=
𝟒𝒙𝟐( 𝒙−𝟐)

( 𝒙−𝟐)

 

+
𝟓( 𝒙−𝟐)

( 𝒙−𝟐)
 

= ( 𝒙 − 𝟐)(𝟒𝒙𝟐 + 𝟓) 

  :التحقيق
(𝟕 − 𝒙)(𝟑 + 𝟓𝒙𝟐) 

= 𝟐𝟏 − 𝟑𝒙 + 𝟑𝟓𝒙𝟐 − 𝟓𝒙𝟑 

   𝟐𝟏 − 𝟑𝒙 + 𝟑𝟓𝒙𝟐 − 𝟓𝒙𝟑 

=  (𝟐𝟏 − 𝟑𝒙) + (𝟑𝟓𝒙𝟐 − 𝟓𝒙𝟑) 

=  
𝟑(𝟕− 𝒙)

(𝟕−𝒙)
+

𝟓𝒙𝟐(𝟕−𝒙)

(𝟕−𝒙)

 

 

= (𝟕 − 𝒙)(𝟑 + 𝟓𝒙𝟐) 

  :التحقيق
= (𝒌 − 𝟐𝒗 )(𝟐𝒓𝟐 + 𝟑𝒌𝒗) 

= 𝟐𝒓𝟐𝒌 + 𝟑𝒌𝟐𝒗 − 𝟒𝒓𝟐𝒗 − 𝟔𝒗𝟐𝒌 

 

  𝟐𝒓𝟐𝒌 + 𝟑𝒌𝟐𝒗 − 𝟒𝒓𝟐𝒗 − 𝟔𝒗𝟐𝒌 
  = (𝟐𝒓𝟐𝒌 − 𝟒𝒓𝟐𝒗) + (𝟑𝒌𝟐𝒗 − 𝟔𝒗𝟐𝒌) 

=
𝟐𝒓𝟐( 𝒌−𝟐𝒗)

(𝒌 −𝟐𝒗 )
+

𝟑𝒌𝒗(𝒌 −𝟐𝒗 )

(𝒌 −𝟐𝒗 )
 

= (𝒌 − 𝟐𝒗 )(𝟐𝒓𝟐 + 𝟑𝒌𝒗) 
 

 

 نقوم بتجميع الحدود التي لها عوامل مشتركه

 في قوسين بينهما علامة جمع

ن ثم نستخرج العوامل المشتركة م

القوسين ليتكون لنا عامل مشترك ثنائي 

 الحد

ثم نستخرج العامل المشترك ثنائي الحد 

 لينتج لنا الناتج

(𝟐𝒓𝟐𝒌 − 𝟔𝒗𝟐𝒌) + (−𝟒𝒓𝟐𝒗 + 𝟑𝒌𝟐𝒗) 
= 𝟐𝒌((𝒓𝟐 − 𝟑 𝒗𝟐) + 𝒗(−𝟒𝒓𝟐 + 𝟑𝒌𝟐) 

 .  هكذا لو جمع الطالب الحدود ماذا يحدث

 
لان العامل المشترك ذي الحدين مختلف .لا  يتوقف الحل

منهما. اذن يجب مراعاة  تشابه الحدود  أييمكن اخراج 
 في تجميعها.
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  :التحقيق
(𝒚 − √𝟑)(𝟐𝒚𝟑 + √𝟐) 

= 𝟐𝒚𝟒 − 𝟐√𝟑𝒚𝟑 + √𝟐𝒚 − √𝟐√𝟑  

 

 𝟐𝒚𝟒 − √𝟏𝟐𝒚𝟑 + √𝟐𝒚 − √𝟔  

= 𝟐𝒚𝟒 − 𝟐√𝟑𝒚𝟑 + √𝟐𝒚 − √𝟐√𝟑  

= (𝟐𝒚𝟒 − 𝟐√𝟑𝒚𝟑) + (√𝟐𝒚 − √𝟐√𝟑 ) 

=
𝟐𝒚𝟑(𝒚 − √𝟑

 
)

(𝒚−√𝟑)
+

√𝟐(𝒚−√𝟑)

(𝒚−√𝟑)
 

= (𝒚 − √𝟑)(𝟐𝒚𝟑 + √𝟐) 

  :التحقيق
= (𝒕 − 𝟐𝒗 )(√𝟐𝒉𝟐 + √𝟑𝒕𝒗)  

= √𝟐𝒉𝟐𝒕 + √𝟑𝒕𝟐𝒗 − 𝟐√𝟐𝒉𝟐𝒗 − 𝟐√𝟑𝒗𝟐𝒕  
 

√𝟐𝒉𝟐𝒕 + √𝟑𝒕𝟐𝒗 − √𝟖𝒉𝟐𝒗 − √𝟏𝟐𝒗𝟐𝒕 

= √𝟐𝒉𝟐𝒕 + √𝟑𝒕𝟐𝒗 − 𝟐√𝟐𝒉𝟐𝒗 − 𝟐√𝟑𝒗𝟐𝒕  
= (√𝟐𝒉𝟐𝒕 − 𝟐√𝟐𝒉𝟐𝒗) + (√𝟑𝒕𝟐𝒗 − 𝟐√𝟑𝒗𝟐𝒕) 

=
√𝟐𝒉𝟐( 𝒕 − 𝟐𝒗)

(𝒕 − 𝟐𝒗 )
+

√𝟑𝒕𝒗(𝒕 − 𝟐𝒗 )

(𝒕 − 𝟐𝒗 )
 

= (𝒕 − 𝟐𝒗 )(√𝟐𝒉𝟐 + √𝟑𝒕𝒗)  

      H.W               ق من صحة الحلحلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع وتحق 

 𝟑𝒛𝟑 − √𝟏𝟖 𝒛𝟐 + 𝒛 − √𝟐  

= (𝒛 − √𝟐)(𝟑𝒛𝟐 + 𝟏) Ans 
 𝟑𝒓𝟑𝒌 + 𝟗𝒌𝟐𝒔 − 𝟔𝒓𝟑𝒔 − 𝟏𝟖𝒔𝟐𝒌 

= (𝟑𝒓𝟑 + 𝟗𝒌𝒔)(𝒌 − 𝟐𝒔) Ans 
 𝟒𝟗 − 𝟕𝒛 + 𝟑𝟓𝒛𝟐 − 𝟓𝒛𝟑 

= (𝟕 − 𝒛)(𝟓𝒛𝟐 + 𝟕) Ans 
 𝟓𝒙𝟑 − 𝟏𝟎𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 − 𝟐𝟎 

= (𝟓𝒙𝟐 + 𝟏𝟎)(𝒙 − 𝟐) Ans 

 في بعض الحالات عند تجميع الحدود المتشابه  واستخراج العوامل المشتركة فيها ويبقى عامل مشترك ثنائي 

 الحد .يكون احدى هذه العوامل معكوس عن العامل الاخر .في هذه الحالة نسحب اشارة سالبه  

 (خاصية المعكوس)تسمى هذه الحالة .....من الحد المعكوس لكي يصبح مثل الاخر                                                   

 المقادير التالية باستعمال خاصية المعكوسحلل      مثــــــــــــال    

= 𝟕𝒙𝟐(𝟐𝒙 − 𝟏) − 𝟑(𝟐𝒙 − 1) 

=
𝟕𝒙𝟐(𝟐𝒙 −𝟏)

(𝟐𝒙−1)
−

𝟑(𝟐𝒙−1)

(𝟐𝒙−1)
 

= (𝟐𝒙 − 1)(𝟕𝒙𝟐 − 𝟑) 

 الحل هذه وسوف نكمل بقية الامثلة على صيغة

 𝟏𝟒𝒙𝟑 − 𝟕𝒙𝟐 + 𝟑 − 𝟔𝒙 
= (𝟏𝟒𝒙𝟑 − 𝟕𝒙𝟐) + (𝟑 − 𝟔𝒙) 
= 𝟕𝒙𝟐(𝟐𝒙 − 𝟏) + 𝟑(𝟏 − 𝟐𝒙) 

 

 

وجود جذور نحللها حالة  في  تحلل

 قبل كل شيء
نقوم بتجميع الحدود التي لها 

في قوسين بينهما  عوامل مشتركه
 علامة جمع .

 ثم نكمل الحل كما في المثال

 ـــــــــــــــظةملاحــــــ

 ؟ماذا نفعلنلاحظ ان العوامل المشتركة معكوسة . ماذا تلاحظ ؟
نسحب اشارة سالبه من الحد الثاني ليصبح مشابه للحد الاول 

 لبة.مع تغير اشارة الحد الوسط من الموجبة الى السا
 التكملة

نقوم بتجميع الحدود التي 
في  لها عوامل مشتركه

قوسين بينهما علامة جمع 
. 
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 
𝟏

𝟐
𝒙𝟒 −

𝟏

𝟒
𝒙𝟑 + 𝟓 − 𝟏𝟎𝒙 

= (
𝟏

𝟐
𝒙𝟒 −

𝟏

𝟒
𝒙𝟑) + (𝟓 − 𝟏𝟎𝒙) 

=
𝟏

𝟒
𝒙𝟑(𝟐𝒙 − 𝟏) + 𝟓(𝟏 − 𝟐𝒙) 

 نسحب اشارة سالبة ونغير اشارة الوسط

=
𝟏

𝟒
𝒙𝟑(𝟐𝒙 −𝟏)

(𝟐𝒙 −𝟏)
−

𝟓(𝟐𝒙 −𝟏)

(𝟐𝒙 −𝟏)
 

= (𝟐𝒙 − 𝟏)(
𝟏

𝟒
𝒙𝟑 − 𝟓) 

 √𝟏𝟏𝒛𝟑 − √𝟒𝟒𝒛𝟐 + 𝟓(𝟐 − 𝒛) 

= √𝟏𝟏𝒛𝟑 − 𝟐√𝟏𝟏𝒛𝟐 + 𝟓(𝟐 − 𝒛) 
  = √𝟏𝟏𝒛𝟐(𝒛 – 𝟐) + 𝟓(𝟐 − 𝒛) 

 حب اشارة سالبة ونغير اشارة الوسطسن

=
√𝟏𝟏𝒛𝟐(𝒛 –𝟐)

(𝒛−𝟐)
−

𝟓(𝒛−𝟐)

(𝒛−𝟐)
 

= (𝒛 − 𝟐)(√𝟏𝟏𝒛𝟐 − 𝟓) 

      H.W                ل خاصية المعكوسالمقادير التالية باستعماحلل 

 
𝟏

𝟑
𝒛𝟑 −

𝟏

𝟔
𝒛𝟐 + 𝟑 − 𝟔𝒛 

= (𝟐𝒛 − 𝟏)( 
𝟏

𝟔
𝒛𝟐 − 𝟑) Ans 

 𝟒𝒓𝟑 − 𝟏𝟔𝒓𝟐 − 𝟑𝒓 + 𝟏𝟐 
= (𝒓 − 𝟒)(𝟒𝒓𝟐 − 𝟑) Ans 

 𝟏𝟒𝒗𝟑 − 𝟐𝟖𝒗𝟐 + 𝟓(𝟐 − 𝒗) 
= (𝒗 − 𝟐)(𝟏𝟒𝒗𝟐 − 𝟓) Ans 

 𝟐𝟏𝒚𝟑 − 𝟕𝒚𝟐 + 𝟑 − 𝟗𝒚 
= (𝟑𝒚 − 𝟏)(𝟕𝒚𝟐 − 𝟑) Ans 

مسائل حياتية  
 من مواد شبه موصلة مثل السليكون عالألواح الشمسية هي المكون  الرئيس في انظمة الطاقة الشمسية التي تولد الكهرباء. وتصن: الطاقة الشمسية  

𝟑𝒙(𝒙   ؟ اذا  كانت مساحته 𝒙بدلالة  ما  أبعاد اللوح الشمسي الضوء من الشمس.  وتمتص − 𝟒) − 𝟐𝟐(𝒙 −   امتار مربعه. (𝟒

:   الطول والعرضوالمطلوب الابعاد يعني  \\المعطيات في السؤال هي المساحة         الجواب 
 سنعوض المساحة لأنها معلومة )الطول ()العرض(مساحة المستطيل = 

𝟑𝒙(𝒙 − 𝟒) − 𝟐𝟐(𝒙 −   نبسط المساحة باستخدام العامل المشترك ثنائي الحد                     )الطول ()العرض( =  (𝟒
𝟑𝒙(𝒙−𝟒)

(𝒙−𝟒)
−

𝟐𝟐(𝒙−𝟒)

(𝒙−𝟒)
 نختصر العامل المشترك للإيجاد القوس الثاني                       )الطول ()العرض( =  

(𝒙 − 𝟒)(𝟑𝒙 −  ف الاول حاصل ضرب والطرف الثاني ايضا حاصل  فيكون الطرفان متساويانعندما يكون الطر                       )الطول ()العرض( =  (𝟐𝟐

𝒙)فيكونا  ابعاد اللوح الشمسي  هما   − 𝟑𝒙) و (𝟒 −  بالمتر     (𝟐𝟐

  

 

  

نحلل الجذور التي لها 
 تحليل

         

𝟐 𝟒𝟒
𝟐 𝟐𝟐

𝟏𝟏
𝟏𝟏
𝟏

            

√𝟒𝟒 = 𝟐√𝟏𝟏 
. لو تلاحظ ان الحد الثاني 

. مسحوب العامل جاهز
 المشترك

 

عند سحب  ؟كيف حصل ذلك
𝟏

𝟒
  

من 
𝟏

𝟐
مثل ما متعارف  \\ 2يبقى  

ان سحب العامل المشترك هو 
اذن بشكل واقعي ماذا قسمه . 

يتكون لو قسمنا نصف برتقاله 
الى ارباع. احسنت  النصف  

. اما 2يعني الناتج  يولد ربعين 

بالرياضيات 

𝟏

𝟐
𝟏

𝟒

=
𝟏

𝟐
×

𝟒 
𝟐

𝟏
= 𝟐 

بتحويل القسمة الى ضرب مع قلب 

 الحد الثاني

 لا يهم من هو الطول ومن هو العرض  ملاحظة:  

 المساحة ناتجه  من حاصل ضربلان          
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 هوار الذي تقع .في موسم الهجرة يمر هذه الطائر في الا هو طائر مهاجر يمتاز بلونه الوردي يقطع مسافات طويلة اثناء الهجرة: طائر الفلامنكو  

𝟒𝐲𝟐والمسطحات المائية. اذا  كانت مساحة المستنقع  هي    جنوب العراق ليحصل على التغذية من المستنقعات + 𝟏𝟒𝒚 + 𝟕(𝟐𝒚 +  امتار مربعة .  (𝟕

 ؟ 𝒚  بدلالة  وماهي ابعاده؟ فما شكل المسطح 

  ؟وع الشكل وابعادهالمعطيات هي المساحة . والمطلوب إيجاده  هو ن    الجواب: 

𝟒𝐲𝟐مساحة المسطح =   + 𝟏𝟒𝒚 + 𝟕(𝟐𝒚 +  نبسط المساحة باستخدام التجميع                                (𝟕

𝟒𝐲𝟐)مساحة المسطح =   + 𝟏𝟒𝒚) + 𝟕(𝟐𝒚 + 𝟕)   

                           𝟐𝒚(𝟐𝐲 + 𝟕) + 𝟕(𝟐𝒚 + 𝟕)  تركنستخرج العامل المش      =

                                𝟐𝒚(𝟐𝐲 +𝟕)

(𝟐𝒚+𝟕)
+

𝟕(𝟐𝒚+𝟕)

(𝟐𝒚+𝟕)
 نختصر العامل المشترك                            =

+ 𝟐𝐲) =  مساحة المسطح 𝟕)(𝟐𝒚 + + 𝟐𝐲) نلاحظ ان الابعاد متساوية  وتساوي ؟  ماذا تلاحظ   (𝟕  لمربعهو  ا \\شكل  طوله يساوي عرضه  يأ  \\  متر (𝟕

  وانشئت سنة  يقع المبنى ضمن ساحة الاحتفالات في بغداد, ساعة بغداد هي مبنى مرتفع تعلوه ساعه معلقه على برج لها اربعة اوجه  ساعة بغداد :
𝐳𝟐𝝅اذا علمت ان مساحتها   𝒛بدلالة  الداخلية للساعة قطر الدائرة   ما نصف.   م 1994  − 𝟑𝒛𝝅 − 𝝅(𝟑𝒛 −  ؟ (𝟗

𝒓𝟐𝝅قانون مساحة الدائرة   للفائدة:  \  𝒓   والمطلوب نصف القطر \\المعطيات هي مساحة الدائرة       الجواب : النسبة الثابتة 𝛑 نصف القطر. و 𝒓حيث    =
𝒓𝟐𝝅  مساحة  دائرة الساعة     نعوض عن مساحة الساعة  بما معطى لنا    =

𝒓𝟐𝝅 = 𝐳𝟐𝝅 − 𝟑𝒛𝝅 − 𝝅(𝟑𝒛 −    نبسط المساحة باستخدام التجميع                                (𝟗

𝒓𝟐𝝅 = (𝐳𝟐𝝅 − 𝟑𝒛𝝅) − 𝝅(𝟑𝒛 −  نستخرج العامل المشترك  (𝟗
𝒓𝟐𝝅 = 𝒛𝝅(𝐳 − 𝟑) − 𝟑𝝅( 𝒛 − 𝟑) 

 𝒓𝟐𝝅 =
𝒛𝝅(𝐳 −𝟑)

𝝅( 𝒛−𝟑)
−

𝟑𝝅( 𝒛−𝟑)

𝝅( 𝒛−𝟑)
 نختصر العامل المشترك 

  𝑟2𝜋 = 𝜋( 𝑧 − 3)(𝑧 −  وعند الضرب تجمع الاسسمن الطرفين  ونضع تربيع على  احد القوسين ونحذف الثاني  لانهما متشابهين وبينهما ضرب .  𝝅نختصر                   (3

  𝒓𝟐 = (𝒛 −  فقط وليس تربيعها 𝒓قيمة نجذر الطرفين جذر تربيعي  لإيجاد  𝟐(𝟑

 𝒓 = (𝒛 − 𝟑)                       √ 𝒓𝟐 = √(𝒛 − 𝟑)𝟐   

𝒛   اذن نصف قطر دائرة  الساعة   الداخلية   لساعة بغداد يساوي − 𝟑 
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 اق  .يتوسط هذه التمثال  الساحة التي تقع في وسط بغداد من المعالم  الحضارية  المتميزة في العر ساحة كهرمانة بيعد نص    ساحة كهرمانة :
𝒓نصف قطر التمثال مع الحوض   نمتر  . ويحيط به حوض على شكل ممر دائري . اذا كا 𝒓الكراده  ويبلغ  نصف قطر  التمثال  الدائري    +  متر . 𝟐

𝒓𝟐𝝅مساحة الدائرة      تذكير:                                 ؟جد مساحة الحوض   = 

𝒓 لتمثال مع الحوضونصف قطر ا 𝒓 التمثالف قطر المعطيات هي نص     الجواب + : والمطلوب مساحة الحوض \\ 𝟐
        مساحة التمثال  مع الحوض  -مساحة التمثال   =  مساحة الحوض                            

 ثم نعوضهما بالقانون    \\  المساحة التمثونجد       مساحة التمثال  مع الحوضلآن  نجد او  

𝒓𝟐𝝅مساحة التمثال                                ةمساحة الدائرفيأخذ قانون    𝒓نصف قطره  و الشكل  لأنه دائري               =

𝒓)       مساحة التمثال  مع الحوض + 𝟐)𝟐𝝅 𝒓لأنه دائري الشكل  و نصف قطره                 = +  ةقانون مساحة الدائر نستخدمف   𝟐

𝒓𝟐)   مساحة التمثال  مع الحوض + 𝟒𝒓 + 𝟒) 𝝅  على القوس بالتوزيع 𝝅فتحنا التربيع بواسطة قانون مربع الحدانية  وسوف ندخل           =

𝒓𝟐𝝅 مساحة التمثال  مع الحوض + 𝟒𝒓𝝅 + 𝟒 𝝅 =         

𝒓𝟐𝝅    -    𝒓𝟐𝝅  =  مساحة الحوض                    اذن + 𝟒𝒓𝝅 + 𝟒 𝝅                         اعلاه  .ثم نحذف الحدود المتشابهة والمختلفة في الاشارة   بالتعويض في القانون 

𝟒𝒓𝝅        =  مساحة الحوض + 𝟒 𝝅                            𝟒   =  مساحة الحوضسحب عامل مشترك𝝅(𝒓 +  متر مربع    ( 𝟏

   فكـــــر           

تحـــــدِ الاتي الى ابسط صورةقدار المحلل      اولا                   

𝟓𝒙𝟓𝒚 + 𝟕𝒚𝟑𝒛 − 𝟏𝟎𝒙𝟓𝒛 − 𝟏𝟒𝒛𝟐𝒚𝟐  

H.W 

   

(𝒚 − 𝟐𝒛)(𝟓𝒙𝟓 + 𝟕𝒚𝟐𝒛) Ans: 
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اصحح الخطأ     كما يلي كتبت  ابتسام ناتج تحليل المقدار      ثانياا            

𝟐𝒕𝟒√                                     ؟اكتب خطأ ابتسام وصححه − √𝟐𝟒𝒕𝟑 + 𝒕𝟐 − √𝟏𝟐𝒕 = (𝒕 + 𝟐√𝟑)(√𝟐𝒕𝟐 − 𝒕) 

 في البداية  نحلل المقدار ومن ثم  نحدد الاخطاء.
√𝟐𝒕𝟒 − √𝟐𝟒𝒕𝟑 + 𝒕𝟐 − √𝟏𝟐𝒕 
= √𝟐𝒕𝟒 − 𝟐√𝟐√𝟑 𝒕𝟑 + 𝒕𝟐 − 𝟐√𝟑 𝒕 
= (√𝟐𝒕𝟒 − 𝟐√𝟐√𝟑 𝒕𝟑) + (𝒕𝟐 − 𝟐√𝟑 𝒕) 
= √𝟐𝒕𝟑(𝒕 − 𝟐√𝟑 ) + 𝒕(𝒕 − 𝟐√𝟑 ) 

= (𝒕 − 𝟐√𝟑 )(√𝟐𝒕𝟑 + 𝒕) 
 وفي تبديل اشارات الاقواس.تكعيبوالصحيح هو تربيع في القوس الثاني  𝒕 كتابة اس الابتسام في  خطأ                            

حُس عددي  التالي  ما العدد المجهول من المقدار             اا لثثا            

𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟓𝒙 + 𝟏𝟓 = (𝒙 + 𝟑)(𝒙+       ) 
𝟓في عملية التوزيع   . فيكون  تحليل  الـــ  بعيدمع  بعيدوهو  الحد الاخير دائما هو  حاصل ضرب   𝟏𝟓  لان ناتج  الحد الاخير هو  𝟓العدد المفقود هو  × 𝟑 = 𝟏𝟓 

(𝒙 + 𝟑)(𝒙 + 𝟓) = 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟓𝒙 + 𝟏𝟓 

 

𝒙)الفرق بين المقدارين         اا رابع                + 𝒚)(𝒙 − 𝒚) و(𝒙 + 𝒚)(𝒙 + 𝒚)   اكــــتب

    SOL

=الفرق معناه  هو  الطرح                                 (𝒙 + 𝒚)(𝒙 − 𝒚) − (𝒙 + 𝒚)(𝒙 + 𝒚) 

=
(𝒙+𝒚)(𝒙−𝒚)

(𝒙+𝒚)
−

(𝒙+𝒚)(𝒙+𝒚)

(𝒙+𝒚)
 

= (𝒙 + 𝒚)((𝒙 − 𝒚) − (𝒙 + 𝒚)) 
= (𝒙 + 𝒚)(𝒙 − 𝒚 − 𝒙 − 𝒚) 

= (𝒙 + 𝒚)(−𝟐𝒚) = −𝟐𝒚(𝒙 + 𝒚) 
 

  ك مع الاخرينوشارك شجاعت .....دع مخاوفك لنفسك   

 

𝟐 𝟐𝟒
𝟐 𝟏𝟐
𝟐
𝟑
 

𝟔
𝟑
𝟏

 

√𝟐𝟒 = 𝟐√𝟐√𝟑 

 خارج   2

 داخل   

 نستخرج العامل المشترك

نفتح الاقواس بإدخال الإشارة 

السالبة على القوس الثاني  ومن ثم 

نحذف الحدود المتشابهة والمختلفة 

 بالإشارة ونجمع الحدود المتشابه
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 رياضيات الثالث متوسط 

 

   تحليل المقدار الجبري بالمتطابقات                                                              
 

   
   

𝒙𝟐   هي حدودية ثنائية متكونه  من حدين  تربيعيين  تفصلهما اشارة سالبة       التحليل بالفرق بين مربعين                                          − 𝒚𝟐  
 

.واليوم سوف فأن الناتج  هو فرق بين مربعين  اشارة الحد الوسطس الاول من هذه الفصل .في حالة ضرب قوسين متشابهين في كل شيء عدى رتعلمنا في الد
 .أي العمليه العكسية للضربنحلل الفرق بين مربعين الى قوسين  . 

𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 = (𝒙 + 𝒚)(𝒙 − 𝒚) 
𝒙𝟐√) عي للحد الثانييالجذر الترب   +  ر التربيعي للحد الاول الجذ القوس الاول: + √𝒚𝟐) = (𝒙 + 𝒚) 

𝒙𝟐√) عي للحد الثانييالجذر الترب   -  الجذر التربيعي للحد الاول  :الثاني القوس − √𝒚𝟐) = (𝒙 − 𝒚) 
 
 

 ماهي مميزات الفرق بين مربعين                             تملاحظا                                                       

        تكون حدودية ثنائية أي متكونة من حدين فقط 

         اشارة سالبة فقط. لو كان المقدار بالصيغه التالية تفصل  الحدين   𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 لايمكن تحليلة في هذه المرحله الدراسية 

        مختلفة اشارة الحد الوسطعباره عن قوسين صغيرين متشابهين عدى   يكون تحليله 
 
 

    حلل كل مقدار من المقادير التالية بالفرق بين مربعين       مثــــــــال            
  

        فحلل مباشرةً .يوجد ) لا (يوجد. استخرجه ثم حلل واذا كان  )نعم(. اذا كان   هل  يوجد عامل مشترك ؟قبل كل عملية تحليل تسئل نفسكملاحظة: 

= (√𝟐𝒙𝟐 + √𝒛𝟐) (√𝟐𝒙𝟐 − √𝒛𝟐) = (√𝟐𝒙 + 𝒛)(√𝟐𝒙 − 𝒛) 

 𝟐𝒙𝟐 − 𝒛𝟐 

ليس لها جذر   لانها عدد اولى ؟ لم تخرج من تحت الجذر 2 ان الــ لو تلاحظ 
 مباشر تربيعي

 𝒙𝟐 − 𝟗 

 = (√𝒙𝟐 + √𝟗)(√𝒙𝟐 − √𝟗) = (𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟑) 
ونضع فيهما.الجذر التربيعي  اشارة الحد الوسط في  ينمختلف  يننفتح قوسين صغير

 للحد الاول والجذر التربيعي للحد الثاني

= (√𝟓𝒉 + √𝟕𝒗)(√𝟓𝒉 − √𝟕𝒗) 
 𝟓𝒉

𝟐
− 𝟕𝒗𝟐 

= (√𝟒𝟗 + √𝒗𝟐) (√𝟒𝟗 − √𝒗𝟐) = (𝟕 + 𝒗)(𝟕 − 𝒗) 
 𝟒𝟗 − 𝒗𝟐 

= (𝒚 + 𝟏𝟏)(𝒚 − 𝟏𝟏) 
 𝒚𝟐 − 𝟏𝟐𝟏 

= (√𝟑𝟔𝒚𝟐 + √𝒛𝟐) (√𝟑𝟔𝒚𝟐 − √𝒛𝟐) = (𝟔𝒚 + 𝒛)(𝟔𝒚 − 𝒛) 
 𝟑𝟔𝒚𝟐 − 𝒛𝟐 

(𝟐 − 𝟑) 

 الدرس

 اولاً

 لا يوجد عامل مشترك . نحلل مباشرة  

 لا يوجد عامل مشترك . نحلل مباشرة  

 لا يوجد عامل مشترك . نحلل مباشرة  
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 𝟏𝟖 − 𝒕𝟐 
= (√𝟏𝟖 + 𝒕 )(√𝟏𝟖 − 𝒕 ) 𝟐√𝟑) او + 𝒕 )(𝟑√𝟐 − 𝒕 ) 

 𝟔𝟒𝒎𝟐 − 𝟗𝒏𝟐 
= (𝟖𝒎 + 𝟑𝒏)(𝟖𝒎 − 𝟑𝒏) 

 𝒕𝟒 − 𝒗𝟔 

= (𝒕𝟐)𝟐 − (𝒗𝟑)𝟐 

= (𝒕𝟐 + 𝒗𝟑)(𝒕𝟐 − 𝒗𝟑) 
 . لانها فرق بين مربعين تربيعي اس  على شكل الاعلى الاس  في هذه الحاله يجب تجزءة

 (عند الرفع تضرب الاسس)من  خلال خاصية  

 𝟏𝟐 − 𝒕𝟐 
= (√𝟏𝟐 + 𝒕 )(√𝟏𝟐 − 𝒕 ) 𝟑√𝟐) او + 𝒕 )(𝟐√𝟑 − 𝒕 ) 

اولى  دعد 𝟏𝟐انتبه؟ او  نبقيها نفسها ولكن   𝟑√𝟐الى  𝟏𝟐 في هذه الحالة اما نحلل ال
 ليس له جذر مباشر

 .على القوسين بالتساوي يهو تقسيم الاس الزوج . 𝟐في تحليل الفرق بين مربعين. يكون تحليل  المتغير الذي اسه زوجي واكبر من  ملاحظة:

𝒕𝟔      مثل  فلا يمكن تحليله بالفرق بين مربيعن  واذا  كان الاس فردي ولم يكن هناك عامل مشترك − 𝒗𝟕  𝒕𝟐 − 𝒗𝟓  , لايمكن تحليلهما بالفرق بين مربعين. 

 تربيعياس اسس الحدود على شكل    لايمكن تجزءة    \\لانه                                                                   

 حلل كل مقدار من المقادير التالية        مثــــــــال       
 

 
𝟏

𝟐
𝒛𝟑 −

𝟏

𝟐
𝒛 

=
𝟏

𝟐
𝒛(𝒛𝟐 − 𝟏) 

=
𝟏

𝟐
𝒛(𝒛 + 𝟏) (𝒛 − 𝟏) 

 𝟖𝒙𝟑𝒚 − 𝟐𝒙𝒚𝟑 
= 𝟐𝒙𝒚(𝟒𝒙𝟐 − 𝒚𝟐) 
= 𝟐𝒙𝒚(𝟐𝒙 + 𝒚 )(𝟐𝒙 − 𝒚 ) 

 
𝟏

𝟒
𝒚𝟐 −

𝟏

𝟖
 

=
𝟏

𝟖
(𝟐𝒚𝟐 − 1) 

=
𝟏

𝟖
(√𝟐𝒚 + 1)(√𝟐𝒚 − 1) 

 𝟐𝟕𝒙𝟑𝒛 − 𝟑𝒙𝒛𝟑 

= 𝟑𝒙𝒛(𝟗𝒙𝟐 − 𝒛𝟐) 

= 𝟑𝒙𝒛(𝟑𝒙 + 𝒛 )(𝟑𝒙 − 𝒛 ) 

 
𝟏

𝟏𝟔
𝒛𝟒 −

𝟏

𝟖𝟏
 

= (
𝟏

𝟒
𝒛𝟐 +

𝟏

𝟗
)(

𝟏

𝟒
𝒛𝟐 −

𝟏

𝟗
) 

= (
𝟏

𝟒
𝒛𝟐 +

𝟏

𝟗
)(

𝟏

𝟐
𝒛 +

𝟏

𝟑
)(

𝟏

𝟐
𝒛 −

𝟏

𝟑
) 

 𝟏𝟐 − 𝟑𝒕𝟐 

= 𝟑(𝟒 − 𝒕𝟐) 
= 𝟑(𝟐 + 𝒕 )(𝟐 − 𝒕 ) 

 
𝟏

𝟑
𝒛𝟓 −

𝟏

𝟏𝟐
𝒛 

=
𝟏

𝟏𝟐
𝒛(𝟒𝒛𝟒 − 𝟏) 

=
𝟏

𝟏𝟐
𝒛(𝟐𝒛𝟐 + 𝟏)(𝟐𝒛𝟐 − 𝟏) 

=
𝟏

𝟏𝟐
𝒛(𝟐𝒛𝟐 + 𝟏)(√𝟐𝒛 + 𝟏)(√𝟐𝒛 − 𝟏) 

 
𝟏

𝟒
𝒚𝟐 −

𝟏

𝟏𝟔
 

= (
𝟏

𝟐
𝒚 +

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝟐
𝒚 −

𝟏

𝟒
)  

 بدون سحب عامل مشرك

 
𝟏

𝟒
𝒚𝟐 −

𝟏

𝟏𝟔
 

=
𝟏

𝟏𝟔
(𝟔𝟒𝒚𝟐 − 𝟏) 

=
𝟏

𝟏𝟔
(𝟖𝒚 + 𝟏)(𝟖𝒚 − 𝟏) 

 
 
 

يوجد عامل مشترك نستخرجه 
خارج القوس ثم نحلل القوس 

 فرق بين مربعين 

يوجد عامل مشترك رقم فقط 
نستخرجه خارج القوس ثم 

 نحلل القوس فرق بين مربعين 

 2بطريقة  او

𝟏
𝟒
𝟏
𝟖

=
𝟏

𝟒
×

𝟖

𝟏
= 𝟐 

 نقلب الحد الثاني يل القسمة الى ضربعند تحو

القوس الثاني ايضا على شكل  نلاحظ ان

 فرق بين مربعين .. نحلله مره اخرى
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      H.W       المقادير التالية  كل مقدار من  حلل 

 𝟏𝟖 − 𝒕𝟐 

= (𝟑√𝟐 + 𝒕)(𝟑√𝟐 − 𝒕) Ans 
  𝟗𝒎𝟐 − 𝟒𝒏𝟐 

= (𝟑𝒎 + 𝟐𝒏)(𝟑𝒎 − 𝟐𝒏) Ans 
  𝟑𝟔 − 𝟒𝒙𝟐 

= (𝟔 + 𝟐𝒙)(𝟔 − 𝟐𝒙) Ans 
  𝒉𝟐 − 𝒗𝟐 

= (𝒉 + 𝒗)(𝒉 − 𝒗) Ans 

   
𝟏

𝟑
𝒛𝟐 −

𝟏

𝟐𝟕
 

=
𝟏

𝟑
(𝒛 +

𝟏

𝟑
)(𝒛 −

𝟏

𝟑
) Ans 

  𝟖𝒚𝟑𝒙 − 𝟐𝒙𝟑𝒚 
= 𝟐𝒚𝒙(𝟐𝒚 + 𝒙)(𝟐𝒚 − 𝒙) Ans 

 

𝒂𝒙𝟐 ي حدودية ثلاثية  . أي مكونة من ثلاثة حدود وتكون بالصوره التالية  ه          التحليل بالمربع الكامل  ∓ 𝒃𝒙 + 𝒄 

 
 .هيأي العملية العكسله  تعلمنا في الدرس الاول من هذه الفصل كيف نضرب المربع الكامل بالقانون  والان سوف نحلل ناتج الضرب 

𝒙𝟐 ∓ 𝟐𝒙𝒚 + 𝒚𝟐            =            (𝒙 ∓ 𝒚)𝟐 
  

𝒂𝒙𝟐 مميزات المربع الكامل              ملاحظات               ∓ 𝒃𝒙 + 𝒄وكيف نحللها 

   الحد الثالث موجبة دائما  واشارة )أي مكونة من ثلاثة حدود(ان تكون  الحدودية ثلاثية.ً 

 2∓ .يجب ان تحقق القانون التالي واذا لم تحقق فهي لاتمثل مربع كامل  الحد الوسط =(الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

  نضع فيه  الجذر التربيعي للحد الاول. ونفتح قوس صغير ونضع علية تربيع)تحليلها  اذاكانت تحقق القانون فيكون  

𝒙𝟐       (الجذر التربيعي للحد الثالثو   اشارة الحد الوسط من الحدودية و                           ∓ 𝟐𝒙𝒚 + 𝒚𝟐 = (√𝒙𝟐 ∓ √𝒚𝟐)
𝟐

= (𝒙 ∓ 𝒚)𝟐 
 

 

  وحلله  يمثل مربعاً كاملاًمقدار من المقادير التالية  أي  ددح             مثــــــــال              
 

𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 + 𝟐𝟓 = (𝒙 + 𝟓)𝟐 

 𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 + 𝟐𝟓 
 

+𝟐(√ 𝒙𝟐)(√𝟐𝟓) = +𝟐(𝒙)(𝟓) = +𝟏𝟎𝒙 =   الحد الوسط

𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟗 = (𝒙 + 𝟑)𝟐 

 𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟗 

+𝟐(√ 𝒙𝟐)(√𝟗) = +𝟐(𝒙)(𝟑) = +𝟔𝒙 =  الحد الوسط

 اًثاني

 عمن \\هل تتكون من ثلاث حدود وحدها الثالث موجب  اسأل نفسك:

 2∓ هل تحقق القانون  نعم \\ الحد الوسط =(الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

 اذن مربع كامل وتحليلها نحللها لأنها حققت القانون . فهي مربع كامل 

 اذن مربع كامل وتحليلها
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𝟏𝟔𝒛𝟐 − 𝟖𝒛 + 𝟏 
 

−𝟐 (√𝟏𝟔𝒛𝟐) (√𝟏) = −𝟐(𝟒𝒛)(𝟏) = −𝟖𝒛 = −𝟖𝒛 الحد الوسط 

𝟏𝟔𝒛𝟐 − 𝟖𝒛 + 𝟏 = (𝟒𝒛 − 𝟏)𝟐 

 𝟒 − 𝟑𝟕𝒗 + 𝟗𝒗𝟐 
 

−𝟐(√𝟒) (√𝟗𝒗𝟐) = −𝟐(𝟐)(𝟑𝒗) = −𝟏𝟐𝒗 ≠ −𝟑𝟕𝒗 الحد الوسط 

 اذن لا يمكن تحليلها \\الحد الوسط  لا يساوي لأنها لا تحقق القانون و  \\  مربع كامل لا تمثل اذن

 𝟑 − 𝟒√𝟑𝒕 + 𝟒𝒕𝟐 
 

−𝟐(√𝟑)(√𝟒𝒕𝟐) = −𝟐(√𝟑)(𝟐𝒕) = −𝟒√𝟑𝒕 =  الحد الوسط 

𝟑 − 𝟒√𝟑𝒕 + 𝟒𝒕𝟐 = (√𝟑 − 𝟐𝒕)
𝟐

 

  𝟗𝒉𝟐 − 𝟔𝒉 + 𝟑 
 

−𝟐 (√𝟗𝒉
𝟐

) (√𝟑) = −𝟐(𝟑𝒉)(√𝟑) = −𝟔√𝟑𝒉 ≠ −𝟔𝒉 الحد الوسط 

 اذن لا يمكن تحليلها \\لأنها لا تحقق القانون و لا يساوي الحد الوسط   \\  اذن لا تمثل مربع كامل

 𝟒𝒗𝟐 + 𝟒𝒗 + 𝟒 

+𝟐 (√𝟒𝒗𝟐) (√𝟒) = +𝟐(𝟐𝒗 )(𝟐) = +𝟖𝒗 ≠ +𝟒𝒗 الحد الوسط 

 اذن لا يمكن تحليلها \\لأنها لا تحقق القانون و لا يساوي الحد الوسط   \\  اذن لا تمثل مربع كامل

 𝟐𝟓𝒙𝟐 + 𝟑𝟎𝒙 + 𝟗 

+𝟐(√𝟐𝟓𝒙𝟐)(√𝟗) = +𝟐(𝟓𝒙)(𝟑) = 𝟑𝟎𝒙 =  الحد الوسط 

𝟐𝟓𝒙𝟐 + 𝟑𝟎𝒙 + 𝟗 = (𝟓𝒙 + 𝟑)𝟐 

 𝟒𝒗𝟐 + 𝟒√𝟓𝒗 + 𝟓 

+𝟐 (√𝟒𝒗𝟐) (√𝟓) = +𝟐(𝟐𝒗 )(√𝟓) = +𝟒√𝟓𝒗 =  الحد الوسط 

𝟒𝒗𝟐 + 𝟒√𝟓𝒗 + 𝟓 = (𝟐𝒗 + √𝟓)
𝟐

 

 𝟔𝟒𝒉𝟐 − 𝟒𝟖𝒉 − 𝟗 

 سالبة. وهذه لايجوز في المربع الكامل ةُلاتمثل مربع كامل لان الحد الاخير اشار

      H.W                   وحلله  ر من المقادير التالية يمثل مربعاً كاملاًحدد أي  مقدا 

  𝒛𝟐 + 𝟐𝒛 + 𝟒 

 Ans  لا تمثل مربع كامل 

   𝟏𝟔 − 𝟏𝟒𝒗 + 𝒗𝟐 

 Ans لا تمثل مربع كامل

   𝒚𝟐 + 𝟏𝟐𝒚 + 𝟐𝟓 
 Ans    لا تمثل مربع كامل 

   𝒙𝟐 + 𝟏𝟖𝒙 + 𝟖𝟏 
= (𝒙 + 𝟗)𝟐   Ans 

    𝒚𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝟓 
= (𝒚 + 𝟓)𝟐                      Ans  

  𝟐𝒉𝟐 − 𝟏𝟐𝒉 − 𝟏𝟖 

 Ans  لا تمثل مربع كامل

   𝟑 − 𝟐√𝟑𝒛 + 𝒛𝟐 
= (√𝟑 − 𝒛)

𝟐
 Ans 

 
 
 

 

  

 ذن مربع كامل وتحليلهاا

 اذن مربع كامل وتحليلها

عدد اولي ليس لها جذر  𝟑: الــ  تذكير

 مباشر

 اذن مربع كامل وتحليلها
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𝒂𝒙𝟐  الحد المفقود من المقدار الجبري               ثالــــثاً               ∓ 𝒃𝒙 + 𝒄 :حدودية المربع الكامل .وإييجاد هذه الحد نطبق القانونهو حد مفقود في . 

∓2  الحد الوسط   =    (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

𝒂𝒙𝟐 اكتب الحد المفقود من المقدار                         مثــــــــال      ∓ 𝒃𝒙 + 𝒄 وحلله ليصبح مربع كامل  

… … + 𝟏𝟒𝒚 + 𝟒𝟗 
الحد الوسط = ∓𝟐       (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )
𝟏𝟒𝒚 = 𝟐  (𝟒𝟗√) (الحد الاول√ )

   𝟏𝟒𝒚 = 𝟐  (𝟕) (الحد الاول√ )

𝟏𝟒𝒚 =    الحد الاول√𝟏𝟒
الحد الاول√ =

𝟏𝟒𝒚

𝟏𝟒
 

الحد الاول√ =  𝑦       تربيع   الطرفين 

=  𝒚𝟐 الحد الاول 
𝒚𝟐 + 𝟏𝟒𝒚 + 𝟒𝟗 = (𝒚 + 𝟕)𝟐 

  𝟐𝟓𝒙𝟐 −   … … + 𝟒𝟗 

= ∓𝟐  الحد الوسط        (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

 وهنا الحد المفقود هو الحد الوسط \\معلوم للإيجاد الحد المفقود  ونعوض بالقانون ما هثم  

 −2 ( √𝟐𝟓𝒙𝟐) (√𝟒𝟗)         =  الحد  الوسط   

الحد  الوسط   = −𝟐( 𝟓𝒙) (𝟕)      
الحد  الوسط   = −𝟕𝟎𝒙      

𝟐𝟓𝒙𝟐 − 𝟕𝟎𝒙 + 𝟒𝟗 = (𝟓𝒙 − 𝟕)𝟐  

  𝟑 −  … … + 𝟗𝒙𝟐 
الحد الوسط  = ∓𝟐         (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

الحد الوسط = −𝟐( √𝟑) (√𝟗𝒙𝟐) 

الحد الوسط = −𝟐( √𝟑) (𝟑𝒙) 

الحد الوسط = −𝟔√𝟑 𝒙 

𝟑 − 𝟔√𝟑 𝒙 + 𝟗𝒙𝟐 = (√𝟑 − 𝟑𝒙)
𝟐

 

  𝟐𝟓 −  𝟐𝟎𝒙 + ⋯ ⋯ 
الحد الوسط  = ∓𝟐 (الحد الاول√ )       (الحد الثالث√) 
𝟐𝟎𝒙 = −𝟐( √𝟐𝟓)  (الحد الثالث√) 

 𝟐𝟎𝒙 =        الحد الثالث√  𝟏𝟎−
الحد الثالث√ =

𝟐𝟎 
𝟐 𝒙

−𝟏𝟎
 

الحد الثالث√ = −𝟐𝒙     يعترب   الطرفين  
= +𝟒𝒙𝟐  الحد الثالث 

𝟐𝟓 −  𝟐𝟎𝒙 + 𝟒𝒙𝟐 = (𝟓 − 𝟐𝒙)𝟐 

 

 

   … … + 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔 
الحد الوسط = ∓𝟐       (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

𝟖𝒙 = 𝟐       (𝟏𝟔√) (الحد الاول√ )

𝟖𝒙 = 𝟐      (𝟒) (الحد الاول√ )

𝟖𝒙 = الحد الاول√                           الحد الاول√  𝟖 =
𝟖 𝒙

𝟖
   

الحد الاول√ = 𝒙  

الحد الاول = 𝒙𝟐  
𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔 = (𝒙 + 𝟒)𝟐 

 

فتكون الحدودية بالصورة 

 ثم نحللها الكاملة .

 بدون جذر يجب تربيع الطرفين (الحد الاول)يجاد لأ

ه قبل ضعتلإيجاد  المجهول : في هذه الحالة
المساوات ونفتح كسر بعد المساوات نضع في 

   سابقا قبل المساوات وفي( كان  الحد الذي) البسط

 ()الحد الذي بجنب المجهول سابقا المقام

 هنا الحد الاول مفقود

 هنا الحد الاول مفقود

 مفقود الثالثهنا الحد 

 نكتب القانون اولاً
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  𝟒𝒙𝟐 + 𝟐√𝟓 𝒙 + ⋯ ⋯ 
الحد الوسط = ∓𝟐       (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )
𝟐√𝟓 𝒙 = 𝟐 ( √𝟒𝒙𝟐)       (الحد الثالث√) 
𝟐√𝟓 𝒙 = 𝟐( 𝟐𝒙 )   (الحد الثالث√) 

𝟐√𝟓 𝒙 = 𝟒𝒙 √الحد الثالث 
الحد الثالث√ =

𝟐√𝟓 𝒙

𝟒 
𝟐  𝒙  

الحد الثالث√ =
√𝟓 

𝟐
 تربيع الطرفين     

=
𝟓 

𝟒
 الحد الثالث 

  𝟒𝒙𝟐 + 𝟐√𝟓 𝒙 +
𝟓 

𝟒
= (𝟐𝒙 +

√𝟓 

𝟐
)

𝟐

 

  𝟗𝒉𝟐 + 𝟔√𝟐 𝒉 + ⋯ ⋯ 
الحد الوسط = ∓𝟐       (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

𝟔√𝟐 𝒉 = 𝟐 ( √𝟗𝒉𝟐)       (الحد الثالث√) 

𝟔√𝟐 𝒉 = 𝟐( 𝟑𝒉)  (الحد الثالث√) 

𝟔√𝟐 𝒉 = 𝟔𝒉 √الحد الثالث 

الحد الثالث√ =
𝟔√𝟐 𝒉

𝟔 𝒉  

الحد الثالث√ = رفينالط     𝟐√  تربيع 

=  الحد الثالث 𝟐

  𝟗𝒉𝟐 + 𝟔√𝟐 𝒉 + 𝟐 = (𝟑𝒉 + √𝟐)
𝟐
 

      H.W                                    اكتب الحد المفقود من المقدار 𝒂𝒙𝟐 ∓ 𝒃𝒙 + 𝒄 وحلله ليصبح مربع كامل 

 𝟐𝟓 𝒗𝟐 + 𝟏𝟎√𝟑𝒗 + ⋯ ⋯ 

 = (𝟓𝒗 + √𝟑)
𝟐

   Ans 
   ⋯ ⋯ − 𝟐𝟎𝒙 + 𝟒𝒙𝟐 

 = (𝟓 − 𝟐𝒙)𝟐 Ans 
   𝟓 − ⋯ ⋯ + 𝟏𝟔𝒙𝟐 

                             = (√𝟓 − 𝟒𝒙)
𝟐

 Ans 
   𝒚𝟐 + ⋯ ⋯ + 𝟑𝟔 

= (𝒚 + 𝟔)𝟐   Ans 

    

 

  𝟒𝒗𝟐 + 𝟖𝒗 + ⋯ ⋯ 

= (𝟐𝒗 + 𝟐)𝟐                   Ans 
   𝟑𝟔 + 𝟐𝟒𝒚 + ⋯ ⋯ 

= (𝟔 + 𝟐𝒚)𝟐 Ans 

  مسائل حياتية          

 م . اذا كانت مساحة الساحة  𝟏𝟗𝟔𝟔يعد ملعب الشعب الدولي في العاصمة بغداد من الملاعب المهمة في العراق اذ  انشئ  عام  : ملعب الشعب  

𝒙𝟐المخصصة لكرة القدم التي تتوسط  ارضيته يمثلها المقدار   −  الملعب ؟متر مربع  . فما ابعاد    𝟒𝟎𝟎

  (                          نعوض عن المساحة  من المعطى في  السؤالالعرض()الطول مساحة الملعب  = ) : الجواب

( الطول)   (العرض) =  𝒙𝟐 − 𝟒𝟎𝟎 

( الطول)   (العرض) = (𝒙 + 𝟐𝟎)(𝒙 − 𝟐𝟎) 

𝒙)   =الطول ....    بالأمتار من خلال تساوي الطرفين فتكون ابعاد الملعب + = العرض,(𝟐𝟎  (𝒙 − 𝟐𝟎) 

  

 نحلل المساحة بالفرق بين مربعين
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  ى سعد مزرعة ابقار مربعة الشكل طول ضلعها  لد𝒙  بقـــــارالأمزرعة  المزرعة  فأصبحت مساحة. وسعها لتصبح مستطيلة الشكل   متر:
𝒙𝟐 −   ؟ 𝒙طول  المزرعة وعرضها بعد التوسعه بدلالة  . ما متر مربع 𝟖𝟏

  (                          نعوض عن المساحة  من المعطى في  السؤالالعرض()الطول = ) مساحة المزرعة  : الجواب 

( الطول)   (العرض) =  𝒙𝟐 − 𝟖𝟏 

( الطول)   (العرض) = (𝒙 + 𝟗)(𝒙 − 𝟗) 

𝒙)  الطول  بالأمتار....     المزرعهمن خلال تساوي الطرفين فتكون ابعاد  + 𝟗) العرض,= =   (𝒙 − 𝟗) 

  العباسي.  في مدينة سامراء العراقية وتعد احدى المعالم العراقية القديمة المشهورة والتي تعود الى الحكم تقع منارة  المئذنة  الملوية :الملوية المئذنة
𝒙𝟐 وترتكز على قاعدة مربعه مساحتها  − 𝟖𝒙 +  ؟ 𝒙متر مربع. ما طول ضلع القاعدة التي تستند عليها الملوية  بدلالة   𝟏𝟔

  نعوض عن المساحة  من المعطى في  السؤال \\لا نها مربعة الشكل       2(  طول الضلع )(  = الضلع طول  ()الضلع طول مساحة الملوية  = ) : الجواب 

( طول الضلع )  
𝟐

= 𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔 

(  طول الضلع )  
𝟐 

= (𝒙 − 𝟒)𝟐 

𝒙    طول الضلع = − 𝟒 

  𝟒 تمثل منطقة الاهوار في  جنوب العراق  فكان المقدار رسم بشار لوحة فنية𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + يمثل مساحة اللوحة .   مربعه  اتترسنتم   𝟗 :نيةلوحة ف

 ؟مربعا كاملاً   ام لا أيمثل مقدار مساحة اللوحة الفنية  

:sol   لمعرفة هل المقدار يمثل مربع كامل ام لا نطبق القانون التالي  

الحد الوسط  = ∓𝟐       (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

−2 ( √𝟒𝒙𝟐
) (√𝟗 ) =  −2( 𝟐𝒙)(3) = −𝟏𝟐𝒙 ≠ −𝟖𝒙  الحد الوسط  

 ولا يحقق الطرف الاول  لا يساوي الحد الوسط لأنه لا يمثل مربع كامل                                 

   

 ...... 

 نحلل المساحة بالفرق بين مربعين

  بالمربع الكامل. لأنها تحقق قانونه نحلل المساحة

  نجذر الطرفين إييجاد طول الضلع وحده بدون تربيع

 لا ام    نأخذ الطرف الثاني ونثبته . أي يحقق الطرف الاول
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ـــفـ         
َ
ــــكرـ

؟ معللاً اجابتك ام لايمثل مربعا كاملا التالي قدار هل الم تحـــــدِ              اولا              

 

 
 

 

𝟏

𝟗
𝒙𝟐 −

𝟏

𝟔
𝒙 +

𝟏

𝟏𝟔
   

الحد الوسط = ∓𝟐 :Sol       (الحد الثالث√) (الحد الاول√ )

−2 ( √
𝟏

𝟗
𝒙𝟐) (√

𝟏

𝟏𝟔
 ) =  −2 ( 

𝟏

𝟑
𝒙) (

𝟏

𝟒
) = −

𝟏

𝟔
𝒙 =  الحد الوسط  

𝟏

𝟗
𝒙𝟐 −

𝟏

𝟔
𝒙 +

𝟏

𝟏𝟔
= (

𝟏

𝟑
𝒙 −

𝟏

𝟒
)

2
 

2𝑥) قالت منتهى ان المقدارأصحح الخطأ               ثانياا                        + 1)(2𝑥 − 𝟒𝒙𝟐  هو تحليل للمربع الكامل(  1 − 𝟒𝒙 𝟏 ؟دد خطأ منتهى وصححهح   +

    Sol: 
𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟏 
= (𝟐𝒙 − 𝟏)𝟐 = (𝟐𝒙 − 𝟏)(𝟐𝒙 − 𝟏)  

                 منتهى هو في اشارة القوس الاول حيث كتبت  بدل السالب  موجب خطأ

          

𝟗𝒙𝟐أيمثل المقدار حس عددي                       اا ثالث           + 𝟏𝟐𝒙 مربعاً كاملاً  ام لا؟ وضح اجابتك 𝟒 −

 كون اشارة الحد الثالث موجبةتمربع كامل لان اشارة الحد الثالث سالبة ومن شروط المربع الكامل ان  للا يمث

𝟒𝒙𝟐تحليل للمقدار التالي اكتب         رابقعاا            + 𝟖𝒙 + 𝟒

  Sol:

𝟒𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 + 𝟒 

= (𝟐𝒙 + 𝟐)𝟐 

  𝟒𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 + 𝟒 = 𝟒(𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏) = 𝟒(𝒙 +  عامل مشرك ثم نحلله بالمربع الكامل نسحباو بطريق ثانية . 𝟐(𝟏

  نطبق القانون التالي

 وتحليله  اذن يمثل مربع كامل

ن كونه نحلل مباشرة من دون التحقق م \\نحلل المقدار ومن ثم نحدد الاخطاء 

 مربع كامل ام لا.. لان . في السؤال مذكور انه مربع كامل

 المقدار يمثل مربع كامل

 فيكون تحليله
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   تحليل المقدار من ثلاث حدود 

 بالتـــــجر بة           
                                                             

  

لكي تعلمنا في الدرس الثالث  تحليل المقدار الجبري بالمربع الكامل والذي  يجب ان تنطبق علية  بعض الشروط  ومن ضمنها قانون الحد الوسط 

 .بالتجربه في هذه الدرسالمقدار مربع كامل. اما المقادير الذي لاتمثل مربع كامل ولايمكن تحليلها به.سوف نحللها  يصبح

   وتقسم التجربه الى قسمين                                   

                       

   

𝒙𝟐  مميزات تحليل المقدار من نوع        ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 ربهبالتج 

   يتكون المقدار من ثلاث حدود . و يكون معامل𝒙𝟐 .واحد 

  نحلل المقدار باستخدام القانون التالي. 𝒙𝟐 ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 = (𝒙 ± 𝒏)(𝒙 ± 𝒎) حيث𝐧 × 𝐦 = 𝒄  , 𝒏 + 𝒎 = 𝒃  يعني 
  (قريب يساوي الحد الثاني +حاصل جمع بعيد بعيد يساوي الحد الثالث( و)×) حاصل ضرب بعيد     

 حلل كل مقدار من المقادير التالية         مثــــــــــال      

   𝒚𝟐 + 𝒚 − 𝟏𝟐 

= (𝒚 + 𝟒)(𝒚 − 𝟑) 
 

 

 

  ناتج الحل صحيح  من خلال التحقيق     

  
 

 

+𝟒𝒚 

−𝟑𝒚 

+𝟏𝒚 

 ناتج ضرب قريب مع قريب

 ناتج ضرب بعيد مع بعيد

 يساوي الحد الثاني

اخترنا هذه التحليل لان  

ناتج الطرح يساوي  

 معامل الحد الثاني
نضعه في 

القوس 

 الاول

نضعه في 

القوس 

 الثاني

(𝟐 − 𝟒) 

 الدرس

 نفتح قوسين صغيرين و نوزع عليها الحد التربيعي (𝒚       )(𝒚      ) 

  اشارة الحد الثاني ×حاصل ضرب اشارة الحد الاول نضع في القوس الاول + × += + 

+اشارة الحد الثالث  ×حاصل ضرب اشارة الحد الثاني نضع في القوس الثاني    × −= − 
 . في القوس الذي يحمل نفس اشارة الحد الوسطيونضع العدد الاكبر  نحلل الحد الثالث الى عددين 

 طرح 12عوامل 

(𝟏𝟐)(𝟏) 
(𝟔)(𝟐) 
(𝟒)(𝟑) 

𝟏𝟏 
𝟒 

𝟏 
 

 

لان اشارات طرح تكون 

 قواس مختلفةالا

𝒙𝟐  تحليل المقدار من نوع            اولاً  ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 بالتجربه 
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 𝟏 − 𝟐𝒛 + 𝒛𝟐  

= (𝟏 − 𝒛)(𝟏 − 𝒛) 

 

= (𝟏 − 𝒛)𝟐 ل صحيح من خلال التحقيقناتج الح   

 جمع 1عوامل 

(𝟏)(𝟏) 
 

𝟐 
 

   𝒛𝟐 − 𝒛 − 𝟔 

= (𝒛 − 𝟑)(𝒛 + 𝟐) 

 ناتج الحل صحيح من خلال التحقيق

 طرح 6عوامل 

(𝟔)(𝟏) 
(𝟑)(𝟐) 

 

𝟓 
𝟏 
 

  𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟏𝟖 

= (𝒙 − 𝟔)(𝒙 − 𝟑) 

خلال التحقيق ناتج الحل صحيح من  

 جمع 18عوامل 

(𝟏𝟖)(𝟏) 
(𝟗)(𝟐) 
(𝟔)(𝟑) 

𝟏𝟗 
𝟏𝟏 

𝟗 
𝟏𝟓 − 𝟖𝒛 + 𝒛𝟐  

= (𝟑 − 𝒛)(𝟓 − 𝒛) 

 

 ناتج الحل صحيح من خلال التحقيق

 جمع 15عوامل 

(𝟏𝟓)(𝟏) 
(𝟓)(𝟑) 

𝟏𝟔 

𝟖 

  𝒙𝟐 − 𝟏𝟑𝒙 + 𝟏𝟐 

= (𝒙 − 𝟏𝟐)(𝒙 − 𝟏) 

خلال التحقيقناتج الحل صحيح من   

 جمع 12عوامل 

(𝟏𝟐)(𝟏) 
(𝟔)(𝟐) 
(𝟒)(𝟑) 

𝟏𝟑 
𝟖 

𝟕 𝟐𝟒 − 𝟐𝒛 − 𝒛𝟐  

= (𝟒 − 𝒛)(𝟔 + 𝒛) 

 

  ناتج الحل صحيح من خلال التحقيق

 طرح 24عوامل 

(𝟐𝟒)(𝟏) 
(𝟏𝟐)(𝟐) 
(𝟔)(𝟒) 

𝟐𝟑 
𝟏𝟎 

𝟐 

  𝒚𝟐 + 𝟔𝒚 − 𝟐𝟕 

= (𝒚 + 𝟗)(𝒚 − 𝟑) 

خلال التحقيقناتج الحل صحيح من   

 طرح 27عوامل 

(𝟐𝟕)(𝟏) 
(𝟗)(𝟑) 

 

𝟐𝟔 
𝟔 
 

 نشط عقلك 

 

 
 

  𝒙𝟐 − 𝒙𝒚 − 𝟐𝟎𝒚𝟐  

= (𝒙 − 𝟓𝒚)(𝒙 + 𝟒𝒚) 

 ناتج الحل صحيح من خلال التحقيق

 طرح 20عوامل 

(𝟐𝟎)(𝟏) 
(𝟏𝟎)(𝟐) 
(𝟓)(𝟒) 

𝟏𝟗 
𝟖 

𝟏 

 𝟑 + 𝟐𝒛 − 𝒛𝟐  

= (𝟏 + 𝒛)(𝟑 − 𝒛) 

  من خلال التحقيق ناتج الحل صحيح

 طرح 3عوامل 

(𝟑)(𝟏) 
 

𝟐 
 

 

ان .هل تلاحظ  

 المقدار مربع كامل
−𝟏𝒛 

−𝟏𝒛 

−𝟐𝒛  الحد الثانييساوي 

−𝟑𝒛 

+𝟐𝒛 

−𝟏𝒛 يساوي الحد الثاني 

لان اشارات القوسين 

  متشابهه

−𝟔𝒙 

−𝟑𝒙 

−𝟗𝒙 يساوي الحد الثاني 

عندما يكون الحد 

التربيعي في الاخير 

نضع الرقم الكبير 

 في القوس الثاني

−𝟓𝒛 

−𝟑𝒛 

−𝟖𝒛 يساوي الحد الثاني 

−𝟏𝟐𝒙 

−𝟏𝟑𝒙 

−𝟏𝒙 

 𝟔𝒛− يساوي الحد الثاني

+𝟒𝒛 

−𝟐𝒛 يساوي الحد الثاني 

+𝟗𝒚 

+𝟗𝒚 

−𝟑𝒚 

 يساوي الحد الثاني

−𝟓𝒙𝒚 

+𝟒𝒙𝒚 

−𝟏𝒙𝒚 يساوي الحد الثاني 

عندما يكون الحد 

التربيعي في الاخير 

نوزعه على القوسين       

 ونجعله في الاخير
+𝟑𝒛 

−𝟏𝒛 

+𝟐𝒛 ثانييساوي الحد ال 
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 في حالة وجود جذور في الحد الثاني نقوم بتحليل الحد الثالث بالجذور.   :ملاحظة    

 نحلله حسب العدد الذي يوجد داخل جذر الحد الثاني

  𝒙𝟐 − 𝟓√𝟑 𝒙 + 𝟏𝟖 

= (𝒙 − 𝟑√𝟑)(𝒙 − 𝟐√𝟑) 

 

   𝟏𝟐 − 𝟓√𝟐 𝒗 +   𝒗𝟐  

= (𝟐√𝟐 − 𝒗)(𝟑√𝟐 − 𝒗) 

 

      H.W        حلل كل مقدار من  المقادير التالية 

 𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟕𝟐 

= (𝒙 − 𝟗)(𝒙 + 𝟖)Ans  

  𝟏𝟓 − 𝟖𝒛 + 𝒛𝟐 
= (𝟑 − 𝒛)(𝟓 − 𝒛)Ans  

  𝒚𝟐 − 𝟕𝒚 + 12 
= (𝒚 − 𝟒)(𝒚 − 𝟑)Ans  

  𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟖 
= (𝒙 + 𝟒)(𝒙 + 𝟐)Ans  

 𝒙𝟐 + 𝟗𝒙 + 𝟏𝟒 

= (𝒙 + 𝟕)(𝒙 + 𝟐)Ans  

 𝒚𝟐 − 𝟏𝟐𝒚 + 𝟏𝟏 

= (𝒚 − 𝟏𝟏)(𝒚 − 𝟏)Ans  

 𝟑 + 𝟐𝒛 − 𝒛𝟐 

= (𝟏 + 𝒛)(𝟑 − 𝒛)Ans  

  𝟑𝟔 − 𝟏𝟓𝒛 + 𝒛𝟐 
= (𝟑 − 𝒛)(𝟏𝟐 − 𝒛)Ans  

 وغداً تصحيح الاخطاء...... واليوم خبرة..... الامس  عبرة          

 نعيش ونتعلم وهذه حال الدنيا ......

 

 

𝟏𝟖 = (𝟔)(𝟑) = {
(𝟔 × 𝟏)(√𝟑)(√𝟑)

(𝟑 × 𝟐)(√𝟑)(√𝟑)
 

 

{
𝟔√𝟑 +  √𝟑 = 𝟕√𝟑

𝟑√𝟑 + 𝟐√𝟑 = 𝟓√𝟑
 

                     

   لان اشارات الاقواس متشابهة \؟ لماذا العملية جمع وليس طرح                    

−𝟑√𝟑𝒙 

−𝟓√𝟑𝒙 يساوي الحد الثاني 

−𝟐√𝟑𝒙 

𝟏𝟐 = (𝟔)(𝟐) = {
(𝟔 × 𝟏)(√𝟐)(√𝟐)

(𝟑 × 𝟐)(√𝟐)(√𝟐)
 

 

{
𝟔√𝟐 +  √𝟐 = 𝟕√𝟐

𝟑√𝟐 + 𝟐√𝟐 = 𝟓√𝟐
 

                     

   لان اشارات الاقواس متشابهة \؟ لماذا العملية جمع وليس طرح                    

−𝟑√𝟐𝒗 

−𝟓√𝟐 𝒗 

−𝟐√𝟐𝒗 

 يساوي الحد الثاني
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𝒂النوع من المقادير الجبرية يكون فيها معامل ا هذ > 𝟏   , 𝒂𝒙𝟐  . اكبر من واحد. ويعتمد في تحليله على التجريب 

 والحد الثالث.    𝒙𝟐حيث نحلل معامل 

 حلل كل مقدار من المقادير التالية         مثــــــــــال      

  𝟕𝒚𝟐 − 𝟐𝟔𝒚 − 𝟖 
 

= (𝒚 − 𝟐𝟖)(𝒚 + 𝟐) 

= (𝒚 −
𝟐𝟖

𝟕
) (𝒚 +

𝟐

𝟕
) 

= (𝒚 − 𝟒)(𝟕𝒚 + 𝟐) 
 

 

 

 بهذه الطريقة كل الامثلة التالية نكمل سوف 

 𝟑𝒛𝟐 − 𝟏𝟕𝒛 + 𝟏𝟎 

= (𝒛 −
𝟏𝟓

𝟑
) (𝒛 −

𝟐

𝟑
)  

= (𝒛 − 𝟓)(𝟑𝒛 − 𝟐) 

 

  𝟔𝒙𝟐 + 𝟏𝟕𝒙 + 𝟕 

= (𝒙 +
𝟏𝟒

𝟔
) (𝒙 +

𝟑

𝟔
)  

= (𝟑𝒙 + 𝟕)(𝟐𝒙 + 𝟏) 

 
 

 𝟏𝟓 + 𝟏𝟏𝒉 +  𝟐𝒉𝟐 

= ( 𝟓 + 𝟐𝒉)(𝟑 + 𝒉) 

 

 

  𝟒𝒗𝟐 − 𝒗 − 𝟑 

= (𝒗 −
𝟒

𝟒
) (𝒗 +

𝟑

𝟒
)  

= (𝒗 − 𝟏)(𝟒 𝒗 + 𝟑) 

 

𝒂𝒙𝟐  تحليل المقدار من نوع            ثانياً       ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 بالتجربه   . حيث𝒂 ≠ 𝟎  

                تسحبه خارج قوس وتحلل القوساذا وجد تسأل نفسك هل يوجد عامل مشرك؟ 

  نفتح قوسين صغيرات ونوزع عليهما  الحد التربيعي(𝒚        )(𝒚       ) 

  اشارة الحد الثاني ×حاصل ضرب اشارة الحد الاول نضع في القوس الاول + × −= − 

−اشارة الحد الثالث  ×حاصل ضرب اشارة الحد الثاني نضع في القوس الثاني    × −= + 

 نضرب معامل 𝒚𝟐
𝟕الحد الثالث      في   × 𝟖 = 𝟓𝟔 

  𝟐𝟔حاصل طرحهما الى عددين  𝟓𝟔 نحللثم    

 س الاول العدد الصغير في القوس الثانينضع العدد الكبير في القو 

 معامل نقسم 𝒚𝟐  من الاعداد اذا كان لها باقي تبقى واذا كانت 

 نفس القوسمعامل المتغير في  فيصبح الكسر بدون باقي 

 طرح 56عوامل 

(𝟓𝟔)(𝟏) 
(𝟖)(𝟕) 
(𝟐𝟖)(𝟐) 

𝟓𝟓 
𝟏 

𝟐𝟔 

 

−𝟐𝟖𝒚 
+𝟐𝒚 

−𝟐𝟔𝒚 −𝟐𝟔𝒚 = −𝟐𝟔𝒚 

 يساوي الحد الثاني

−𝟐𝒛 

−𝟏𝟕𝒛 

+𝟏𝟒𝒙 

+𝟑𝒙 

+𝟏𝟕𝒙 
+𝟏𝟕𝒙 = +𝟏𝟕𝒙 

 يساوي الحد الثاني

 جمع 42عوامل 

(𝟒𝟐)(𝟏) 
(𝟐𝟏)(𝟐) 
(𝟏𝟒)(𝟑) 

𝟒𝟑 
𝟐𝟑 

𝟏𝟕 

 
−𝟏𝟓𝒛 

−𝟏𝟕𝒛 = −𝟏𝟕𝒛 

 يساوي الحد الثاني

 جمع 30عوامل 

(𝟑𝟎)(𝟏) 
(𝟏𝟓)(𝟐) 

 

𝟑𝟏 

𝟏𝟕 
 

 

−𝟒𝒗 

+𝟑𝒗 −𝟏𝒗 = −𝟏𝒗 

 يساوي الحد الثاني

 طرح 12عوامل 

(𝟏𝟐)(𝟏) 
(𝟒)(𝟑) 

 

𝟏𝟏 

𝟏 
 

 

−𝟏𝒗 

+𝟔𝒉 

+𝟓𝒉 

+𝟏𝟏𝒉 
+𝟏𝟏𝒉 = +𝟏𝟏𝒉 

 يساوي الحد الثاني

 جمع 30عوامل 

(𝟑𝟎)(𝟏) 
(𝟔)(𝟓) 

 

𝟑𝟏 

𝟏𝟏 
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 𝟏𝟐 + 𝟏𝟒𝒛 −  𝟔𝒛𝟐 
= 𝟐(𝟔 + 𝟕𝒛 −  𝟑𝒛𝟐) 

= 𝟐 (
𝟐

𝟑
+ 𝒛) (

𝟗

𝟑
− 𝒛)  

= 𝟐( 𝟐 + 𝟑𝒛)(𝟑 − 𝒛) 

 

 

 𝟖 − 𝟐𝟓𝒛 +  𝟑𝒛𝟐 

= (
𝟏

𝟑
− 𝒛) (

𝟐𝟒

𝟑
− 𝒛)  

= ( 𝟏 − 𝟑𝒛)(𝟖 − 𝒛) 

 

  𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙𝒚 + 𝟑𝒚𝟐 

= (𝒙 −
𝟗𝒚

𝟑
) (𝒙 −  

𝟏𝒚

𝟑
) 

= (𝒙 − 𝟑𝒚)(𝟑𝒙 −  𝒚) 

 

 

  𝟔𝒙𝟐 − 𝟓𝟏𝒙 + 𝟔𝟑 
= 𝟑(  𝟐𝒙𝟐 − 𝟏𝟕𝒙 + 𝟐𝟏) 

= 𝟑 (𝒙 −
𝟏𝟒

𝟐
) (𝒙 −

𝟑

𝟐
)  

= 𝟑(𝒙 − 𝟕)(𝟐𝒙 − 𝟑) 

 

  
𝟏

𝟒
𝒚𝟐 − 𝟐𝒚 + 𝟑   

= (
𝟏

𝟐
𝒚 − 𝟑 ) (

𝟏

𝟐
𝒚 −  𝟏) 

 
 

      H.W        حلل كل مقدار من  المقادير التالية 

 𝟓𝒚𝟐 − 𝒚 − 𝟔  

= (𝟓𝒚 − 𝟔)(𝒚 + 𝟏)Ans  
  𝟔 + 𝟐𝟗𝒛 − 𝟓𝒛𝟐 

= (𝟔 − 𝒛)(𝟏 + 5𝒛)Ans  

  𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟒𝒚 + 𝟖 
= (𝟑𝒚 − 𝟐)(𝒚 − 𝟒)Ans  

  𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 + 𝟖 
= (𝟑𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟐)Ans  

 𝟏𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟏𝒚 − 𝟐 

= (𝒚 − 𝟏)(𝟏𝟑𝒚 + 𝟐)Ans  
 𝟔𝒛𝟐 −

𝟒

𝟑
𝒛 −

𝟐

𝟗
  

= (𝟑𝒛 +
𝟏

𝟑
)(𝟐𝒛 −

𝟐

𝟑
)Ans  

 𝟓𝟎 − 𝟐𝟎𝒛 + 𝟐𝒛𝟐 

= 𝟐(𝟓 − 𝒛)(𝟓 − 𝒛)Ans  
 𝟏𝟎 + 𝟗𝒛 − 𝟗𝒛𝟐   

= (𝟐 + 𝟑𝒛)(𝟓 − 3𝒛)Ans  

  𝟑𝟎𝒙𝟐 − 𝒙𝒚 − 𝒚𝟐 
= (𝟔𝒙 + 𝒚)(𝟓𝒙 − 𝒚)Ans  

1 𝟔𝒛𝟐 − 𝟐𝒛𝒙 − 𝟒𝒙𝟐  
= 𝟐(𝒛 − 𝒙)(𝟑𝒛 + 𝟐𝒙)Ans  

 𝟏𝟔𝒚𝟐 − 𝟐𝒚𝒙 − 𝟑𝒙𝟐  
= (𝟐𝒚 − 𝒙)(𝟖𝒚 + 𝟑𝒙)Ans  

 𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟗𝒚𝒙 − 𝟏𝟒𝒙𝟐  
= (𝒚 − 𝟕𝒙)(𝟑𝒚 + 𝟐𝒙)Ans  

      

−𝟐𝟓𝒛 

−𝟏𝒛 

العدد  فنضع في النهاية  لمتغير التربيعيايكون عندما 
 لانه يعتبر الاقوس الاول الثانيالقوس  فيالكبير

−𝟏𝟕𝒙 = −𝟏𝟕𝒙 
 يساوي الحد الثاني  

−𝟏𝟕𝒙 

−𝟑𝒛 

−𝟐𝟒𝒛 

−𝟐𝟓𝒛 = −𝟐𝟓𝒛 

 يساوي الحد الثاني

 جمع 24عوامل 

(𝟐𝟒)(𝟏) 
 
 

𝟐𝟓 
 
 

 

ج قوس يوجد عامل مشترك نسحبه خار

 ثم نحلل القوس

+𝟗𝒛 

−𝟐𝒛 

+𝟕𝒛 
+𝟕𝒛 = +𝟕𝒛 

 يساوي الحد الثاني  

 طرح 18عوامل 

(𝟏𝟖)(𝟏) 
(𝟗)(𝟐) 

 

𝟏𝟕 
𝟕 
 

 

يوجد عامل مشترك نسحبه خارج قوس 

 ثم نحلل القوس

−𝟏𝟒𝒙 

 جمع 42عوامل 

(𝟒𝟐)(𝟏) 
(𝟐𝟏)(𝟐) 
(𝟏𝟒)(𝟑) 

𝟒𝟑 
𝟐𝟑 

𝟏𝟕 

 −𝟗𝒙𝒚 

−𝟏𝒙𝒚 

−𝟏𝟎𝒙𝒚 
−𝟏𝟎𝒙𝒚 = −𝟏𝟎𝒙𝒚 

 يساوي الحد الثاني

 جمع 9عوامل 

(𝟗)(𝟏) 
 
 

𝟏𝟎 
 
 

 

−
𝟒

𝟐
𝒚 = −𝟐𝒚 

 

−
𝟏

𝟐
𝒚 

 

−
𝟑

𝟐
𝒚 

−𝟐𝒚 = −𝟐𝒚 
 يساوي الحد الثاني
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 د ليصبح التحليل صحيحضع الاشارات بين الحدو   مثـــــــــال     
 𝒚𝟐 − 𝟏𝟐𝒚 + 𝟐𝟎 = (𝒚 ⋯ 𝟐)(𝒚 ⋯ 𝟏𝟎) 
= (𝒚 − 𝟐)(𝒚 − 𝟏𝟎) 

 𝒙𝟐 + 𝟗𝒙 + 𝟐𝟎 = (𝒙 ⋯ 𝟒)(𝒙 ⋯ 𝟓) 
= (𝒙 + 𝟒)(𝒙 + 𝟓) 

 𝟔𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟐 = (𝟐𝒙 ⋯ 𝟏)(𝟑𝒙 ⋯ 𝟐) 
= (𝟐𝒙 − 𝟏)(𝟑𝒙 − 𝟐) 

 𝟐𝟏 + 𝟒𝒚 − 𝒚𝟐 = (𝟕 ⋯ 𝒚)(𝟑 ⋯ 𝒚) 
= (𝟕 − 𝒚)(𝟑 + 𝒚) 

 𝟑𝟓 + 𝟑𝒚 − 𝟐𝒚𝟐 = (𝟓 ⋯ 𝒚)(𝟕 ⋯ 2𝒚) 
(𝟓 − 𝒚)(𝟕 + 2𝒚) 

 𝟐𝟎 − 𝟕𝒚 − 𝟑𝒚𝟐 = (𝟓 ⋯ 3𝒚)(𝟒 ⋯ 𝒚) 
= (𝟓 − 3𝒚)(𝟒 + 𝒚) 

      H.W          ضع الاشارات بين الحدود ليصبح التحليل صحيح 

  𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟓𝟔 = (𝒙 ⋯ 𝟕)(𝒙 ⋯ 𝟖)  𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐𝟎 = (𝒙 ⋯ 𝟒)(𝒙 ⋯ 𝟓) 𝟑𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟐 = (𝒙 ⋯ 𝟏)(𝟑𝒙 ⋯ 𝟐)  

  مسائل حياتية          

 

  :الثور المجنح

𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 + 𝟐𝟏

  نعوض عن المساحة  من المعطى في  السؤال(      العرض()الطول مساحة الثور المجنح  = )   الجواب: 

( الطول) (العرض) =  𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 + 𝟐𝟏 

( الطول) (العرض) = (𝒙 + 𝟕)(𝒙 + 𝟑) 

𝒙)    =الطول....    من خلال تساوي الطرفين فتكون ابعاد اللوحة بالسنتمترات + العرض,(𝟕 = (𝒙 + 𝟑) 

نضع الاشارات من خلال ضرب اشارة الحد الاول في 
الثاني .وضرب اشارة الحد الثاني في الثالث وبعد 

 الاشارات .ذلك نحقق اذا كان الناتج خطا نبدل 

 نحلل المساحة بالتجربة
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 :مترو الانفاق
𝟏𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟑𝒚 + 𝟑

𝒚

  نعوض عن المساحة  من المعطى في  السؤال(       العرض()الطول مساحة عربة القطار  = )  الجواب: 

( الطول) (العرض) =   𝟏𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟑𝒚 + 𝟑 

( الطول) (العرض) = (𝟐𝒚 − 𝟑)(𝟕𝒚 − 𝟏) 

𝟕𝒚)    =الطول....    من خلال تساوي الطرفين فتكون ابعاد العربة بالأمتار − العرض,(𝟏 =  (𝟐𝒚 − 𝟑) 

 ا    قلعة الأخيضر ومن  مة  لحد ي 
ائ  ها  ق  ال اطلالت  ر  لاء وسط العراق ولاث   كرب 

ة  ظ  ي  محاف 
ع ف 

ق  ة  ت  ري   اث 
لعة  ر هي  ق  ض  ي 

لعة  الاخ  ق  :
ر من ض  ي 

ا. الاخ  عاد السور هد  كل. ما اب 
ل الس  ظن  م مسي  ي  ها سور عظ  ط ب  حي  وعها وي 

دة   من ي  ري 
ة  الف  اعن 

دلالة   الحصون الدق  ة ي  ن  ارخ 
   𝒙  الح 

لعة  مع السور ت  مساخة  الق  ا كاب  دار اد  لها المق  من  6𝒙𝟐 ئ  − 𝟑𝟗𝒙 +  ؟     𝟔𝟎
ً
عا  مرب 

ً
را  مت 

  نعوض عن المساحة  من المعطى في  السؤال(          العرض()الطول مساحة القلعة  = )  الجواب: 

( الطول) (العرض) =   𝟔𝒙𝟐 − 𝟑𝟗𝒙 + 𝟔𝟎 

( الطول) (العرض) = (𝟐𝒙 − 𝟓)(𝟑𝒙 − 𝟏𝟐) 

,   ....   من خلال تساوي الطرفين فتكون ابعاد السور  بالأمتار (𝟐𝒙 − 𝟓)      (𝟑𝒙 − 𝟏𝟐) 

 وخة  من الالعاب     العاب ترفيهية رخ  عد الا  دار ب  ل المق  من  ة  الالعاب  . وئ  ن  ي  مدب 
عة  ف  𝟓𝒕𝟐الممت  + 𝟓𝒕 − 𝟑𝟎    :

ة  الالعاب   ن  ي  مدب 
وخة  . ف  رخ  ل  مسار  الا  من  ة   𝒕. اد   ئ  رق  ع  ست  ي   ي  ت  الد  ة  الوق  ساعد علي معرق  دار ي  ل المق  حلن 

من الحركة  . وي  ر 
ي  
ها ف  حت  دارالمرة  الاولي .    ارج   ؟خلل المق 

Sol   نحلل المقدار بالتجربة. لأنه متكون من ثلاث حدود ولا يمثل مربع كامل                                                                                                

𝟓𝒕𝟐 + 𝟓𝒕 − 𝟑𝟎 

= (𝒕 + 𝟑)(𝟓𝒕 − 𝟏𝟎) 

𝒕)المقدار  يمثل وقت ارجحت الأرجوحة في المرة  الاولى + 𝟑)(𝟓𝒕 − 𝟏𝟎) 

 

 نحلل المساحة بالتجربة

 نحلل المساحة بالتجربة
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 القوس الثانينلاحظ  ان خطأ سعد هو في تبديل اشارة القوس الاول بإشارة  

ـ         
َ
ــــــكرفــ

الجبري الاتي الى ابسط صورهقدار المحلل   تحـــــدِ       اولاا                               

 

 
      

 

     𝟒𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 − 𝟗 
 sol    = (𝟒𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐) + (−𝟗𝒙 − 𝟗) :

= 𝟒𝒙𝟐(𝒙 + 𝟏) + (−𝟗)(𝒙 + 𝟏) 
= 𝟒𝒙𝟐(𝒙 + 𝟏) − 𝟗(𝒙 + 𝟏) 

= (𝒙 + 𝟏)(𝟒𝒙𝟐 − 𝟗) 

𝟔𝒛𝟐  ثانياا               − 𝟏𝟔𝒛 − 𝟔  كما يلي      حلل سعد المقدار       اصحح الخطأ 

𝟔𝒛𝟐           ؟حدد خطأ سعد وصححه  − 𝟏𝟔𝒛 − 𝟔 = (𝟑𝒛 − 𝟏)(𝟐𝒛 + 𝟔) 

:sol  الاخطاء نحدد  ثم ..اولا  المقدار نحلل                             

  𝟔𝒛𝟐 − 𝟏𝟔𝒛 − 𝟔 

= (𝟑𝒛 + 𝟏)(𝟐𝒛 − 𝟔) 
 

𝒙𝟐   يمكن تحديد ما اذا كانت اشارات قوسين المقدار أ               دديـــس عــــح اا ثالث                          − 𝟏𝟐𝒙 +  مختلفة ام متشابهة  𝟑𝟓
 بدون  تحليل المقدار ؟ وضح اجابتك 

الجواب:   لان اشارة  الحد الثاني سالبة واشارة  الحد الثالث موجبة. متشابهة لاشاراتتكون ا     
 = اشارة سالبةاشارة الحد الثالث  ×الحد الثاني وعند ضرب اشارة  اشارة سالبة=  الحد الثاني ×عند ضرب اشارة الحدا لأول  هلأن 
 

  الاقواس ليكون تحليل المقدار   صحيح   اشارات الحدود في      اكتب    رابعاا                         
  𝟔𝒛𝟐 + 𝟓𝒛 − 𝟓𝟔 = (𝟑𝒛 ⋯ 𝟖)(𝟐𝒛 ⋯ 𝟕) 

 Sol:

  𝟔𝒛𝟐 + 𝟓𝒛 − 𝟓𝟔 = (𝟑𝒛 − 𝟖)(𝟐𝒛 + 𝟕) 

لأنه مكون  \نحلل المقدار بخاصية التجميع 
 من اربع حدود

عند سحب عامل مشترك سالب يصبح 
السالب يصبح موجب والموجب يصبح 

 سالب
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   تحليل المقدار بالفرق اومجموع 

 مكعبين           
                                                             

 فرق اومجموع مكعبين بالقانونعلى صورة  مقدار جبري من ثلاث حدود ×ضرب مقدار جبري من حدين نتعلمنا في الدرس الاول كيف 

 "من الدرس الاول  3راجع صفحة ."وهي العملية العكسية لعملية الضرب...واليوم سوف نتعلم  تحليله 

𝒙𝟑 ± 𝒚𝟑 
= (𝒙 ± 𝒚)(𝒙𝟐 ∓ 𝒙𝒚 + 𝒚𝟐)  حيث  𝒙 = √𝒙𝟑𝟑

  ,     𝒚 = √𝒚𝟑𝟑  

 موع مكعبينمجمميزات الفرق او                         

 مكعبين هو  الذي تكون اشارة سالبة بين الحدين  الفرق بين𝒙𝟑 − 𝒚𝟑 المجموع مكعبين الذي تكون اشارة موجبه  و𝒙𝟑 + 𝒚𝟑 

 يكون المقدار مكون من حدين فقط بينهما علامة جمع او طرح. 

 يكون للمتغير اس تكعيبي𝒙𝟑  𝟖√  وللرقم جذر تكعيبي
𝟑

= √𝟐𝟑𝟑
=  .واذا لم يكن له جذر لابد من وجود عامل مشترك𝟐

 يتحلل بالقانون التالي𝒙𝟑 ± 𝒚𝟑 
= (𝒙 ± 𝒚)(𝒙𝟐 ∓ 𝒙𝒚 + 𝒚𝟐)  . 

 حلل كل مقدار من المقادير التالية الــــــمث     

   

    𝒙𝟑 + 𝟓𝟑    
 

  
= (𝒙 + 𝟓)(𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟐𝟓) 

 
 

 𝒚𝟑 − 𝟔𝟒   
 

= (𝒚 − 𝟒)(𝒚𝟐 + 𝟒𝒚 + 𝟏𝟔) 
 

 

(𝟐 − 𝟓) 

 الدرس

 كبير وقوس صغير قوس نفتح    (      )(                    ) 

 الاصلي الجبريمن المقدار  الصغير القوس في نضع. 

𝒙𝟑𝟑√   الاول للحد التكعيبي الجذر 
= 𝒙𝟓𝟑𝟑√  الثاني للحد التكعيبي والجذر  +  الاشارة ونفس

= 𝟓 

 من القوس الصغير نضع في القوس الكبير. 

تربيع  +و موجب دائماً  𝟓𝒙 الحد الثاني × الحد الاول − و عكس الاشارة 𝒙𝟐 تربيع الحد الاول  

 𝟐𝟓 الحد الثاني 

 سوف نحل بقية الامثل على هذه الترتيب

 

√𝒚𝟑𝟑
= 𝒚 

√𝟔𝟒
𝟑

= 𝟒 
(𝒚)𝟐 = 𝒚𝟐 

(𝒚)(𝟒) = 𝟒𝒚 
(𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 
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 𝟎. 𝟏𝟐𝟓 + 𝒗𝟑   

 

=  
𝟏𝟐𝟓

𝟏𝟎𝟎𝟎
+ 𝒗𝟑 

 

= (
𝟓

𝟏𝟎
+ 𝒗)(

𝟐𝟓

𝟏𝟎𝟎
−

𝟓

𝟏𝟎
𝒗 + 𝒗𝟐) 

= (𝟎. 𝟓 + 𝒗)(𝟎. 𝟐𝟓 − 𝟎. 𝟓𝒗 + 𝒗𝟐) 

 𝟖𝒛𝟑 + 𝟐𝟕   

 

= (𝟐𝒛 + 𝟑)(𝟒𝒛𝟐 − 𝟔𝒛 + 𝟗) 

 
𝟏

 𝒃𝟑 −
𝟏

𝟏𝟐𝟓
 

 

= (
𝟏

𝒃
−

𝟏

𝟓
)(

𝟏

𝒃𝟐
+

𝟏

𝟓𝒃
+

𝟏

𝟐𝟓
) 

 𝟎. 𝟎𝟐𝟕𝒙𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝒗𝟑   

 

 

=  
𝟐𝟕

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒙𝟑 −  

𝟖

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒗𝟑 

 

 

= (
𝟑

𝟏𝟎
𝒙 −  

𝟐

𝟏𝟎
𝒗)(

𝟗

𝟏𝟎𝟎
𝒙𝟐 

+
𝟔

𝟏𝟎𝟎
𝒙𝒗 +  

𝟒

𝟏𝟎𝟎
𝒗𝟐) 

 

 ثم نحولها الى الصيغة العشرية مره ثانية                                                                        

= (𝟎. 𝟑𝒙 −  𝟎. 𝟐𝒗)(𝟎. 𝟎𝟗𝒙𝟐 
+ 𝟎. 𝟎𝟔𝒙𝒗 +  𝟎. 𝟎𝟒𝒗𝟐) 

 
𝟐𝟕

𝒙𝟑 +
𝟖

𝟏𝟐𝟓
 

 

 

= (
𝟑

𝒙
+

𝟐

𝟓
)(

𝟗

𝒙𝟐
−

𝟔

𝟓𝒙 
+

𝟒

𝟐𝟓
) 

 
𝟏

𝟐
𝒕𝟑 + 𝟒   

 

=  
𝟏

𝟐
( 𝒕𝟑 + 𝟖) 

 

=
𝟏

𝟐
(𝒕 + 𝟐)(𝒕𝟐 − 𝟐𝒕 + 𝟒) 

 𝟏 + 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝒛𝟑   

= 𝟏 +
𝟖

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒛𝟑  

= (𝟏 +
𝟐

𝟏𝟎
𝒛 )(𝟏 −

𝟐

𝟏𝟎
𝒛 +

𝟒

𝟏𝟎𝟎
𝒛𝟐) 

= (𝟏 + 𝟎. 𝟐𝒛)(𝟏 − 𝟎. 𝟐𝒛 + 𝟎. 𝟎𝟒𝒛𝟐) 

 ان الناقص مهما ضربته  مع  موجب يبقى ناقصاًعلمتني الرياضيات ................  

 

√𝟖𝒛𝟑𝟑
= 𝟐𝒛 

√𝟐𝟕
𝟑

= 𝟑 
(𝟐𝒛)𝟐 = 𝟒𝒛𝟐 
(𝟐𝒛)(𝟑) = 𝟔𝒛 

(𝟑)𝟐 = 𝟗 

√
𝟐𝟕

𝒙𝟑

𝟑

=
𝟑

𝒙
 

√
𝟖

𝟏𝟐𝟓

𝟑

=
𝟐

𝟓
 

(
𝟑

𝒙
)

𝟐

=
𝟗

𝒙𝟐
 

(
𝟑

𝒙 
) (

𝟐

𝟓
) =

𝟔

𝟓𝒙 
 

(
𝟐

𝟓
)

𝟐

=
𝟒

𝟐𝟓
 

√ 
𝟏𝟐𝟓

𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟑

=
𝟓

𝟏𝟎
 

√𝒗𝟑𝟑
= 𝒗 

(
𝟓

𝟏𝟎
)

𝟐

=
𝟐𝟓

𝟏𝟎𝟎
 

(
𝟓

𝟏𝟎
) (𝒗) =

𝟓

𝟏𝟎
𝒗 

(𝒗)𝟐 = 𝒗𝟐 

 نحول العدد العشري الى كسري؟

 ويكتب بالألف  𝟏𝟐𝟓يقرئ  
𝟏𝟐𝟓

𝟏𝟎𝟎𝟎
 

√
𝟏

 𝒃𝟑

𝟑

=
𝟏

𝒃
 

√
𝟏

𝟏𝟐𝟓

𝟑

=
𝟏

𝟓
 

(
𝟏

𝒃
)

𝟐

=
𝟏

𝒃𝟐
 

(
𝟏

𝒃
) (

𝟏

𝟓
) =

𝟏

𝟓𝒃
 

(
𝟏

𝟓
)

𝟐

=
𝟏

𝟐𝟓
 

√ 
𝟐𝟕

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒙𝟑

𝟑

=
𝟑

𝟏𝟎
𝒙  

√ 
𝟖

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒗𝟑

𝟑

=  
𝟐

𝟏𝟎
𝒗  

(
𝟑

𝟏𝟎
𝒙 )

𝟐

=
𝟗

𝟏𝟎𝟎
𝒙𝟐 

 

(
𝟑

𝟏𝟎
𝒙 ) ( 

𝟐

𝟏𝟎
𝒗 ) =

𝟔

𝟏𝟎𝟎
𝒙𝒗 

( 
𝟐

𝟏𝟎
𝒗)

𝟐

=  
𝟒

𝟏𝟎𝟎
𝒗𝟐 

 ويكتب بالألف  𝟐𝟕نحول العدد العشري الى كسري؟ يقرئ 
𝟐𝟕

𝟏𝟎𝟎𝟎
 

 ويكتب بالألف  𝟖يقرئ 
𝟖

𝟏𝟎𝟎𝟎
 

√𝒕𝟑𝟑
= 𝒕 

√𝟖
𝟑

= 𝟐 
(𝒕)𝟐 = 𝒕𝟐 

(𝒕)(𝟐) = 𝟐𝒕 

(𝟐)𝟐 = 𝟒 

نلاحظ ان الحدود ليس لها جذور تكعيبيه. 

𝟒 . اذن يوجد عامل مشترك  ×
𝟐

𝟏
= 𝟖 

√ 𝟏
𝟑

= 𝟏 

√
𝟖

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒛𝟑

𝟑

=
𝟐

𝟏𝟎
𝒛  

(𝟏)𝟐 = 𝟏 

(𝟏) (
𝟐

𝟏𝟎
𝒛 ) =

𝟐

𝟏𝟎
𝒛  

(
𝟐

𝟏𝟎
𝒛 )

𝟐

=
𝟒

𝟏𝟎𝟎
𝒛𝟐 
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 حلل كل مقدار من المقادير التالية   امثله اضافية  

 𝟎. 𝟎𝟎𝟏𝒙𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝒚𝟑   

=  
𝟏

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒙𝟑 −  

𝟖

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒚𝟑 

= (
𝟏

𝟏𝟎
𝒙 −  

𝟐

𝟏𝟎
𝒚)(

𝟏

𝟏𝟎𝟎
𝒙𝟐 

+
𝟐

𝟏𝟎𝟎
𝒙𝒚 +  

𝟒

𝟏𝟎𝟎
𝒚𝟐) 

= (𝟎. 𝟏𝒙 −  𝟎. 𝟐𝒚)(𝟎. 𝟎𝟏𝒙𝟐 
+ 𝟎. 𝟎𝟐𝒙𝒚 +  𝟎. 𝟎𝟒𝒚𝟐) 

 او بطريقة ثانية

=  
𝟏

𝟏𝟎𝟎𝟎
(𝒙𝟑 − 𝟖𝒚𝟑) 

=
𝟏

𝟏𝟎𝟎𝟎
(𝒙 − 𝟐𝒚 )(𝒙𝟐 + 𝟐𝒙𝒚 + 𝟒𝒚𝟐) 

  𝟑𝟐 −  
𝟏

𝟐
𝒎𝟑   

=  
𝟏

𝟐
(𝟔𝟒 −  𝒎𝟑) 

=
𝟏

𝟐
(𝟒 − 𝒎)(𝟏𝟔 + 𝟒𝒎 + 𝒎𝟐) 

 
𝟏

𝟑
𝒕𝟑 + 𝟗   

=  
𝟏

𝟑
( 𝒕𝟑 + 𝟐𝟕) 

=
𝟏

𝟑
(𝒕 + 𝟑)(𝒕𝟐 − 𝟑𝒕 + 𝟗) 

 
𝟏

 𝒂𝟑 −
𝟏

𝟏𝟐𝟓
 

= (
𝟏

𝒂
−

𝟏

𝟓
)(

𝟏

𝒂𝟐
+

𝟏

𝟓𝒂
+

𝟏

𝟐𝟓
) 

 𝟎. 𝟎𝟐𝟕𝒏𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟔𝟒𝒎𝟑   

=  
𝟐𝟕

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒏𝟑 −  

𝟔𝟒

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒎𝟑 

=  
𝟏

𝟏𝟎𝟎𝟎
(𝟐𝟕𝒏𝟑 − 𝟔𝟒𝒎𝟑) 

=
𝟏

𝟏𝟎𝟎𝟎
(𝟑𝒏 − 𝟒𝒎 )(𝟗𝒏𝟐 + 𝟏𝟐𝒏𝒎 + 𝟏𝟔𝒎𝟐) 

 𝟐𝟓𝒄𝟑 −
𝟏

𝟓
   

=  
𝟏

𝟓
(𝟏𝟐𝟓 𝒄𝟑 − 𝟏) 

=
𝟏

𝟓
(𝟓𝒄 − 𝟏)(𝟐𝟓𝒄𝟐 + 𝟓𝒄 + 𝟏) 

 𝟑𝒃𝟑 − 𝟖𝟏   
=  𝟑(𝒃𝟑 − 𝟐𝟕) 

= 𝟑(𝒃 − 𝟑)(𝒃𝟐 + 𝟑𝒃 + 𝟗) 
 

𝟏نضرب  الحد الثاني   في 𝟑 : عندما نسحب  ملاحظه

𝟑
     

𝟏  لكن عندما نسحب

𝟑
𝟑نضرب  الحد الثاني   في     

𝟏
 أي  العكس      

 𝟏 + 𝟎. 𝟐𝟏𝟔𝒛𝟑 

= 𝟏 +
𝟐𝟏𝟔

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒛𝟑 

= (𝟏 +
𝟔

𝟏𝟎
𝒛 )(𝟏 −

𝟔

𝟏𝟎
𝒛 +

𝟑𝟔

𝟏𝟎𝟎
𝒛𝟐) 

= (𝟏 + 𝟎. 𝟔𝒛 )(𝟏 − 𝟎. 𝟔𝒛 + 𝟎. 𝟑𝟔𝒛𝟐) 
 

نلاحظ ان الحدود ليس لها جذور تكعيبيه. 

𝟑𝟐 اذن يوجد عامل مشترك  ×
𝟐

𝟏
= 𝟔𝟒

  

نلاحظ ان الحدود ليس لها جذور تكعيبيه. 

𝟗  اذن يوجد عامل مشترك  ×
𝟑

𝟏
= 𝟐𝟕 

√
𝟐𝟏𝟔

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒛𝟑

𝟑
=

𝟔

𝟏𝟎
𝒛    

نلاحظ ان الحدود ليس لها جذور تكعيبيه. 

𝟐𝟓 اذن يوجد عامل مشترك  ×
𝟓

𝟏
= 𝟏𝟐𝟓

  

نلاحظ ان الحدود ليس لها جذور تكعيبيه. 

𝟖𝟏  اذن يوجد عامل مشترك  ×
𝟏

𝟑
= 𝟐𝟕 
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  مسائل حياتية          

      H.W        حلل كل مقدار من  المقادير التالية 

  بدأت المنازل تأخذ اشكالاً مختلفة في التصميم مع تطور هندسة العمارة فصُمَمت هذه المنازل على شكل مكعبات .      سكن :
𝟖فاذا كان حجم المنزل الاول  

𝒂𝟑  𝟐𝟕متر مكعب وحجم المنزل الثاني

𝒃𝟑  اكتب حجم المنزليين معاً ثم حلل المقدار؟متر مكعب . 

     Sol :

(𝑣)حجم المنزليين = (𝑣1)حجم المنزل𝟏 +  (𝑣2)حجم المنزل𝟐

𝒗 =
𝟖

𝒂𝟑
+

𝟐𝟕

𝒃𝟑
 

𝒗 = (
𝟐

𝒂 +
𝟑

𝒃 )(
𝟒

𝒂𝟐 −
𝟔

𝒂𝒃 +
𝟗

𝒃𝟐 )  
 

 

 

 

 

 

 

  𝟏𝟐𝟓 + 𝟖𝒛𝟑 
= (𝟓 + 𝟐𝒛)(𝟐𝟓 − 𝟏𝟎𝒛 + 𝒛𝟐)Ans  

  𝒚𝟑 + 𝟐𝟏𝟔 
= (𝒚 + 𝟔)(𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 + 𝟑𝟔)Ans  

  𝒚𝟑 + 𝟑𝟒𝟑 
= (𝒚 + 𝟕)(𝒚𝟐 − 𝟕𝒚 + 𝟒𝟗)Ans  

 𝟎. 𝟎𝟐𝟕 + 𝟐𝟕𝒏𝟑 

= 𝟐𝟕(𝟎. 𝟏 + 𝒏)(𝟎. 𝟎𝟏 − 𝟎. 𝟏𝒏 + 𝒏𝟐)Ans  
 

𝟏

𝟔𝟒
+

𝟖

𝟏𝟐𝟓
𝒚𝟑 

= (
𝟏

𝟒
+

𝟐

𝟓
𝒚)( 

𝟏

𝟏𝟔
−  

𝟐

𝟐𝟎 𝒚 +
𝟒

𝟐𝟓
𝒚𝟐)Ans  

  
𝟏

𝒄𝟑 −
𝟏

𝟖
 

= (
𝟏

𝒄 
−

𝟏

𝟐
)( 

𝟏

𝒄𝟐
+  

𝟏

𝟐𝒄 
+

𝟏

𝟒
)Ans  

𝟎. 𝟐𝟏𝟔𝒗𝟑 + 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝒕𝟑   
= (𝟎. 𝟔𝒗 + 𝟎. 𝟐𝒕)(𝟎. 𝟎𝟔𝒗 − 𝟎. 𝟏𝟐𝒗𝒕 + 𝟎. 𝟎𝟒𝒕𝟐)Ans  

 
𝟏

𝟓
𝒗𝟑 + 𝟐𝟓 

=
𝟏
𝟓

(𝒗 + 𝟓)(𝒗𝟐 − 𝟓𝒗 + 𝟐𝟓)Ans  

  𝟗 −
𝟏

𝟑
𝒏𝟑 

=
𝟏
𝟑

(𝟑 − 𝒏)(𝟗 + 𝟑𝒏 + 𝒏𝟐)Ans  

 

 

 مجموع حجم المنزلييننكتب مقدار 

 ثم نحلل المقدار بمجموع مكعبين
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 𝟐𝟓حوض سمك زينة على شكل مكعب حجمة  حوض سمك𝒙𝟑  الشكل حجمةمكعب حجر متر مكعب. وضع في داخلة :
 𝟏

𝟓
 اكتب المقدار الذي يمثل حجم الماء ثم حلله؟متر مكعب.مُلئَ  بالماء كاملاً .  

    Sol :
(𝑣)حجم الماء = حجم الحوض −  حجم الحجر

𝒗 = 𝟐𝟓𝒙𝟑 −
𝟏

𝟓
 

𝒗 =
𝟏

𝟓
(𝟏𝟐𝟓𝒙𝟑 − 𝟏) 

𝒗 =
𝟏

𝟓
(𝟓𝒙 − 𝟏)(𝟐𝟓𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 + 𝟏) 

 هي واحدة من اجمل المكتبات في العالم وافخمها وتقع في المانيا.بناية المكتبة على شكل  مدينة شتوتغارتمكتبة  مكتبة :
𝟏مكعب طول ضلعة   

𝟐
𝒚𝟑 − 𝟏𝟑

𝟏

𝟐
 ؟حرفهحلل المقدار الذي يمثل طول متر .  

 Sol :
𝟏

𝟐
𝒚𝟑 − 𝟏𝟑

𝟏

𝟐
 

=
𝟏

𝟐
𝒚𝟑 −

𝟐𝟕

𝟐
 

=
𝟏

𝟐
(𝒚𝟑 − 𝟐𝟕) 

=
𝟏

𝟐
(𝒚 − 𝟑)(𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 + 𝟗) 

 
   مكعب روبيك: مكعب روبيك هو لغز ميكانيكي ثلاثي الابعاد اخترعه النحات واستاذ العماره المجري  إرنو  روبيك

 ؟𝟒𝒅𝒄𝒎والثاني طول ضلعة  𝟑𝒅𝒄𝒎روبك  الاول طول ضلعة مكعب مامجموع  م𝟏𝟗𝟕𝟒عام 

:الجواب لان أضلاعه متشابه       (طول الضلع)3=(الارتفاع()العرض()الطولحجم المكعب = )        تذكير  :                    
𝟑(𝟑) 1حجم روبيك 𝟑(𝟒) 2حجم روبيك    و  = = 

𝟑(𝟒)+𝟑(𝟑)مجموع حجوم المكعبين   نكتب مقدار مجموع المكعبين          =

𝟑)مجموع حجوم المكعبين  + 𝟒)(𝟗 − 𝟏𝟐 + 𝟏𝟔)  نحلله بمجموع مكعبين                =

(𝟏𝟑)(𝟕)مجموع حجوم المكعبين   نجد ناتج جمع القوسين ثم نضرب ناتج كل قوس مع الاخر            =

𝒅𝒄𝒎𝟑 𝟗𝟏مجموع حجوم المكعبين  = 

 

 اءنكتب مقدار حجم الم 

𝟏𝟑نتخلص من العدد الصحيح  
𝟏

𝟐
=

𝟐×𝟏𝟑+𝟏

𝟐
=

𝟐𝟕

𝟐
 

 نستخرج عامل مشرك. ثم نحلل
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 القوس الكبيرنلاحظ  ان خطأ بشرى هو في اشارة القوس الصغير حيث وضعت بدل السالب موجب. مما ادى الى حصول خطأ في اشارة الحد الوسط في 

   𝟏 حوض ماء على شكل مكعب طول ضلعه𝒎 بالماء . أفرغ الماء منه في حوض اخر اكبر منه ايضاً مكعب مملوء :حوض ماء
.𝟏 طول ضلعه 𝟏 𝒎  ما كمية الماء الاضافية التي يحتاج اليها ليمتلئ الحوض الكبير؟ 

     Sol:

كمية الماء الاضافية = (𝑣1)حجم المكعب الكبير −  (𝑣2)حجم المكعب الصغير

كمية الماء الاضافية = (𝟏. 𝟏)𝟑 − (𝟏)𝟑 
كمية الماء الاضافية = (𝟏. 𝟏 − 𝟏) (𝟏. 𝟐𝟏 + 𝟏. 𝟏 + 𝟏)  

كمية الماء الاضافية = (𝟎. 𝟏) (𝟑. 𝟑𝟏)  

كمية الماء الاضافية = 𝟎. 𝟑𝟑𝟏𝒎𝟑 
 

ـــــــكر            
َ
فــ

المقدار الجبري الاتي الى ابسط صورةحلل   تحـــــدِ       اولا                               

𝟎. 𝟎𝟎𝟐𝒛𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟏𝟔𝒚𝟑 

:       =
𝟐

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒛𝟑 −

𝟏𝟔

𝟏𝟎𝟎𝟎
𝒚𝟑 sol

=
𝟐

𝟏𝟎𝟎𝟎
(𝒛𝟑 − 𝟖𝒚𝟑) 

 

 
𝟖𝒗𝟑  ثانياا              − 𝟎. 𝟎𝟎𝟏  كما يلي   المقدار    بشرى تحلل    اصحح الخطأ  

𝟖𝒗𝟑           ؟وصححه  بشرىحدد خطأ  − 𝟎. 𝟎𝟎𝟏 = (𝟐𝒗 + 𝟎. 𝟏)(𝟒𝒗𝟐 − 𝟎. 𝟒𝒗 + 𝟎. 𝟎𝟏) 

:sol  الاخطاء نحدد  ثم ..اولاً  المقدار نحلل      

  𝟖𝒗𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟎𝟏 =   𝟖𝒗𝟑 −
𝟏

𝟏𝟎𝟎𝟎
 

= (𝟐𝒗 −
𝟏

𝟏𝟎
) (𝟒𝒗𝟐 +

𝟒

𝟏𝟎
𝒗 +

𝟏

𝟏𝟎𝟎
) = (𝟐𝒗 − 𝟎. 𝟏)(𝟒𝒗𝟐 + 𝟎. 𝟒𝒗 + 𝟎. 𝟎𝟏) 

 

 

=
𝟐

𝟏𝟎𝟎𝟎
(𝒛 − 𝟐𝒚 )(𝒛𝟐 + 𝟐𝒛𝒚 + 𝟒𝒚𝟐) 
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, 8جمع العددينيمكن  هل               دديـــس عــــح ثالثاا                            بطريقة تحليل مجموع مكعبين ؟وضح ذلك  27

 
𝟖                  نعم يمكن:                                                                                                                                + 𝟐𝟕 = (𝟐)𝟑 + الجواب   𝟑(𝟑)

= (𝟐 + 𝟑)(𝟒 − 𝟔 + 𝟗) 

= (𝟓)(𝟕) 

= 𝟖             بالتحقيق                   𝟑𝟓 + 𝟐𝟕 =  𝟑𝟓   
 

اشارات الحدود في الاقواس ليكون تحليل المقدار   صحيح         اكتب    رابعاا                         
  𝟏𝟐𝟓 − 𝒙𝟑 = (𝟓 ⋯ 𝒙)(𝟐𝟓 ⋯ 𝟓𝒙 ⋯ 𝒙𝟐) 

  Sol

    𝟏𝟐𝟓 − 𝒙𝟑 

 

= (𝟓 − 𝒙)(𝟐𝟓 + 𝟓𝒙 + 𝒙𝟐) 
 

 

 

 

 

 

  

 نفس الاشارة موجبه دائما عكس الاشارة
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   تبسيط المقادير الجبرية النسبية 

 بالتحليل           

 حالات تحليل المقادير الجبرية  واليوم سوف نستخدم هذه الحالات  في تبسيط مقادير كسرية جبرية   ىفي الدروس السابقة عل تعرفنا

ولكن سوف نقسمها حسب عدد حدودها .ثم ندخل في درس اليوم                الجبريةمراجعة لحالات تحليل المقادير 

 

   

   

 

  

 

 

 

 

 .التالية  كما في الامثلة:     الكسرية  التي بينهما علامة ضرب او قسمةالمقادير تبسيط            اولاً     

 كتب كل مقدار من المقادير التالية بابسط صورهأ    الــــــمث     

    
𝒙𝟐−𝟒

𝒙𝟐−𝟒𝒙+𝟒
 

=
(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)

(𝒙−𝟐)𝟐 

  =
(𝒙+𝟐)

(𝒙−𝟐)   

 سنكمل بقية الامثله بهذه الشكل 

 

(𝟐 − 𝟔) 

 الدرس

ائية
 الثن

ات
دودي

 الح
ليل

تح
 

𝒙𝟐 − 𝟒 = (𝒙 − 𝟐)(𝒙 − 𝟐) 

الفرق بين مربعين 
𝟐𝒙𝒚 + 𝟒𝒙𝒛 = 𝟐𝒙(𝒚 + 𝟐𝒛) 

العامل المشترك الاكبر 
ات 

دودي
 الح

ليل
تح

لاثية
الث

 𝒙𝟑 + 𝒛𝟑 = (𝒙 + 𝒛)(𝒙𝟐 − 𝒙𝒛 + 𝒛𝟐) 

فرق او مجموع مكعبين 

𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙𝒛 + 𝟐𝒛𝟐 = 𝟐(𝒙𝟐 + 𝟐𝒙𝒛 + 𝒛𝟐) 

العامل المشترك الاكبر 

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙𝒛 + 𝒛𝟐 = (𝒙 + 𝒛 )𝟐 

كاملالالمربع  

𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟏𝟒 = (𝒙 + 𝟕 )(𝒙 + 𝟐)   

التجربة  بنوعيها   

𝟑𝒙𝟑 − 𝟗𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 − 𝟏𝟓 = (𝒙 − 𝟑)(𝟑𝒙𝟐 
+ 𝟓) 

بالتجميع فقط \تحليل الحدوديات الرباعية 

 

 اذا كان موجود هل يوجد عامل مشترك.  قبل أي شيء تسأل نفسك ؟
 . واذا كان لا تحلل مباشر.تسحبه خارج قوس ومن ثم تحلل القوس 

  المقدار ثنائي الحدود ام ثلاثي. لكي تحلله حسب عدد الحدودهل 
 .نحلل كل مقدار ثم نختصر الحدود المتشابهة في البسط مع المقام 
  نكتب المقادير المتبقية بعد الاختصار في الناتج. 

  

 حدودية ثنائية  
 فرق مربعينتحلل 

 ثلاثيةحدودية   
 تحلل مربع كامل
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𝟓𝒛 +𝟏𝟎

𝒛−𝟑
×

𝒛𝟑−𝟐𝟕

𝒛𝟐+𝟔𝒛+𝟖
     

=
𝟓(𝒛 +𝟐)

𝒛−𝟑
×

(𝒛−𝟑)(𝒛𝟐+𝟑𝒛+𝟗)

(𝒛+𝟒)(𝒛+𝟐)
 

=
𝟓(𝒛𝟐+𝟑𝒛+𝟗)

(𝒛+𝟒)
 

𝟐𝒚𝟐−𝟐𝒚

𝒚𝟐−𝟗
÷

𝒚𝟐+𝒚−𝟐

𝒚𝟐+𝟐𝒚−𝟑
     

=
𝟐𝒚𝟐 − 𝟐𝒚

𝒚𝟐 − 𝟗
×

𝒚𝟐 + 𝟐𝒚 − 𝟑

𝒚𝟐 + 𝒚 − 𝟐
 

=
𝟐𝒚(𝒚 −𝟏)

(𝒚−𝟑)(𝒚+𝟑)
×

(𝒚+𝟑)(𝒚 −𝟏)

(𝒚 +𝟐)(𝒚 −𝟏)
 

=
𝟐𝒚(𝒚 − 𝟏)

(𝒚 − 𝟑)(𝒚 + 𝟐)
 

𝟏𝟔− 𝒙𝟐

𝟑𝒙+𝟓
×

𝟑𝒙𝟐+𝟐𝒙−𝟓

𝒙𝟐+𝟑𝒙−𝟒
     

=
(𝟒−𝒙)(𝟒+𝒙)

𝟑𝒙+𝟓
×

(𝟑𝒙+𝟓)(𝒙−𝟏)

(𝒙+𝟒)(𝒙−𝟏)
 

= (𝟒 − 𝒙) 
𝟖+ 𝒕𝟑

𝟒−𝟐𝒕+𝒕𝟐 ÷
(𝟐+𝒕)𝟑

𝒕𝟐+𝟗𝒕+𝟏𝟒
     

=
𝟖 + 𝒕𝟑

𝟒 − 𝟐𝒕 + 𝒕𝟐
×

𝒕𝟐 + 𝟗𝒕 + 𝟏𝟒

(𝟐 + 𝒕)𝟑
 

=
(𝟐+𝒕)(𝟒−𝟐𝒕+𝒕𝟐)

𝟒−𝟐𝒕+𝒕𝟐 ×
(𝒕+𝟕)(𝒕+𝟐)

(𝟐+𝒕)𝟑  

=
(𝒕+𝟕)

(𝟐+𝒕)  

 

 

 

 

𝟓𝒙 +𝟑

𝒙+𝟑
×

𝒙𝟐+𝟓𝒙+𝟔

𝟐𝟓𝒙𝟐−𝟗
     

=
𝟓𝒙 +𝟑

𝒙+𝟑
×

(𝒙+𝟑)(𝒙+𝟐)

(𝟓𝒙−𝟑)(𝟓𝒙+𝟑)
 

=
𝒙 + 𝟐

𝟓𝒙 − 𝟑
 

𝒚𝟐−𝟕𝒚

𝒚𝟑−𝟐𝟕
÷

𝒚𝟐−𝟒𝟗

𝒚𝟐+𝟑𝒚+𝟗
     

=
𝒚𝟐 − 𝟕𝒚

𝒚𝟑 − 𝟐𝟕
×

𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 + 𝟗

𝒚𝟐 − 𝟒𝟗
 

=
𝒚(𝒚 −𝟕)

(𝒚−𝟑)(𝒚𝟐+𝟑𝒚+𝟗)
×

𝒚𝟐+𝟑𝒚+𝟗

 (𝒚−𝟕)(𝒚+𝟕)
 

=
𝒚

(𝒚 − 𝟑)(𝒚 + 𝟕)
 

 

 ثلاثية تحلل بالتجربةحدودية   

 ثنائية تحلل بالفرق بين مكعبينحدودية   

القوس الكبير الناتج من فرق او مجموع 

 مكعبين لا يتحلل مره ثانية

في عملية الضرب يحق لنا الاختصار في 

المقادير المتشابهة من البسط والمقام سواء من 

 الكسر الثاني عنفس الكسر او م

𝟒 + 𝒙 = 𝒙 + عندما يكون بين  𝟒
الكسرين عملية قسمة 

نحولها الى ضرب 
ونقلب الكسر الثاني 

 علامة القسمةبعد 

عندما يكون بين 
الكسرين عملية قسمة 

نحولها الى ضرب 
 ونقلب الكسر الثاني

 بعد علامة القسمة

؟ لان هذه المقدار هو ناتج من القوس لماذا لم نحلل هذه المقدار
 كيف نعرفه؟\الكبير من الفرق او مجموع مكعبين 

قانون الحد  لا يحققيكون المقدار على شكل مربع كامل ولكن 

(𝒕)(𝟐)𝟐    الوسط ؟ = 𝟒𝒕 ≠  الحد الوسط

  عندما يكون ناتج تطبيق قانون الحد الوسط هو من مضاعفات  الحد

 لا يتحلل.  الجبري فأن المقدار الجبري الوسط في المقدار

   عندما يكون ليس من مضاعفات الحد الوسط فيكون احتمال

 الا بالدستور لاو لا يتحل  تحليله بالتجربة
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𝒙 +𝟓

𝟏𝟐𝒙
×

𝟔𝒙 −𝟑𝟎

𝒙𝟐−𝟐𝟓
     

=
𝒙 +𝟓

𝟏𝟐 
𝟐 𝒙

×
𝟔(𝒙 −𝟓)

( 𝒙−𝟓)(𝒙+𝟓)
 

=
𝟏

𝟐𝒙
  

𝟔𝟒− 𝒛𝟑

𝟑𝟐+𝟖𝒛+𝟐𝒛𝟐 ÷
(𝟒−𝒛)𝟐

𝟏𝟔−𝒛𝟐     

=
𝟔𝟒 − 𝒛𝟑

𝟑𝟐 + 𝟖𝒛 + 𝟐𝒛𝟐
×

𝟏𝟔 − 𝒛𝟐

(𝟒 − 𝒛)𝟐
 

=
(𝟒−𝒛)(𝟏𝟔+𝟒𝒛+𝒛𝟐)

𝟐(𝟏𝟔+𝟒𝒛+𝒛𝟐)
×

(𝟒−𝒛)(𝟒+𝒛)

(𝟒−𝒛)𝟐 =
𝟒+𝒛

𝟐
 

𝟏𝟐𝟓+ 𝒚𝟑

𝟐𝟓−𝟓𝒚+𝒚𝟐 ÷
(𝟓+𝒚)𝟑

𝒚𝟐+𝟏𝟎𝒚+𝟐𝟓
     

=
𝟏𝟐𝟓 + 𝒚𝟑

𝟐𝟓 − 𝟓𝒚 + 𝒚𝟐
×

𝒚𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝟓

(𝟓 + 𝒚)𝟑
 

=
(𝟓+𝒚)(𝟐𝟓−𝟓𝒚+𝒚𝟐)

𝟐𝟓−𝟓𝒚+𝒚𝟐 ×
(𝒚+𝟓)𝟐

(𝟓+𝒚)𝟑 = 𝟏 

    
𝒚𝟑+𝟐𝟕

𝒚𝟑−𝟑𝒚𝟐+𝟗𝒚
 

=
(𝒚+𝟑)(𝒚𝟐−𝟑𝒚 +𝟗)

𝒚(𝒚𝟐−𝟑𝒚 +𝟗)
 

=
(𝒚 + 𝟑)

𝒚
 

𝟐𝟕− 𝒙𝟑

𝟐𝒙𝟐+𝟔𝒙+𝟏𝟖
÷

(𝟑−𝒙)𝟐

𝒙𝟐−𝒙−𝟔
     

=
𝟐𝟕 − 𝒙𝟑

𝟐𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟏𝟖
×

𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟔

(𝟑 − 𝒙)𝟐
 

=
(𝟑−𝒙)(𝟗+𝟑𝒙+𝒙𝟐)

𝟐(𝒙𝟐+𝟑𝒙+𝟗)
×

(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟐)

(𝟑−𝒙)𝟐 

=
(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟐)

𝟐(𝟑−𝒙)  

=
(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟐)

−𝟐(𝒙−𝟑) =
(𝒙+𝟐)

−𝟐
 

𝟐𝟕− 𝟖𝒛𝟑

𝟒𝒛𝟐−𝟗
÷

𝟗+𝟔𝒛+𝟒𝒛𝟐

𝟗+𝟔𝒛      

=
𝟐𝟕 − 𝟖𝒛𝟑

𝟒𝒛𝟐 − 𝟗
×

𝟗 + 𝟔𝒛 

𝟗 + 𝟔𝒛 + 𝟒𝒛𝟐
 

=
(𝟑−𝟐𝒛)(𝟗+𝟔𝒛+𝟒𝒛𝟐)

(𝟐𝒛−𝟑)(𝟐𝒛+𝟑)
×

𝟑(𝟑+𝟐𝒛) 

𝟗+𝟔𝒛+𝟒𝒛𝟐 

=
𝟑(𝟑−𝟐𝒛)

(𝟐𝒛−𝟑)
=

−𝟑(𝟐𝒛−𝟑)

(𝟐𝒛−𝟑)
= −𝟑 

 H.W          أكتب كل مقدار من المقادير التالية بأبسط صوره 

 
𝒚+𝟑

𝟐𝒚𝟐+𝟔𝒚+𝟏𝟖
×

𝒚𝟑−𝟐𝟕

𝒚𝟐−𝟗
 

=
𝟏

𝟐
Ans  

  
𝒙𝟐−𝟗

𝒙𝟐−𝟒𝒙+𝟒
×

𝒙𝟐−𝟒

𝒙𝟐−𝒙−𝟔
 

=
𝒙+𝟑

𝒙−𝟐
Ans  

  
𝒛𝟐+𝟕𝒛−𝟖

𝒛−𝟏
×

𝒛𝟐−𝟒

𝒛𝟐+𝟔𝒛−𝟏𝟔
 

= 𝒛 + 𝟐Ans  
  

𝟐𝒛𝟐−𝟒𝒛+𝟐

𝒛𝟐−𝟕𝒛+𝟔
 

=
𝟐𝒛−𝟐

𝒛−𝟔
Ans  

 


𝒛𝟐−𝟒

𝒛+𝟐
×

𝒛𝟐+𝟗𝒛+𝟐𝟎

𝒛𝟐+𝟐𝒛−𝟖
 

= 𝒛 + 𝟓Ans  

 
𝒚+𝟐

𝟐𝒚−𝟒
÷

𝒚𝟑+𝟖

𝒚 −𝟐
 

=
𝟏

𝟐(𝒚
𝟐

−𝟐𝒚+𝟒)
Ans  


𝟑−𝒙 

𝟒−𝟐𝒙
×

𝒙𝟐+𝒙−𝟔

𝟗−𝒙𝟐   

=
−𝟏
𝟐

Ans  

موجبه اذا كانت الإشارة 
بين الحدين فيجوز 

مساواتهما. واذا كانت 
فلابد من اخراج سالبه 

 سالب خارج القوس

 مربع كامل

𝟐(𝟑 − 𝒙) = −𝟐(𝒙 − 𝟑) 
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÷ 

  .التالية  : كما في الامثلةالكسرية  التي بينهما علامة جمع او طرح      المقادير تبسيط            ثانياً      

 أكتب كل مقدار من المقادير التالية بابسط صوره    الــــــمث     

 
𝒚𝟐

𝒚+𝟐
−

𝟒

𝒚+𝟐
 

=
𝒚𝟐−𝟒

𝒚+𝟐
 

=
(𝒚−𝟐)(𝒚+𝟐)

𝒚+𝟐
 

= (𝒚 − 𝟐) 

 
𝟒𝒛

𝟐𝒛 –𝟓
−

𝒛

𝒛+𝟑
 

×     =
𝟒𝒛

(𝟐𝒛 –𝟓)
−

𝒛

(𝒛+𝟑)
    × 

         = (𝒛 + 𝟑)                                          = (𝟐𝒛 – 𝟓) 

                                        

         =
−

(𝟐𝒛 –𝟓)(𝒛+𝟑)
 

 =
𝟒𝒛(𝒛+𝟑)−𝒛(𝟐𝒛 –𝟓)

(𝟐𝒛 –𝟓)(𝒛+𝟑)
 

=
𝟒𝒛𝟐+𝟏𝟐𝒛−𝟐𝒛𝟐+𝟓𝒛

(𝟐𝒛 –𝟓)(𝒛+𝟑)
 

=
𝟐𝒛𝟐 + 𝟏𝟕𝒛

(𝟐𝒛 – 𝟓)(𝒛 + 𝟑)
=

𝒛(𝟐𝒛 + 𝟏𝟕)

(𝟐𝒛 – 𝟓)(𝒛 + 𝟑)
 

=
𝟏

(𝒕 − 𝟐)
+

𝟒

(𝒕 − 𝟐)
 

=
𝟏 + 𝟒

(𝒕 − 𝟐)
=

𝟓

𝒕 − 𝟐
 

  
𝒕𝟐+𝟐𝒕 +𝟒

𝒕𝟑−𝟖
+

𝟏𝟐

𝟑𝒕−𝟔
 

=
𝒕𝟐+𝟐𝒕 +𝟒

(𝒕−𝟐)(𝒕𝟐+𝟐𝒕 +𝟒)
+

𝟏𝟐 
𝟒

𝟑(𝒕−𝟐)
 

=
𝟕 + 𝟓

(𝒙 + 𝟐)
=

𝟏𝟐

𝒙 + 𝟐
 

 
𝟕𝒙−𝟏𝟒

𝒙𝟐−𝟒
+

𝟓

𝒙+𝟐
 

=
𝟕(𝒙−𝟐)

(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)
+

𝟓

𝒙+𝟐
 

=
𝟕

(𝒙+𝟐)
+

𝟓

𝒙+𝟐
 

 الضرب والقسمة نقطة مهمه .نضيف الى النقاط السابقة في  
أي لابد ان   المقاماتهو جمع او طرح اهم نقطة في الكسور الذي بينها 

تكون المقامات موحدة حتى نستطيع ان نجمع او نطرح. اذا كانت غير موحدة  
 لان لا يمكن جمع او طرح  كسور مقاماتها مختلفةيجب ان نوحدها. 

 
 

 نلاحظ ان المقامات موحدة اذن يحق لنا الطرح

نأخذ مقام واحد ونضع 
قيمة البسط الاول. 

وقيمة البسط  والاشارة
 .الثاني

نحلل البسط فرق بين ثم 
مربعين ونختصر المتشابه 

 مع المقام

نلاحظ ان المقامات غير موحده 
ولكن يوجد تحليل للمقادير .نحلل 
ونختصر ثم ننظر مره اخرى 

 للمقامات

 هنا المقامات موحدة... يحق لنا الجمع

  في حالة المقامات مختلفة ولا يوجد تحليل في المقادير ماذا نفعل؟
 ؟ كيفنقوم بتوحيد المقامات

.𝒍باستخدام المضاعف المشترك الاصغر 𝒄. 𝒎 : وهو حاصل ضرب
أي نضرب  .بأكبر اس وغير المشتركةالعوامل المشتركة 

 . المقامات بدون تكرار
 تابع المخططات التالية

نضرب مقام الكسر الاول في مقام 

 في كسر الكسر الثاني نضعهما معا

 نقارن المقام الجديد مع المقام القديم .نأخذ المختلف ونضربه في البسط القديم ونضع الناتج في البسط الجديد

 وزعنا خارج القوس على داخلة وجمعنا وطرحنا المتشابهات من الحدود

÷ 
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
𝟐

𝒙𝟐−𝟗
+

𝟑

𝒙𝟐−𝟒𝒙+𝟑
 

=
𝟐

(𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟑)
+

𝟑

(𝒙 − 𝟑)(𝒙 − 𝟏)
 

=
𝟐(𝒙 − 𝟏) + 𝟑(𝒙 + 𝟑)

(𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟏)
 

=
𝟐𝒙 − 𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟗

(𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟏)
 

=
𝟓𝒙+𝟕

(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟑)(𝒙−𝟏)
 


𝟖

𝒗 +𝟒
+

𝟐

𝒗−𝟒
−

𝟏

𝒗𝟐−𝟏𝟔
 

 =
𝟖

𝒗 +𝟒
+

𝟐

𝒗−𝟒
−

𝟏

 (𝒗−𝟒)(𝒗+𝟒)
 

=
𝟖(𝒗 − 𝟒) + 𝟐(𝒗 + 𝟒) − 𝟏

 (𝒗 − 𝟒)(𝒗 + 𝟒)
 

=
𝟖𝒗 − 𝟑𝟐 + 𝟐𝒗 + 𝟖 − 𝟏

 (𝒗 − 𝟒)(𝒗 + 𝟒)
 

=
𝟏𝟎𝒗 − 𝟐𝟓

 (𝒗 − 𝟒)(𝒗 + 𝟒)
=

𝟓(𝟐𝒗 − 𝟓)

 (𝒗 − 𝟒)(𝒗 + 𝟒)
 

 

 
𝒙𝟐−𝟏

𝒙𝟐−𝟐𝒙+𝟏
− 𝟏 

=
(𝒙 − 𝟏)(𝒙 + 𝟏)

(𝒙 − 𝟏)𝟐
− 𝟏 

=
(𝒙−𝟏)(𝒙+𝟏)

(𝒙−𝟏)𝟐 − 𝟏 

=
(𝒙 + 𝟏)

(𝒙 − 𝟏) 
– 𝟏 

=
(𝒙+𝟏)

(𝒙−𝟏) –
(𝒙−𝟏)

(𝒙−𝟏)
 

=
(𝒙 + 𝟏) − (𝒙 − 𝟏)

(𝒙 − 𝟏) 
 

=
𝒙+𝟏−𝒙+𝟏

(𝒙−𝟏) =
𝒙+𝟏−𝒙+𝟏

(𝒙−𝟏)  

=
𝟐

(𝒙 − 𝟏) 
 

 او بطريقة ثانية

=
(𝒙 + 𝟏)

(𝒙 − 𝟏) 
– 𝟏 

=
(𝒙 + 𝟏) − (𝒙 − 𝟏)

(𝒙 − 𝟏) 
=

𝒙 + 𝟏 − 𝒙 + 𝟏

(𝒙 − 𝟏) 
 

=
𝟐

(𝒙 − 𝟏) 
 



𝒛𝟐+𝒛+𝟏

𝒛𝟒−𝒛
−

𝒛+𝟑

𝒛𝟐+𝟐𝒛−𝟑
 

=
𝒛𝟐 + 𝒛 + 𝟏

𝒛(𝒛𝟑 − 𝟏)
−

𝒛 + 𝟑

(𝒛 + 𝟑)(𝒛 − 𝟏)
 

=
𝒛𝟐+𝒛+𝟏

𝒛(𝒛−𝟏)(𝒛𝟐+𝒛+𝟏)
−

𝒛+𝟑

(𝒛+𝟑)(𝒛−𝟏)
 

=
𝟏

𝒛(𝒛 − 𝟏)
−

𝟏

(𝒛 − 𝟏)
=

𝟏 − 𝒛

𝒛(𝒛 − 𝟏)
 

=
−(𝒛−𝟏)

𝒛(𝒛−𝟏)
=

−𝟏

𝒛
 

 
𝟐𝒚𝟑−𝟏𝟐𝟖

𝒚𝟑+𝟒𝒚𝟐+𝟏𝟔𝒚
− 𝒚−𝟏

𝒚
 

=
𝟐(𝒚𝟑 − 𝟔𝟒)

𝒚(𝒚𝟐 + 𝟒𝒚 + 𝟏𝟔)
−

𝒚 − 𝟏

𝒚
 

=
𝟐(𝒚−𝟒)(𝒚𝟐+𝟒𝒚 +𝟏𝟔)

𝒚(𝒚𝟐+𝟒𝒚 +𝟏𝟔)
−

𝒚−𝟏

𝒚
 

=
𝟐(𝒚−𝟒)

𝒚
−

𝒚−𝟏

𝒚
 

=
𝟐(𝒚 − 𝟒) − (𝒚 − 𝟏)

𝒚
=

𝟐𝒚 − 𝟖 − 𝒚 + 𝟏

𝒚
 

=
𝒚−𝟕

𝒚
  

 

نحلل بعض المقادير 

 وننظر الى المقامات

نوحد المقامات  ب 

𝒍. 𝒄. 𝒎 \  اي

نضربهم بدون تكرار 

ثم نجد البسوط 

 بالمخطط

نحلل بعض المقادير 

 وننظر الى المقامات

نتركه الى هنا لا يوجد تبسيط 

 على حاله ويكون هو الناتج

نستخرج عامل مشترك ثم 

 نحلل فرق مكعبين

بعد توحيد المقامات 

 نكون البسوط

نسحب اشارة سالبة 

 لتتساوى الحدود ونختصر

مقامات موحدة نأخذ احد المقامات 
اذا كانت الاشارة ونطرح الكسر الثاني. 

 سالبه. نوزعها على الكسر الثاني

فقط  𝟏عندما يكون الكسر قيمته 
 هناك حالتين للحل.

 كسر مكون من  𝟏 اما نضع بدل
   الاصليبسط ومقام من نفس المقام 

  نجمع او نطرح المقام  من
 مباشرة   البسط

)نطرح  مباشرة   المقام  من البسط نطرح

 والكسر هي طرح ( 1لان العلامة بين 
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 المقادير التالية بابسط صوره أكتب كل مقدار من امثــــــلة اضافية     

 
𝒚 –𝟓

𝒚+𝟏
+

𝒚−𝟏

𝒚 +𝟓
−

𝟐𝟓

𝒚𝟐+𝟔𝒚 +𝟓
 

=
(𝒚 –𝟓)

𝒚+𝟏
+

(𝒚−𝟏)

𝒚 +𝟓
−

𝟐𝟓

(𝒚 +𝟓)(𝒚 +𝟏)
 

=
(𝒚 – 𝟓)(𝒚 + 𝟓) + (𝒚 – 𝟏)(𝒚 + 𝟏) − 𝟐𝟓

(𝒚 + 𝟓)(𝒚 + 𝟏)
 

=
𝒚𝟐 − 𝟐𝟓+𝒚𝟐 − 𝟏 − 𝟐𝟓

(𝒚 + 𝟓)(𝒚 + 𝟏)
 

=
𝟐𝒚𝟐 − 𝟓𝟏

(𝒚 + 𝟓)(𝒚 + 𝟏)
 

 
𝒚 –𝟑

𝒚−𝟏
+

𝟓𝒚−𝟏𝟓

(𝒚 –𝟑)
𝟐 −

𝟑𝒚+𝟏

𝒚𝟐−𝟒𝒚 +𝟑
 

=
𝒚 –𝟑

𝒚−𝟏
+

𝟓(𝒚−𝟑)

(𝒚 –𝟑)
𝟐 −

𝟑𝒚+𝟏

(𝒚 –𝟑)(𝒚 –𝟏)
 

=
𝒚 – 𝟑

𝒚 − 𝟏
+

𝟓

(𝒚 – 𝟑) 
−

(𝟑𝒚 + 𝟏)

(𝒚 – 𝟑)(𝒚 – 𝟏)
 

=
𝒚 – 𝟑(𝒚 – 𝟑) + 𝟓(𝒚 – 𝟏) − (𝟑𝒚 + 𝟏)

(𝒚 – 𝟑)(𝒚 – 𝟏)
 

=
𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 + 𝟗 + 𝟓𝒚 − 𝟓 − 𝟑𝒚 − 𝟏

(𝒚 – 𝟑)(𝒚 – 𝟏)
 

=
𝒚𝟐−𝟒𝒚+𝟑

(𝒚 –𝟑)(𝒚 –𝟏)
 

=
(𝒚 –𝟑)(𝒚 –𝟏)

(𝒚 –𝟑)(𝒚 –𝟏)
= 𝟏 


𝒚𝟐 

– 𝟏

𝟏−𝒚𝟑
+

𝟏+𝒚

𝟏+𝟐𝒚 +𝒚𝟐
  

=
(𝒚−𝟏)(𝒚+𝟏)

(𝟏−𝒚)(𝟏+𝒚 +𝒚𝟐)
+

𝟏+𝒚

(𝟏+𝒚)𝟐 

=
(𝒚−𝟏)(𝒚+𝟏)

−(𝒚−𝟏)(𝟏+𝒚 +𝒚𝟐)
+

𝟏

(𝟏+𝒚)
 

=
−(𝒚 + 𝟏)

(𝟏 + 𝟐𝒚 + 𝒚𝟐)
+

𝟏

(𝟏 + 𝒚)
 

=
−(𝒚 + 𝟏)(𝟏 + 𝒚) + (𝟏 + 𝟐𝒚 + 𝒚𝟐)

(𝟏 + 𝟐𝒚 + 𝒚𝟐)(𝟏 + 𝒚)
 

=
−𝒚𝟐−𝟐𝒚−𝟏+𝟏+𝒚+𝒚𝟐

(𝟏+𝟐𝒚 +𝒚𝟐)(𝟏+𝒚)
=

−𝒚

(𝟏+𝟐𝒚 +𝒚𝟐)(𝟏+𝒚)
 


𝟑

𝒙 –𝟐
−

𝟐

𝒙 –𝟐
+

𝟒+𝟐𝒙+𝒙𝟐

𝒙𝟑−𝟖
 

=
𝟑

𝒙 −𝟐
−

𝟐

𝒙 −𝟐
+

𝟒+𝟐𝒙+𝒙𝟐

(𝒙−𝟐)(𝒙𝟐+𝟐𝒙+𝟒)
 

=
𝟑

𝒙 − 𝟐
−

𝟐

𝒙 − 𝟐
+

𝟏

(𝒙 − 𝟐)
 

=
𝟑 − 𝟐 + 𝟏

𝒙 − 𝟐
=

𝟐

𝒙 − 𝟐
 

H.W  : أكتب كل مقدار من المقادير التالية بأبسط صوره  
𝟓

𝒙𝟐 
–𝟑𝟔

−
𝟐

𝒙𝟐−𝟏𝟐𝒙+𝟑𝟔
 

=
𝟓

(𝒙 − 𝟔)(𝒙 + 𝟔)
−

𝟐

(𝒙 − 𝟔)𝟐
 

=
𝟓(𝒙 − 𝟔) − 𝟐(𝒙 + 𝟔)

(𝒙 − 𝟔)𝟐(𝒙 + 𝟔)
 

=
𝟓𝒙 − 𝟑𝟎 − 𝟐𝒙 − 𝟏𝟐)

(𝒙 − 𝟔)𝟐(𝒙 + 𝟔)
=

𝟑𝒙 − 𝟒𝟐

(𝒙 − 𝟔)𝟐(𝒙 + 𝟔)
 

 
𝒚𝟐−𝒚

𝒚𝟑−𝟏
−

𝟏

𝒚𝟐+𝒚+𝟏
 

=
𝒚 −𝟏

𝒚𝟐+𝒚+𝟏
Ans  

  
𝟑

𝒛−𝟏
+

𝟐

𝒛+𝟑
+

𝟖

𝒛𝟐+𝟐𝒛−𝟑
 

=
𝟓

𝒛−𝟏
Ans  

 
𝟒𝒙𝟐−𝟏

𝟒𝒙𝟐−𝟒𝒙+𝟏
+ 𝟏  

=
𝟒𝒙

𝟐𝒙−𝟏
Ans  


𝒛+𝟑

𝒛+𝟓
−

𝒛−𝟓

𝒛−𝟑
+

𝟏

𝒛𝟐+𝟐𝒛−𝟏𝟓
 

=
𝟏𝟕

𝒛𝟐+𝟐𝒛−𝟏𝟓
Ans  

  

 نوحد المقامات

  

نحلل البسط بالتجربة 
 ثم نختصر

  

شكلهما فرق مربعين 
 نرجعها الى اصلها

 

  

(𝟏 − 𝒚) = −(𝒚 − 𝟏) 

  

.𝒍من تعريف  𝒄. 𝒎  هو
ضرب العناصر المشركة 
بأكبر اس. نأخذ قوس 

 التربيع لأنه اكبر 
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 اشترى حسن مجموعة من باقات الزهور بمبلغ  𝒙𝟐 − 𝒙 − دينار. فكانت كلفة باقة الزهور الواحدة  𝟔 :  باقات الزهور
𝟐𝒙علية   − :Sol                                  ؟ثمن الباقات الكلية بأبسط صورة الىاكتب نسبة ثمن الباقة الواحدة دينار .  𝟔

الواحدهالزهور ثمن  باقة 

ثمن الباقات الكلية للزهور
=

𝟐𝒙−𝟔 

𝒙𝟐−𝒙−𝟔
  

=
𝟐(𝒙−𝟑)

(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟐)
=

𝟐

𝒙+𝟐
 

 :ن المقدار الجبري اذا كامكتبة𝒙𝟐 − 𝒙𝟐يمثل عدد الكتب العلمية في المكتبة والمقدار الجبري   𝟒 + 𝒙 − يمثل عدد   𝟔  

:Sol                                                                                         ؟بابسط صورة الادبيةاكتب نسبة الكتب العلمية الى الكتب الكتب الادبية فيها. 

     
الكتب العلمية

الكتب الادبية
=

𝒙𝟐−𝟒 

𝒙𝟐+𝒙−𝟔
    

=
(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)

(𝒙+𝟑)(𝒙−𝟐)
=

𝒙+𝟐

𝒙+𝟑
 

  𝟓مستطيل  أبعاده, هندسة:  اكتب المقدار الجبري الذي متر.  𝒙وسع الى مستطيل اكبر وذلك بإحاطته  بممر عرضة .امتار   𝟑
  بأبسط صورة؟ عرضه  بعد التوسيع الى عرضه قبل التوسيعونسبة  طول بعد التوسيع الىطول المستطيل قبل التوسيع  مجموع نسبتييمثل 

  Sol:

𝟓= الطول :ابعاد المستطيل بعد التوسيع          متر 𝟑=العرضمتر   و  𝟓=الطول   ابعاد المستطيل قبل التوسيع: + 𝟐𝒙  𝟑= العرضمتر   و + 𝟐𝒙 متر  

الطول قبل التوسيع

الطول بعد التوسيع
+

العرض قبل التوسيع

العرض بعد التوسيع
=

𝟓

𝟓 + 𝟐𝒙
+

𝟑

𝟑 + 𝟐𝒙
 

𝟓(𝟑+𝟐𝒙)+𝟑(𝟓+𝟐𝒙)

(𝟓+𝟐𝒙)(𝟑+𝟐𝒙)
=

𝟏𝟓+𝟏𝟎𝒙+𝟏𝟓+𝟔𝒙

(𝟓+𝟐𝒙)(𝟑+𝟐𝒙)
 

=
𝟑𝟎+𝟏𝟔𝒙

(𝟓+𝟐𝒙)(𝟑+𝟐𝒙)
=

𝟐(𝟏𝟓+𝟖𝒙)

(𝟓+𝟐𝒙)(𝟑+𝟐𝒙)
 

 

  مسائل حياتية          

 ملاحظة:

 لو كان المطلوب هو نسبة عدد الكتب الادبية  الى الكتب العلمية     

لكان الكسر بهذه الصيغة       
الكتب الادبية

الكتب العلمية
=

𝒙𝟐+𝒙−𝟔 

𝒙𝟐−𝟒
 وتكمل الحل للنهاية  

 

𝒙                                                    𝒙 

𝒙 

                       𝒙     

 

 𝟑𝒎 
𝟓𝒎 

معنى النسبة هو تكوين كسر من بسط ومقام  ملاحظة:

والمقام بعدها الى  حيث تكون قيمة البسط قبل كلمة
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  𝟐𝟎  المقدار الجبري + 𝟏𝟓𝒕 − 𝟓𝒕𝟐   متراً  اذ   𝟐𝟎يمثل ارتفاع  بالأمتار لقذيفة  العاب نارية من سطح بناية ارتفاعها𝐭 :العاب نارية
𝟒والمقدار الجبري . تمثل زمن وصول القذيفة بالثواني  الى الهدف + 𝟏𝟗𝒕 − 𝟓𝒕𝟐  متراً   𝟒يمثل ارتفاع قذيفة اخرى اطلقت من سطح بناية ارتفاعها 

:Sol                                                                                                                                                                   ؟اكتب نسبة ارتفاع القذيفة الاولى الى القذيفة الثانية

 ارتفاع القذيفة الاولى

ارتفاع القذيفة الثانية
=

𝟐𝟎 + 𝟏𝟓𝒕 − 𝟓𝒕𝟐

𝟒 + 𝟏𝟗𝒕 − 𝟓𝒕𝟐
 

=
𝟓(𝟒+𝟑𝒕−𝒕𝟐)

𝟒+𝟏𝟗𝒕−𝟓𝒕𝟐 =
𝟓(𝟏+𝐭)(𝟒−𝐭)

(𝟏+𝟓𝐭)(𝟒−𝐭)
=

𝟓(𝟏+𝐭)

(𝟏+𝟓𝐭)
 
 

ـــــــكر                  
َ
فــ

الى ابسط صورة الاتي الجبري قدارالم  بسط تحـــــدِ          اولا                         

      
𝒚𝟐−𝟓

𝟐𝒚𝟑−𝟏𝟔
÷

𝒚−√𝟓

𝟐𝒚𝟐+𝟒𝒚+𝟖
   

 Sol   =
𝒚𝟐−𝟓

𝟐𝒚𝟑−𝟏𝟔
×

𝟐𝒚𝟐+𝟒𝒚+𝟖

𝒚−√𝟓
 :

=
(𝒚−√𝟓)(𝒚+√𝟓)

𝟐(𝒚 −𝟐)(𝒚𝟐+𝟐𝒚+𝟒)
×

𝟐(𝒚𝟐+𝟐𝒚+𝟒)

𝒚−√𝟓
=

𝒚+√𝟓

𝒚 −𝟐
 

 

 بسطت سماح المقدار وكتبته بأبسط صوره  كما يلي     اصحح الخطأ   ثانياا              

      اكتشف خطأ سماح وصححه
𝒛𝟐−𝒛−𝟑𝟎

𝟓+𝒛
×

𝟐𝒛+𝟏𝟐

𝒛𝟐−𝟑𝟔
= 𝟏 

:Sol                                      ثم نحدد الاخطاء نبسط المقدار  اولاً                                                                                                                                

𝒛𝟐 − 𝒛 − 𝟑𝟎

𝟓 + 𝒛
×

𝟐𝒛 + 𝟏𝟐

𝒛𝟐 − 𝟑𝟔
 

=
(𝒛−𝟔)(𝒛+𝟓)

𝟓+𝒛
×

𝟐(𝒛+𝟔)

(𝒛−𝟔)(𝒛+𝟔)
= 𝟐 

 𝟐  والصحيح 𝟏  كتبتهخطأ سماح هو في كتابة الناتج  حيث                      

 نسحب عامل مشترك ثم نحلل

 فرق مكعبين
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 ما ناتج جمع  المقداريين بدون استعمال الورقة والقلم ؟وضح ذلك               دديـــس عــــح  ثالثاا                       
𝟓 

𝒙𝟐−𝟒𝟗
+

−𝟒

(𝒙−𝟕)(𝒙+𝟕)
 

𝟏 يكون الناتج 

(𝒙−𝟕)(𝒙+𝟕)
جواب:     

 ويصبح مثل المقام الثاني. فنأخذ  احدهما لان المقامات متساوية حيث المقام الاول يحلل فرق بين مربعين   

𝟓  وناتج  جمع البسوط  هو    − 𝟒 = 𝟏 
 

قيمة المقدار بابسط صورة            اكتب    رابعاا            

 Sol:

𝒛𝟐 + 𝒛 − 𝟔

𝟐𝒛𝟐 + 𝟐𝒛 − 𝟏𝟐
÷

𝒛𝟐 − 𝟏𝟔

𝟐𝒛 + 𝟖
 

=
𝒛𝟐 + 𝒛 − 𝟔

𝟐𝒛𝟐 + 𝟐𝒛 − 𝟏𝟐
×

𝟐𝒛 + 𝟖

𝒛𝟐 − 𝟏𝟔
 

=
𝒛𝟐+𝒛−𝟔

𝟐(𝒛𝟐+𝒛−𝟔)
×

𝟐(𝒛 +𝟒)

(𝒛 −𝟒)(𝒛 +𝟒)
 

=
𝟏

𝒛 −𝟒
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𝒓  دل على اني  من خلال القانون     = 𝒙 − 𝒉و      𝟖 = 𝒙 −  اذن الحل صحيح   𝟖

 ألةــــــــــــــخطة حل المس                   
            )الخطوات الاربع(                                                        

 تحقق,حل,خطط,أفهمفي هذه الدرس نستخدم اربع خطوات للحل وهي 

 حل المسائل التالية باستراتيجية )الخطوات الاربع(             مثال         

  على شكل اسطوانة دائرية قائمة  تتخذ المباني الحديثة اشكالاً هندسية مختلفة ففي الصوره المجاورة فندق المباني الحديثه:

𝒙مغلفة من جوانبها بالزجاج .اذا كان نصف قطر قاعدة المبنى   − 𝒙متر وارتفاعه   𝟖 +  متر.  𝟏𝟐

    ؟مالمساحة الجانبية للفندق        

 مبنى الفندق على شكل اسطوانة . ؟معطيات المسألةما        فهماِ  
𝒙نصف قطرقاعدتها                                                                 − 𝒙ارتفاعه     و    متر𝟖 +  متر 𝟏𝟐

     ايجاد المساحة الجانبية للفندق؟  المسألة ما المطلوب من                       

  خطط   
 بما أن بناية الفندق مشابهه للشكل الاسطواني الدائري القائم .لذا نطبق قانون المساحة الجانبية  

× الارتفاع  وهي  المساحة الجانبية =  × نصف قطر القاعدة   النسبة الثابته × 2  ...... 𝐿𝐴 = 2𝜋(𝑟)(ℎ) 

𝒙القاعدة =نصف قطر  لّـــح    − 𝒙 و    الارتفاع  =متر    𝟖 +   نعوضهما بالقانون...... 𝟏𝟐

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅(𝒓)(𝒉) 
       = 𝟐𝝅(𝒙 − 𝟖)( 𝒙 + 𝟏𝟐) 

 
          = 𝟐𝝅(𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟗𝟔)   

        = 𝟐𝝅𝒙𝟐 + 𝟖𝝅𝒙 − 𝝅𝟏𝟗𝟐 

 نحلل الى اصله استعمل تحليل المقادير الجبرية للتحقق من صحة الحل.  تحقق   

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒙𝟐 + 𝟖𝝅𝒙 − 𝝅𝟏𝟗𝟐 
         = 𝟐𝝅(𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟗𝟔) 
       = 𝟐𝝅(𝒙 − 𝟖)( 𝒙 + 𝟏𝟐) 

 

 

(𝟐 − 𝟕) 

 الدرس

 نستخدم خاصية التوزيع في ضرب المقادير الجبرية

                                                          نوزع خارج القوس على داخله

 المساحة الجانبية للفندق بالأمتار المربعة          

 نستخرج العامل المشترك

 نحلل المقدار بالتجربة
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   صندوق مكعب الشكل طول ضلعه𝒙 هندسة: سنتمتر  𝟑 . وضعه داخله مكعب اصغر منه طوله ضلعه سنتمتر
  ؟حلل المقدار الجبري الذي يمثل الفرق بين حجمي المكعبين

 

   

 سنتمتر  𝟑 وضعه داخله مكعب اصغر منه طوله ضلعه سنتمتر 𝒙صندوق مكعب الشكل طول ضلعه ؟معطيات المسألةما        اِفهم  

 تحليل المقدار الذي يمثل الفرق بين حجمي المكعبين.؟  المسألة ما المطلوب من                       

  

 . لذا نطبق قانون الحجم ايجاد الحجم لهما شكل الصندوقان مكعب والمطلوب هو بما ان  خطط 

𝑣.......    3(الضلع طول)حجم المكعب =                         = (𝐿)3    . 

𝑽 ثم نجد الفرق بين المكعب الاول والثاني = 𝒗𝟏 − 𝒗𝟐 

 ..... نعوضهما بالقانون    سنتمتر 𝟑ول ضلع المكعب الثاني = ط و  سنتمتر 𝒙ول ضلع المكعب الاول = ط   لّــح 

𝑽 = (𝒙)𝟑 − (𝟑)𝟑 
      = 𝒙𝟑 − 𝟐𝟕           
      = (𝒙 − 𝟑)(𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟗) 

 

 .المقادير الجبرية بالتوزيعنستخدم خاصية ضرب                  تحقق 

   𝑽 = (𝒙 − 𝟑)(𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟗) 
 

   𝑽 = 𝒙𝟑 + 𝟑𝒙𝟐 + 𝟗𝒙 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 − 𝟐𝟕 
 
         = 𝒙𝟑 − 𝟐𝟕 

 صحيح اذن الحل. سنتمتر 𝟑ول ضلع المكعب الثاني = ط و  سنتمتر 𝒙ول ضلع المكعب الاول = ط    من خلال القانون   يكون 

 

 

 نحلل المقدار فرق بين مكعبين

 المكعبة ناتج الفرق بين حجوم المكعبين بالسنتمترات

 نختصر الحدود المتشابهة
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    هي كرة شفافه تصنع من الزجاج تنطوي على منظر طبيعي وتحتوي على الماء ويستفاد من الماء بوصفه وسطاً لسقوط :كرة الثلج
𝒚الثلج. اذا كان نصف قطر كرة الثلج  −  ؟فما حجم الكرة, سنتمتر  𝟑

   

𝒚 كرة من الزجاج نصف قطرها  ؟معطيات المسألةما        اِفهم   −   سنتمتر𝟑

 حجم الكره الزجاجيه.؟  المسألة ما المطلوب من                       

 ان الشكل كروي والمطلوب هو حجم الكرة.لذا سوف نطبق قانون حجم الكرة. بما          خطط 

(نصف القطر)    = حجم الكرة                      
3

 × النسبة الثابته ×
4

3
  ....... 𝒗 =

𝟒

𝟑
𝝅(𝒓)𝟑 

𝒚 نصف القطر=              لّـــح  −  سنتمتر  ......... نعوضه بالقانون.𝟑

𝒗 =
𝟒

𝟑
𝝅(𝒓)𝟑 

   =
𝟒

𝟑
𝝅(𝒚 − 𝟑)𝟑 =

𝟒

𝟑
𝝅(𝒚 − 𝟑)(𝒚 − 𝟑)𝟐 

    =
𝟒

𝟑
𝝅(𝒚 − 𝟑)(𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 + 𝟗)  

    =
𝟒

𝟑
𝝅(𝒚𝟑 − 𝟔𝒚𝟐 + 𝟗𝒚 − 𝟑𝒚𝟐 + 𝟏𝟖𝒚 − 𝟐𝟕)  

    =
𝟒

𝟑
𝝅(𝒚𝟑 − 𝟗𝒚𝟐 + 𝟐𝟕𝒚 − 𝟐𝟕) 

    =
𝟒

𝟑
𝝅𝒚𝟑 − 𝟏𝟐𝝅𝒚𝟐 + 𝟑𝟔𝝅𝒚 − 𝟑𝟔𝝅 

 نحلل المقدار بالتجميع لانه متكون من اربع حدود  تحقق 

   𝒗 =
𝟒

𝟑
𝝅𝒚𝟑 − 𝟏𝟐𝝅𝒚𝟐 + 𝟑𝟔𝝅𝒚 − 𝟑𝟔𝝅 

        =
𝟒

𝟑
𝝅(𝒚𝟑 − 𝟗𝒚𝟐 + 𝟐𝟕𝒚 − 𝟐𝟕) =

𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚𝟑 − 𝟐𝟕) + (−𝟗𝒚𝟐 + 𝟐𝟕𝒚)] 

        =
𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚𝟑 − 𝟐𝟕) − 𝟗𝒚(𝒚 − 𝟑)] =

𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚 − 𝟑)(𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 + 𝟗) − 𝟗𝒚(𝒚 − 𝟑)] 

        =
𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚 − 𝟑)((𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 + 𝟗) − 𝟗𝒚)] =

𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚 − 𝟑)(𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 + 𝟗)] 

       =
𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚 − 𝟑)(𝒚 − 𝟑)𝟐] =

𝟒

𝟑
𝝅[(𝒚 − 𝟑)𝟑] 

 

 نجزئ  التكعيب الى قوسين .ثم نفتح القوس الثاني  بالمربع الكامل

 ثم نضرب قوس من حدين  في ثلاثة حدود

 ندخل خارج القوس عل داخله

 يمثل حجم الكره بالسنتمترات المكعبة

=من خلال القانون يكون نصف القطر  𝒚 −  اذن الحل صحيح سنتمتر𝟑
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   موطن دب الباندا الطبيعي هو سلسلة جبال وسط الصين . ويحتاج الى منطقة واسعة في حديقة الحيوانات حتى دب الباندا:
امتار الى كل من الطول وعرض المنطقة فأصبح طول  𝟔وسعت المنطقة المخصصة للباندا في احدى حدائق الحيوان بمقدار ,يتكيف للعيش

𝒙المنطقة  + 𝒙متر والعرض  𝟖 +  ما مساحة المنطقة المخصصة للباندا قبل  التوسعة؟. متر  𝟒

    

 للعرض والطول  امتار 𝟔حديقة وسعت بمقدار  ؟معطيات المسألةما        اِفهم  

𝒙فأصبح طول المنطقة             + 𝒙متر والعرض  𝟖 +  متر 𝟒

 .ما مساحة المنطقة المخصصة للباندا قبل  التوسعة؟  المسألة ما المطلوب من                       

 مربعه او مستطيله. والمطلوب هو ايجاد مساحة لذا سوف نستخدم قانون المساحة اانه  حديقة   اذن يكون شكلها رباعي  ام ابم       خطط 

 (..ولايجاد مساحة الحديق قبل التوسعة نقوم بطرح مقدار الاضافة من الطول والعرضالعرض()الطول= ) مساحة الحديقة 

+ 𝒙=مقدار التوسعه  -الطول بعد التوسعه  =الطول قبل التوسعه  𝟐 =  𝒙 + 𝟖 −  متر  𝟔

𝒙مقدار التوسعه = -العرض بعد التوسعه  =العرض قبل التوسعه  − 𝟐 =  𝒙 + 𝟒 −  متر  𝟔

+ 𝒙 نعوض بالقانون عن الطول  لّـــح   𝒙 متر  والعرض 𝟐 −  متر𝟐

المساحة قبل التوسعه =  (𝒙 + 𝟐)(𝒙 − 𝟐) 

                         =  𝒙𝟐 − 𝟒 
 

 بالفرق بين مربعين...... نحلل المقدار تحقق  

المساحة قبل التوسعه =   𝒙𝟐 − 𝟒 

                         =  (𝒙 + 𝟐)(𝒙 − 𝟐) 

+ 𝒙 =الطول من خلال القانون  يكون 𝒙 =متر  والعرض 𝟐 −  متر. اذن الحل صحيح𝟐
 

 

 القوسين عباره عن فرق بين مربعين      

تمثل المساحة قبل التوسعة بالأمتار      

 المربعة 
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   بعض الالعاب في مدينة الالعاب تشغل مساحة اكبر من المساحة التي تشغلهاوهي متوقفه. فلعبة الارجوحه الألعاب:مدينة 
اكتب الفرق بين امتار .   𝟖متر عند الدوران  . وعند توقفها فان قطر المساحة التي تشغلها يقل بمقدار   𝒙تشغل مساحة دائرية قطرها 

   حلله؟مساحتي التوقف والدوران للارجوحة ثم 

 متر عند الدوران  𝒙ارجوحه تشغل مساحة دائرية قطرها  ؟معطيات المسألةما        اِفهم  
                      امتار  𝟖وعند توقفها فان قطر المساحة التي تشغلها يقل بمقدار                                                                       

 .الفرق بين مساحتي التوقف والدوران للارجوحة ثم حلله؟  المسألة ما المطلوب من                     

  بما ان شكل الارجوحة دائري والمطلوب هو ايجاد مساحة الدائرة لذا نطبق قانون مساحة الدائرة       خطط 

(نصف القطر  )مساحة الدائرة  =  
2

 × 𝑨........  النسبة الثابته = 𝝅𝒓𝟐 

, مساحة التوقف والدوران...... والمطلوب  هو ايجاد الفرق بين 𝑨 = 𝑨𝟏 − 𝑨𝟐حيث𝑨𝟏  و الدورانمساحة𝑨𝟐  التوقفمساحة 

𝒙 ونصف قطر الدوران    متر  𝒙 قطر الدوران =  لّـــح 

𝟐
𝒙  قطر التوقف = ,  متر   − 𝒙−𝟖ونصف قطر التوقف     متر  𝟖

𝟐
  متر  

 𝑨 = 𝑨𝟏 − 𝑨𝟐 = 𝝅 (
𝒙

𝟐
)

𝟐
− 𝝅(

𝒙−𝟖

𝟐
)𝟐 

     = 𝝅 [(
𝒙

𝟐
)

𝟐
− (

 𝒙−𝟖

𝟐
)𝟐] 

     = 𝝅 [(
𝒙

𝟐
−

 𝒙 − 𝟖

𝟐
) (

𝒙

𝟐
+

 𝒙 − 𝟖

𝟐
)] 

= 𝝅 (
𝒙𝟐

𝟒
)

 

− 𝝅(
 𝒙𝟐−𝟏𝟔𝒙+𝟔𝟒

𝟒
) = 𝝅(

 𝒙𝟐− 𝒙𝟐+𝟏𝟔𝒙−𝟔𝟒

𝟒
) = 𝝅(

𝟏𝟔𝒙−𝟔𝟒

𝟒
) = 𝟒𝝅(𝒙 − 𝟒)   

 بالتوزيع يننستعمل خاصية ضرب قوسين جبري تحقق  

𝑨 = 𝝅 [(
𝒙

𝟐
−

 𝒙−𝟖

𝟐
) (

𝒙

𝟐
+

 𝒙−𝟖

𝟐
)] 

𝑨 = 𝝅 [(
𝒙

𝟐
)

𝟐
+ (

𝒙−𝟖

𝟐
) (

 𝒙

𝟐
) − (

𝒙−𝟖

𝟐
) (

 𝒙

𝟐
) − (

 𝒙−𝟖

𝟐
)𝟐

  

] 

= 𝝅 [(
𝒙

𝟐
)

𝟐
− (

 𝒙−𝟖

𝟐
)𝟐] = 𝝅 (

𝒙

𝟐
)

𝟐
− 𝝅(

 𝒙−𝟖

𝟐
)𝟐  

 

 بعد اخراج العامل المشترك نحللها فرق بين مربعين 

 يمثل الفرق بين مساحة التوقف والدوران بالمتر المربع 

𝒙 .نصف قطر الدوران=من خلال القانون يكون 

𝟐
𝒙−𝟖ونصف قطر التوقف=  متر  

𝟐
 . اذن الحل صحيح  متر  



 

واصل حات  السلسلة   :    للت 
 

ازة  صف ي  ات   ز  ت 
اص  ي  الري 

ح ف  اج   سلسلة  الت 
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 خطوات الحل

 

ي ن حل                ت  ظت  ي ن خ  ام من معادلت  ظ  نمن ن  ري  ي  ع  مت  ة  الاولى ب  الدرح 
  ين من الدرجة الاولى بمتغييرين  هناك ثلاث طرق لحل معادلت

ى المعادلتين لايجاد تتلخص هذه الطريقة بحذف احد المتغيرين وايجاد قيمة المتغير الاخر وتعويضها باحد       حل المعادلات بطريقة الحذف                   

  قيمة المتغير المحذوف  .
                                                               

 تنبسط المعادلتين من خلال التخلص من الاقواس والكسور ان وجد . 

 .  نقرر ان نحذف المتغير الذي له اصغر معامل 

 وي في المعادلتين وبعكس الاشارة )يعني ان نجعل  اشارة المتغير الذي نريد حذفه مختلفة في المعادلتين (  .نجعل معامل المتغير الذي نربد حذفه متسا 

 قررنا حذفه وايجاد قيمة المتغير الثاني  . الذي نجمع المعادلتين  بحذف المتغير 

 ونكتب مجموعة الحل   لمحذوف ()اير الاول ثم نعوض قيمة المتغير الثاني في احدى المعادلتين لايجاد قيمة المتغ 𝑺 = {(𝒙, 𝒚)} . 

ال    بأستعمال طريقة الحذف  .   للنظام الحل جد مجموعة     1مث 

 𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟏 

         𝒙 − 𝒚 = 𝟖 

Sol   𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟏………. 

          𝒙 − 𝒚 = 𝟖………… 

          𝟑𝒙 = 𝟗 

          
𝟑𝒙

𝟑
=

𝟗 
𝟑

𝟑
 

         𝒙 = 𝟑 

         𝒙 − 𝒚 = 𝟖………… 

         𝟑 − 𝒚 = 𝟖  

        −𝒚 = 𝟖 − 𝟑 

        −𝒚 = 𝟓 ⇒ (−𝟏)𝒚 = (−𝟏)𝟓 

         𝒚 = −𝟓 

        ∴ 𝑺 = {(𝟑, −𝟓)} 

(𝟑 − 𝟏) 
 الدرس

 :اولًا 

 الجمعب

𝒙قيمة   نعوض  =   𝒚لإيجاد قيمة  ة رقم في معادل  𝟑

 3نقسم الطرفين على 

 (𝟏−)نضرب الطرفين في  

 

في هذا المثال مباشرةً نجمع 

المعادلتين لأنه يوجد متغير معاملاته 

 متساوية وعكس الاشارة

اذا كانت اشارة المتغير الذي نريد حذفه 

ضرب احدى المعادلتين في متشابه في المعادلتين ن

 لكي نحذف المتغير 𝟏−



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

      𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟓 
         𝟑𝒙 − 𝒚 = 𝟏  

Sol   𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟓……… 

         𝟑𝒙 − 𝒚 = 𝟏……..  (× 𝟐) 

         𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟓 
        𝟔𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟐 

          𝟕𝒙   =            7نقسم الطرفين على   𝟕

         
𝟕𝒙

𝟕
=

𝟕

𝟕

 
⇒  𝒙 = 𝟏 

      𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟓……………… 

      𝟏 + 𝟐𝒚 = 𝟓 ⇒ 𝟐𝒚 = 𝟓 − 𝟏 
      𝟐𝒚 = 𝟒 

      
𝟐𝒚

𝟐
=

𝟒 
𝟐

𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟐         

    ∴ 𝑺 = {(𝟏, 𝟐)} 
 
     𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔 

        𝟐𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟒 

Sol   𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔…………  (× −𝟐) 

       𝟐𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟒 ……… 

       −𝟐𝒙 + 𝟔𝒚 = −𝟏𝟐 

         𝟐𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟒 

         𝟐𝒚 = 𝟏𝟐 

         
𝟐𝒚

𝟐
=

𝟏𝟐 
𝟔

𝟐
 

         𝒚 = 𝟔 
         𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔.……   

         𝒙 − 𝟑(𝟔) = 𝟔 

         𝒙 − 𝟏𝟖 = 𝟔 

         𝒙 = 𝟔 + 𝟏𝟖 ⇒ 𝒙 = 𝟐𝟒            
  ∴ 𝑺 = {(𝟐𝟒, 𝟔)} 
 

 الجمعب

 نرقم المعادلتين  ثم نختار المتغير الذي نريد حذفه

×) فينضرب المعادلة   𝒚ساوى معامل المتغير لكي يت (𝟐

 2نقسم الطرفين على 

وجعل اشارة المتغير الذي    𝒚بعد مساواة معامل المتغير  

 نريد حذفه في المعادلتين مختلفة ثم نقوم بجمع المعادلتين

𝒙قيمة   نعوض  =   𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟏

 الجمعب

 وعكس الاشارة 𝒙لكي يتساوى معامل    𝟐−في  نضرب المعادلة  

 2نقسم الطرفين على 

𝒚قيمة   نعوض  =   𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟔

−𝟐𝒙 + 𝟐𝒙 = 𝟎 

𝟔𝒚 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝒚 

ب   وج  المزت  ,𝒙)الز  𝒚)  موعة  الحل ي  مج 
طي نف  كون من مسق  ث  ط الاول هو  ت   𝒙المسق 

ي  
ان  ب    𝒚 والث  ي  زت  ب  الت  ح  ز\وي 

دل الاخ  ع احدهما ب 
مكن وض   لا ي 

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

      𝟑𝒚 − 𝟐𝒙 − 𝟕 = 𝟎 

          𝒚 + 𝟑𝒙 + 𝟓 = 𝟎   

Sol    𝟑𝒚 − 𝟐𝒙 = 𝟕……….. 

           𝒚 + 𝟑𝒙 = −𝟓…………. (× −𝟑) 

          𝟑𝒚 − 𝟐𝒙 = 𝟕 

        −𝟑𝒚 − 𝟗𝒙 = +𝟏𝟓 

         −𝟏𝟏𝒙 = 𝟐𝟐 

          
−𝟏𝟏𝒙

−𝟏𝟏
=

𝟐𝟐 
𝟐

−𝟏𝟏
 

         𝒙 = −𝟐  

         𝒚 + 𝟑𝒙 = −𝟓…………. 

         𝒚 + 𝟑(−𝟐) = −𝟓 

         𝒚 − 𝟔 = −𝟓 

         𝒚 = −𝟓 + 𝟔 ⇒ 𝒚 = 𝟏      

∴ 𝑺 = {(−𝟐, 𝟏)}       

  

     
𝒙

𝟑
+

𝒚

𝟐
= 𝟏………   (× 𝟔) 

         𝒙 + 𝒚 = 𝟐……. 

Sol   𝟔 
𝟐 (

𝒙

𝟑
) + 𝟔 

𝟑 (
𝒚

𝟐
) = 𝟔(𝟏) 

         𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔……. 

         𝒙 + 𝒚 = 𝟐   ……… (× −𝟐) 

        𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔 

      −𝟐𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟒 

        𝒚 = 𝟐 

        𝒙 + 𝒚 = 𝟐 ………… 

        𝒙 + 𝟐 = 𝟐 

       𝒙 = 𝟐 − 𝟐 

       𝒙 = 𝟎 

       ∴ 𝑺 = {(𝟎, 𝟐)}  

 وعكس الاشارة 𝒚لكي يتساوى معامل    𝟑−في  نضرب المعادلة  

 الجمعب

 𝟏𝟏−نقسم الطرفين على 

𝒙قيمة   نعوض  =   𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟐−

  نبسط المعادلتين بجعل المتغيرات بطرف والثوابت 

 بالطرف الاخر

𝒚قيمة   نعوض  =   𝒙قيمة  لإيجاد في معادلة رقم   𝟐

 الجمعب

 𝟔والذي يساوي  للمقام 𝑳𝑪𝑴بال  في هذا المثال نتخلص من الكسور بضرب المعادلة 

 

 وعكس الاشارة 𝒙 لكي يتساوى معامل   (𝟐−)في  نضرب المعادلة  

𝟑𝒚 − 𝟑𝒚 = 𝟎 

−𝟐𝒙 − 𝟗𝒙 = −𝟏𝟏𝒙 

𝟐𝒙 − 𝟐𝒙 = 𝟎 

𝟑𝒚 − 𝟐𝒚 = 𝒚 

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

     𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟏𝟎 

         𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟕 

Sol   𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟏𝟎……….  (× −𝟐) 

          𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟕………… (× 𝟑) 

         −𝟔𝒙 − 𝟖𝒚 = −𝟐𝟎 

          𝟔𝒙 + 𝟗𝒚 = 𝟐𝟏 

          𝒚 = 𝟏 

          𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟕………… 

          𝟐𝒙 + 𝟑(𝟏) = 𝟕 

          𝟐𝒙 + 𝟑 = 𝟕 

          𝟐𝒙 = 𝟕 − 𝟑 

          𝟐𝒙 = 𝟒 ⇒
𝟐𝒙

𝟐
=

𝟒 
𝟐

𝟐
 

          𝒙 = 𝟐                         ∴ 𝑺 = {(𝟐, 𝟏)} 
    
     𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟏𝟐 

         𝟓𝒙 + 𝟐𝒚 = −𝟔 

Sol  𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟏𝟐……….. 

        𝟓𝒙 + 𝟐𝒚 = −𝟔 ………. (× 𝟐) 

       𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟏𝟐 

      𝟏𝟎𝒙 + 𝟒𝒚 = −𝟏𝟐 

      𝟏𝟑𝒙 = 𝟎 

       
𝟏𝟑𝒙

𝟏𝟑
=

𝟎

𝟏𝟑
 

       𝒙 = 𝟎 

         𝟓𝒙 + 𝟐𝒚 = −𝟔 ……. 
       𝟓(𝟎) + 𝟐𝒚 = −𝟔 
       𝟎 + 𝟐𝒚 = −𝟔 
       𝟐𝒚 = −𝟔 

       
𝟐𝒚

𝟐
=

−𝟔 
−𝟑

𝟐
 

        𝒚 = −𝟑            

  ∴ 𝑺 = {(𝟎, −𝟑)} 

 الجمعب

المتغيرين اكثر من واحد وغير  تمعاملا تاذا كان

نحدد المتغير الذي نريد حذفه ويفضل   ينمتساوي

  .المتغير الذي معاملاته صغيرة 

   𝒙هنا نختار المتغير 

×)في   نضرب المعادلة  ضرب عكسي للمعاملات    (𝟐−

×)في   نضرب المعادلة 𝟑) 

𝒚قيمة   نعوض  =   𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟏

 2نقسم الطرفين على 

 الجمعب

𝒙قيمة   نعوض  =   𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟎

 13نقسم الطرفين على 

 2نقسم الطرفين على 

في المعادلتين          𝒚في هذا المثال نساوي معامل 

×)في  بضرب المعادلة   فقط (𝟐

اذا كانت اشارة المتغير الذي نريد 
حذفه مختلفة في المعادلتين لا 

 ب في عدد سالبنحتاج ان نضر

−𝟔𝒙 + 𝟔𝒙 = 𝟎 

−𝟖𝒚 + 𝟗𝒚 = 𝒚 

𝟑𝒙 + 𝟏𝟎𝒙 = 𝟏𝟑𝒙 

−𝟒𝒚 + 𝟒𝒚 = 𝟎 

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

     𝟑𝒙 = 𝟐𝟐 − 𝟒𝒚 

         𝟒𝒚 = 𝟑𝒙 − 𝟏𝟒 

 Sol   𝟑𝒙 = 𝟐𝟐 − 𝟒𝒚………….. 

           𝟒𝒚 = 𝟑𝒙 − 𝟏𝟒….………. 

          𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟐𝟐 

       −𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = −𝟏𝟒 

          𝟖𝒚 = 𝟖 

          
𝟖𝒚

𝟖
=

𝟖

𝟖
 

          𝒚 = 𝟏 

          𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟐𝟐………….. 

          𝟑𝒙 + 𝟒(𝟏) = 𝟐𝟐 

          𝟑𝒙 + 𝟒 = 𝟐𝟐 

          𝟑𝒙 = 𝟐𝟐 − 𝟒 

          𝟑𝒙 = 𝟏𝟖 

          
𝟑𝒙

𝟑
=

𝟏𝟖 
𝟔

𝟑
 

          𝒙 = 𝟔                  ∴ 𝑺 = {(𝟔, 𝟏)} 

         

     𝟓𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔 

         𝟐𝒙 + 𝟓𝒚 = −𝟏𝟎 

Sol   𝟓𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔…………… (× 𝟓) 

         𝟐𝒙 + 𝟓𝒚 = −𝟏𝟎………. (× 𝟑) 

       𝟐𝟓𝒙 − 𝟏𝟓𝒚 = 𝟑𝟎 
         𝟔𝒙 + 𝟏𝟓𝒚 = −𝟑𝟎 

         𝟑𝟏𝒙 = 𝟎 

        
𝟑𝟏𝒙

𝟑𝟏
=

𝟎

𝟑𝟏
⇒ 𝒙 = 𝟎 

        𝟐𝒙 + 𝟓𝒚 = −𝟏𝟎………. 

        𝟐(𝟎) + 𝟓𝒚 = −𝟏𝟎 
        𝟎 + 𝟓𝒚 = −𝟏𝟎 ⇒ 𝟓𝒚 = −𝟏𝟎 

        
𝟓𝒚

𝟓
=

−𝟏𝟎 
−𝟐

𝟓
⇒ 𝒚 = −𝟐                                                              ∴ 𝑺 = {(𝟎, −𝟐)} 

𝒚قيمة   نعوض  =   𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟏

 الجمعب

 8نقسم الطرفين على 

ب    وات 
طزف  والث  زات  ب  ت  ع  ع المت 

وض  ي ن ب  سط المعادلث  ب  ت 
ز
الطزف  الاخ  ارة  . ت  ز الاش  ت  ع  ة  ت  𝟑𝒙 مع ملاحط  − 𝟑𝒙 = 𝟎 

𝟒𝒚 + 𝟒𝒚 = 𝟖𝒚 

 الجمعب

𝒙قيمة   نعوض  =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟎
 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

                                                                    من معادلة 

                                                                    من معادلة 

H.W       باستعمال طريقة الحذف لكل مما ياتي .موعة الحل  جد مج 

 𝟒𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟒                                                              𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟏 
      𝒙 + 𝒚 = 𝟔                                                                          𝟑𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎 

 𝒚 − 𝒙 − 𝟖 = 𝟎 

     𝟑𝒙 − 𝟐𝒚 + 𝟔 = 𝟎 

 

        حل المعادلات بطريقة التعويض                    
 

  نبسط المعادلتين بجعل الثوابت في طرف والمتغيرات في طرف 

   نكون معادلة رقم   من معادلة رقم  او من معادلة رقم 

   نجعل معادلة رقم  اما  بالصيغة𝒙 = ⋯ 𝒚او بالصيغة   .⋯ = ⋯ ⋯  

 * نعوض معادلة رقم   في معادلة رقم  اذا كانت معادلة رقم  مكونة من معادلة رقم 

 مكونة من معادلة رقم  اذا كانت معادلة رقم  في معادلة رقم  نعوض معادلة رقم  *    

    عند ايجاد قيمة𝒙   نعوض قيمة𝒙  في معادلة رقم  لايجاد قيمة𝒚 

     ة عند ايجاد قيم 𝒚  نعوض قيمة𝒚  في معادلة رقم  لايجاد قيمة𝒙  ,  الملاحظة موضحة حسب المخطط التالي 

   بعد ايجاد قيمة𝒙   وقيمة𝒚  نكتب مجموعة الحل بالشكل التالي𝑺 = {(𝒙, 𝒚)} 
 

 
 

 

 

 

 

 

𝑺 = {(
𝟒

𝟑
,
𝟏𝟒

𝟑
)} 

𝑺 = {(𝟏𝟎, 𝟏𝟖)} 

𝑺 = {(
𝟐

𝟏𝟑
,

𝟑

𝟏𝟑
)} 

 نعوض في معادلة نكون معادلة 

قيمة  لإيجاد
 المتغير الاول 

 نعوض في معادلة

قيمة  لإيجاد
  لثانيالمتغير ا

 نعوض في معادلة نعوض في معادلة نكون معادلة 

قيمة  لإيجاد
 المتغير الاول 

قيمة  لإيجاد
  لثانيالمتغير ا

 خطوات الحل

 :ثانياً



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

ال   جد مجموعة الحل للنظام باستعمال طريقة التعويض .    2مث 
 𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟏𝟏 
    𝟐𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟖 

Sol    𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟏𝟏……….... 
          𝟐𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟖……….. 

          𝒙 = 𝟏𝟏 + 𝟐𝒚…………. 

         𝟐𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟖……….. 

         𝟐(𝟏𝟏 + 𝟐𝒚) − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟖 

         𝟐𝟐 + 𝟒𝒚 − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟖 

         𝒚 = 𝟏𝟖 − 𝟐𝟐 

         𝒚 = −𝟒 

         𝒙 = 𝟏𝟏 + 𝟐𝒚…………. 

         𝒙 = 𝟏𝟏 + 𝟐(−𝟒) 

         𝒙 = 𝟏𝟏 − 𝟖 

         𝒙 = 𝟑                 

    ∴ 𝑺 = {(𝟑, −𝟒)} 

 

𝒚 = 𝟒𝒙 
     𝒚 = 𝒙 + 𝟔 

Sol   𝒚 = 𝟒𝒙 ……….. 
         𝒚 = 𝒙 + 𝟔 ………….. 

         𝟒𝒙 = 𝒙 + 𝟔 

         𝟒𝒙 − 𝒙 = 𝟔 

         𝟑𝒙 = 𝟔 

         
𝟑𝒙

𝟑
=

𝟔 
𝟐

𝟑
 

          𝒙 = 𝟐 

         𝒚 = 𝟒𝒙 ……….. 

         𝒚 = 𝟒(𝟐) 

         𝒚 = 𝟖                    ∴ 𝑺 = {(𝟐, 𝟖)} 

 في هذا المثال لا نحتاج الى ايجاد معادلة 

مباشرةً نعوض  𝒙بدلالة   𝒚لأنه  هنا المتغير 

 𝒙لإيجاد قيمة   في معادلة معادلة  نعوض 𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة  ة معادل

 3نقسم الطرفين على 

𝒙قيمة   نعوض  =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة رقم   𝟐
 

 من معادلة   كون معادلةن

  في معادلة معادلة  نعوض

𝒚قيمة   نعوض  =  𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟒−

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝒚 − 𝟓𝒙 = 𝟏𝟎 
     𝒚 − 𝟑𝒙 = 𝟖 

Sol   𝒚 − 𝟓𝒙 = 𝟏𝟎……. 
          𝒚 − 𝟑𝒙 = 𝟖……… 

         𝒚 = 𝟏𝟎 + 𝟓𝒙………. 

        𝒚 − 𝟑𝒙 = 𝟖……… 
        𝟏𝟎 + 𝟓𝒙 − 𝟑𝒙 = 𝟖 
        𝟐𝒙 = 𝟖 − 𝟏𝟎 
        𝟐𝒙 = −𝟐 

        
𝟐𝒙

𝟐
=

−𝟐

𝟐
 

        𝒙 = −𝟏 

        𝒚 = 𝟏𝟎 + 𝟓𝒙………. 
       𝒚 = 𝟏𝟎 + 𝟓(−𝟏) 
       𝒚 = 𝟏𝟎 − 𝟓 
       𝒚 = 𝟓                      ∴ 𝑺 = {(−𝟏, 𝟓)} 

 𝒙 + 𝟐𝒚 − 𝟔 = 𝟎 
     𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 − 𝟐𝟖 = 𝟎 

 Sol   𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟔………… 
          𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟖……. 

          𝒙 = 𝟔 − 𝟐𝒚………… 

          𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟖……. 
         𝟑(𝟔 − 𝟐𝒚) − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟖 
         𝟏𝟖 − 𝟔𝒚 − 𝟒𝒚 = 𝟐𝟖 

         𝟏𝟖 − 𝟏𝟎𝒚 = 𝟐𝟖 
         −𝟏𝟎𝒚 = 𝟐𝟖 − 𝟏𝟖 
         −𝟏𝟎𝒚 = 𝟏𝟎 

          
−𝟏𝟎𝒚

−𝟏𝟎
=

𝟏𝟎

−𝟏𝟎
 

         𝒚 = −𝟏 

         𝒙 = 𝟔 − 𝟐𝒚………… 
         𝒙 = 𝟔 − 𝟐(−𝟏) 
         𝒙 = 𝟔 + 𝟐 
         𝒙 = 𝟖                     
   ∴ 𝑺 = {(𝟖, −𝟏)} 

 من معادلة   كون معادلةن

𝒙قيمة   نعوض  =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟏−

  في معادلة معادلة  نعوض

 

 

يشترط ان يكون  ين معادلة رقم عند تكو

𝒚المتغير بالصيغة  = 𝒙او  ⋯ = ⋯ 

والثوابت والمتغيرات في الطرف  معامله ُ واحد

 الثاني

 2نقسم الطرفين على 

 من معادلة   كون معادلةن

  في معادلة معادلة  نعوض

𝒚قيمة   نعوض  =  𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟏−

 

 

 𝟏𝟎−نقسم الطرفين على 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝒙 + 𝟖𝒚 = 𝟏𝟎 
     𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐 

Sol  𝒙 + 𝟖𝒚 = 𝟏𝟎……… 
         𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟐………… 

         𝒙 = 𝟐 + 𝟒𝒚……….. 

        𝒙 + 𝟖𝒚 = 𝟏𝟎……… 
        𝟐 + 𝟒𝒚 + 𝟖𝒚 = 𝟏𝟎 
        𝟏𝟐𝒚 = 𝟏𝟎 − 𝟐 
        𝟏𝟐𝒚 = 𝟖 

        
𝟏𝟐𝒚

𝟏𝟐
=

𝟖 
𝟐

𝟏𝟐 
𝟑

   
 

⇒  𝒚 =
𝟐

𝟑
 

        𝒙 = 𝟐 + 𝟒𝒚……….. 

       𝒙 = 𝟐 + 𝟒 (
𝟐

𝟑
)

 
⇒ 𝒙 = 𝟐 +

𝟖

𝟑
 

        𝒙 =
𝟔

𝟑
+

𝟖

𝟑  
⇒ 𝒙 =

𝟏𝟒

𝟑
                    ∴ 𝑺 = {(

𝟏𝟒

𝟑
,
𝟐

𝟑
)} 

 
 𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟐𝟔 
      𝟓𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎 

Sol   𝟑𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟐𝟔……… 
         𝟓𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎………… 

         𝟑𝒙 = 𝟐𝟔 − 𝟒𝒚 ⇒
𝟑𝒙

𝟑
=

𝟐𝟔−𝟒𝒚

𝟑
 

         𝒙 =
𝟐𝟔−𝟒𝒚

𝟑
………. 

        𝟓𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎………… 

        𝟓 (
𝟐𝟔−𝟒𝒚

𝟑
) − 𝟐𝒚 = 𝟎 

        𝟑. (𝟓 (
𝟐𝟔−𝟒𝒚

𝟑
)) − 𝟑. (𝟐𝒚) = 𝟑(𝟎) 

        𝟓(𝟐𝟔 − 𝟒𝒚) − 𝟔𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟏𝟑𝟎 − 𝟐𝟎𝒚 − 𝟔𝒚 = 𝟎   ⇒ −𝟐𝟔𝒚 = −𝟏𝟑𝟎 

        
−𝟐𝟔𝒚

−𝟐𝟔
=

−𝟏𝟑𝟎 
𝟓

−𝟐𝟔
⇒  𝒚 = 𝟓 

                                           𝒙 =
𝟐𝟔−𝟒𝒚

𝟑
………. 

                                           𝒙 =
𝟐𝟔−𝟒(𝟓)

𝟑
⇒ 𝒙 =

𝟐𝟔−𝟐𝟎

𝟑
 

𝒙 =
𝟔

𝟑
⇒ 𝒙 = 𝟐                              ∴ 𝑺 = {(𝟐, 𝟓)} 

 من معادلة   كون معادلةن

  في معادلة معادلة  نعوض

 
𝒚قيمة   نعوض  =

𝟐

𝟑
 𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة   

 

 من معادلة   كون معادلةن

  في معادلة معادلة  نعوض

𝒚قيمة   نعوض  =  𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟓

 𝟑نقسم الطرفين على 

 للتخلص من الكسر   𝟑نضرب كل حدود المعادلة في 

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟏 
     𝟑𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎 

  Sol    𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟏……….. 
            𝟑𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎………... 

            𝟐𝒙 = 𝟏 − 𝟑𝒚 ⇒
𝟐𝒙

𝟐
=

𝟏−𝟑𝒚

𝟐
 

          𝒙 =
𝟏−𝟑𝒚

𝟐
……….. 

            𝟑𝒙 − 𝟐𝒚 = 𝟎………... 

            𝟑 (
𝟏−𝟑𝒚

𝟐
) − 𝟐𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟐 (𝟑 (

𝟏−𝟑𝒚

𝟐
)) − 𝟐(𝟐𝒚) = 𝟎 ⇒ 𝟑(𝟏 − 𝟑𝒚) − 𝟒𝒚 = 𝟎 

            𝟑 − 𝟗𝒚 − 𝟒𝒚 = 𝟎 ⇒ −𝟏𝟑𝒚 = −𝟑 ⇒
−𝟏𝟑𝒚

−𝟏𝟑
=

−𝟑

−𝟏𝟑
 

            𝒚 =
𝟑

𝟏𝟑
  

            𝒙 =
𝟏−𝟑𝒚

𝟐
……….. 

            𝒙 =
𝟏−𝟑(

𝟑

𝟏𝟑
)

𝟐
 

             𝒙 =
𝟏𝟑

𝟏𝟑
−

𝟗

𝟏𝟑

𝟐
  

             𝒙 =
𝟒

𝟏𝟑

𝟐
⇒ 𝒙 =

𝟐

𝟏𝟑
                             ∴ 𝑺 = {(

𝟐

𝟏𝟑
,

𝟑

𝟏𝟑
)} 

H.W       . جد مجموعة الحل للنظام باستعمال طريقة التعويض 

 𝟐𝒙 − 𝒚 = −𝟒 
     𝟑𝒙 − 𝒚 = 𝟑                 𝑺 = {(𝟕, 𝟏𝟖)}     

 𝟑𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟐 

     𝒙 − 𝒚 = 𝟖                    𝑺 = {(
𝟏𝟖

𝟓
,
−𝟐𝟐

𝟓
)} 

 
 

 

زة   ج 
ات  ش  ث 

اض  مز للزت 
 ولها ي 

 من معادلة   لةكون معادن

  في معادلة معادلة  نعوض
 

 

𝒚قيمة   نعوض  =
𝟑

𝟏𝟑
 𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة   

 𝟏𝟑−نقسم الطرفين على 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 خطوات الحل

  نتبع الخطوات التالية  .        البيانيةطريقة الحل المعادلات ب                  

  نكون جدول اول  للمعادلة الاولى ونعوض قيم𝒙 = {−𝟏, 𝟎, ,𝒙)}ونكون ازواج مرتبة   𝒚لإيجاد قيم  {𝟏 𝒚)}  تمثل المستقيم الاول𝑳𝟏
 ⃡     . 

 لثانية ونعوض قيم نكون جدول ثاني للمعادلة ا𝒙 = {−𝟏, 𝟎, ,𝒙)}ونكون ازواج مرتبة  𝒚لإيجاد قيم  {𝟏 𝒚)}  تمثل المستقيم الثاني𝑳𝟐
 ⃡      . 

  المستقيم الاول  )الازواج المرتبة (نرسم نقاط𝑳𝟏
𝑳𝟐المستقيم الثاني   )الازواج المرتبة (في المستوي الاحداثي ثم نرسم نقاط      ⃡ 

 الاحداثي  .في المستوي     ⃡ 

  نجد نقطة التقاطع بين المستقيم الاول𝑳𝟏
𝑳𝟐والمستقيم الثاني     ⃡ 

𝑺ونقطة التقاطع تمثل مجموعة الحل       ⃡  = {(𝒙, 𝒚)}   . 

ال   .   جد مجموعة حل النظام بيانياً لكل مما يأتي    3مث 
 𝒙 − 𝒚 = 𝟏 
     𝒙 + 𝒚 = 𝟑 

Sol   𝒙 − 𝒚 = 𝟏…… ⇒ 𝒚 = 𝒙 − 𝟏 
         𝒙 + 𝒚 = 𝟑….. ⇒ 𝒚 = 𝟑 − 𝒙  

𝑳𝟏
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝒙 − 𝟏 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = −𝟏 − 𝟏 = −𝟐 −𝟐 (−𝟏, −𝟐) 

𝟎 𝒚 = 𝟎 − 𝟏 = −𝟏 −𝟏 (𝟎, −𝟏) 

𝟏 𝒚 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎 𝟎 (𝟏, 𝟎) 

𝟐 𝒚 = 𝟐 − 𝟏 = 𝟏 𝟏 (𝟐, 𝟏) 

 

 
 

 

 

 

 

 

𝑳𝟐
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝟑 − 𝒙 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = 𝟑 − (−𝟏) = 𝟒 𝟒 (−𝟏, 𝟒) 

𝟎 𝒚 = 𝟑 − 𝟎 = 𝟑 𝟑 (𝟎, 𝟑) 

𝟏 𝒚 = 𝟑 − 𝟏 = 𝟐 𝟐 (𝟏, 𝟐) 

𝟐 𝒚 = 𝟑 − 𝟐 = 𝟏 𝟏 (𝟐, 𝟏) 

(𝟐, 𝟏) 

𝒙 

𝒚 

  ∴   𝑺 = {(𝟐, 𝟏)} 

𝒙يمكن ان نأخذ  قيم  = {… − 𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏, 𝟐, . . } 

والنقطة  𝒚لإيجاد قيم  ومعادلة ونعوض قيم   في معادلة 

 الحل المشتركة في المستقيمين تمثل نقطة التقاطع ومجموعة 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝑳𝟐
 ⃡    

 :ثالثاً



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝒚 = 𝒙 − 𝟐 

     𝒚 = 𝟑 − 𝒙 

Sol   𝒚 = 𝒙 − 𝟐……. 
         𝒚 = 𝟑 − 𝒙…….. 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝒙 − 𝟐 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = −𝟏 − 𝟐 = −𝟑 −𝟑 (−𝟏, −𝟑) 

𝟎 𝒚 = 𝟎 − 𝟐 = −𝟐 −𝟐 (𝟎, −𝟐) 

𝟏 𝒚 = 𝟏 − 𝟐 = −𝟏 −𝟏 (𝟏, −𝟏) 

𝟐 𝒚 = 𝟐 − 𝟐 = 𝟎 𝟎 (𝟐, 𝟎) 

 

 
 

 

 

 

 
 𝒚 − 𝒙 − 𝟐 = 𝟎 
     𝒚 + 𝒙 − 𝟏 = 𝟎 

Sol   𝒚 − 𝒙 − 𝟐 = 𝟎….. ⇒ 𝒚 = 𝒙 + 𝟐 
          𝒚 + 𝒙 − 𝟏 = 𝟎….. ⇒ 𝒚 = 𝟏 − 𝒙 

 

 
 

 

 

 

 

 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝟑 − 𝒙 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = 𝟑 − (−𝟏) = 𝟒 𝟒 (−𝟏, 𝟒) 

𝟎 𝒚 = 𝟑 − 𝟎 = 𝟑 𝟑 (𝟎, 𝟑) 

𝟏 𝒚 = 𝟑 − 𝟏 = 𝟐 𝟐 (𝟏, 𝟐) 

𝟐 𝒚 = 𝟑 − 𝟐 = 𝟏 𝟏 (𝟐, 𝟏) 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝒙 + 𝟐 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = −𝟏 + 𝟐 = 𝟏 𝟏 (−𝟏, 𝟏) 

𝟎 𝒚 = 𝟎 + 𝟐 = 𝟐 𝟐 (𝟎, 𝟐) 

𝟏 𝒚 = 𝟏 + 𝟐 = 𝟑 𝟑 (𝟏, 𝟑) 

𝑳𝟐
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝟏 − 𝒙 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = 𝟏 − (−𝟏) = 𝟐 𝟐 (−𝟏, 𝟐) 

𝟎 𝒚 = 𝟏 − 𝟎 = 𝟏 𝟏 (𝟎, 𝟏) 

𝟏 𝒚 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎 𝟎 (𝟏, 𝟎) 

𝒙 

𝒚 

(
𝟓

𝟐
,
𝟏

𝟐
) 

𝑳𝟐
 ⃡    

𝑳𝟏
 ⃡    ∴ 𝑺 = {(

𝟓

𝟐
,
𝟏

𝟐
)} .𝟐)} او  𝟓, 𝟎. 𝟓)}  

في هذا المثال لم نجد أي نقطة مشتركة لذلك نعمل امتداد 

𝑳𝟏 للمستقيم الاول
𝑳𝟐والمستقيم الثاني      ⃡ 

الى ان يتقاطع     ⃡ 

المستقيمان  ثم من نقطة التقاطع نسقط مستقيم عمودي على 

 𝒚يمثل قيمة  𝒚ور واخر عمودي على مح 𝒙يمثل قيمة  𝒙محور 

 

𝟏

𝟐
 

𝟓

𝟐
 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝑳𝟐
 ⃡    

(−
𝟏

𝟐
,
𝟑

𝟐
) 

𝒚 

𝒙 

∴ 𝑺 = {(−
𝟏

𝟐
,
𝟑

𝟐
)} .𝟎−)} او 𝟓, 𝟏. 𝟓)} 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝒚 + 𝒙 = 𝟎 
     𝒚 − 𝒙 = 𝟎 

Sol   𝒚 + 𝒙 = 𝟎…… ⇒ 𝒚 = −𝒙 
         𝒚 − 𝒙 = 𝟎…… ⇒ 𝒚 = 𝒙 

 

 

    
 

 

 

 

 
 𝒙 − 𝒚 = 𝟔 
     𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟒 

Sol    𝒙 − 𝒚 = 𝟔……. ⇒ 𝒚 = 𝒙 − 𝟔 
           𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟒…. ⇒ 𝒚 = 𝟒 − 𝟐𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝒙 𝒚 = −𝒙 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = −(−𝟏) = 𝟏 𝟏 (−𝟏, 𝟏) 

𝟎 𝒚 = −(𝟎) = 𝟎 𝟎 (𝟎, 𝟎) 

𝟏 𝒚 = −(𝟏) = −𝟏 −𝟏 (𝟏, −𝟏) 

𝑳𝟐
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝒙 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = (−𝟏) = −𝟏 −𝟏 (−𝟏, −𝟏) 

𝟎 𝒚 = (𝟎) = 𝟎 𝟎 (𝟎, 𝟎) 

𝟏 𝒚 = (𝟏) = 𝟏 𝟏 (𝟏, 𝟏) 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝒙 − 𝟔 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = −𝟏 − 𝟔 = −𝟕 −𝟕 (−𝟏, −𝟕) 

𝟎 𝒚 = 𝟎 − 𝟔 = −𝟔 −𝟔 (𝟎, −𝟔) 

𝟏 𝒚 = 𝟏 − 𝟔 = −𝟓 −𝟓 (𝟏, −𝟓) 

𝑳𝟐
 ⃡    

𝒙 𝒚 = 𝟒 − 𝟐𝒙 𝒚 (𝒙, 𝒚) 

−𝟏 𝒚 = 𝟒 − 𝟐(−𝟏) = 𝟔 𝟔 (−𝟏, 𝟔) 

𝟎 𝒚 = 𝟒 − 𝟐(𝟎) = 𝟒 𝟒 (𝟎, 𝟒) 

𝟏 𝒚 = 𝟒 − 𝟐(𝟏) = 𝟐 𝟐 (𝟏, 𝟐) 

𝒚 

∴ 𝑺 = {(𝟎, 𝟎)} 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝑳𝟐
 ⃡    

𝒙 

(𝟎, 𝟎) 

𝒙 

𝒚 

𝑳𝟏
 ⃡    

𝑳𝟐
 ⃡    

∴ 𝑺 = {(
𝟏𝟎

𝟑
,
−𝟖

𝟑
)} 

(
𝟏𝟎

𝟑
,
−𝟖

𝟑
) 

𝟏𝟎

𝟑
 

−𝟖

𝟑
 

في بعض المعادلات لا يمكن ايجاد  قيمة 

المتغيرات بالمضبوط  لذا نحاول حل هذه 

المعادلات بالحذف او التعويض ووضع 

 الناتج في مجموعة الحل للطريقة البيانية 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

𝒙للتحقق نعوض قيم  = 𝒚و  𝟔 = في  𝟔

  ومعادلة معادلة 
𝟒𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔…….. 

−𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐…… 

𝟒(𝟔) − 𝟑(𝟔) = 𝟔 
𝟐𝟒 − 𝟏𝟖 = 𝟔 

∴ 𝟔 = 𝟔 

−𝟔 + 𝟑(𝟔) = 𝟏𝟐 
−𝟔 + 𝟏𝟖 = 𝟏𝟐 

∴ 𝟏𝟐 = 𝟏𝟐 

H.W      .   جد مجموعة حل النظام بيانياً لكل مما يأتي  

ال    وتحقق من صحة الحل .جد مجموعة حل النظام     4مث 
 

𝟐𝒙

𝟑
−

𝒚

𝟐
= 𝟏 

     
𝟑𝒚

𝟑
−

𝒙

𝟑
= 𝟒 

Sol  (
𝟐𝒙

𝟑
−

𝒚

𝟐
= 𝟏) × 𝟔 

         (
𝟑𝒚

𝟑
−

𝒙

𝟑
= 𝟒) × 𝟑 

         𝟔 
𝟐 (

𝟐𝒙

𝟑
) − 𝟔 

𝟑 (
𝒚

𝟐
) = 𝟔(𝟏) 

         𝟑 (
𝟑𝒚

𝟑
) − 𝟑 (

𝒙

𝟑
) = 𝟑(𝟒) 

          𝟒𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔 
          𝟑𝒚 − 𝒙 = 𝟏𝟐 

         𝟒𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔…….. 
        −𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐…… 

         𝟑𝒙 = 𝟏𝟖 

         
𝟑𝒙

𝟑
=

𝟏𝟖 
𝟔

𝟑
  

         𝒙 = 𝟔 

      −𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐…… 
      −𝟔 + 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐 ⇒ 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐 + 𝟔 

        𝟑𝒚 = 𝟏𝟖 ⇒
𝟑𝒚

𝟑
=

𝟏𝟖 
𝟔

𝟑
 

        𝒚 = 𝟔                         

       ∴ 𝑺{(𝟔, 𝟔)} 

 𝒙 + 𝒚 = −𝟒 
     𝒚 − 𝒙 = −𝟔                  𝑺 = {(𝟏, −𝟓)} 

 𝒚 = 𝒙 − 𝟒 
      𝒙 = 𝟐 − 𝒚             𝑺 = {(𝟑, −𝟏)} 

 𝒚 − 𝒙 − 𝟐 = 𝟎 
     𝒚 + 𝒙 − 𝟏 = 𝟎             𝑺 = {(−𝟐, 𝟑)} 

 𝒚 = 𝟏 + 𝒙 

     𝒚 = 𝟐 − 𝒙             𝑺 = {(
𝟏

𝟐
,
𝟑

𝟐
)}        

 𝟑𝒙 − 𝒚 = 𝟔 

      𝒙 − 𝒚 = 𝟑                    𝑺 = {(
𝟑

𝟐
,
−𝟑

𝟐
)} 

 𝒚 − 𝒙 = 𝟑 

     𝒚 + 𝒙 = 𝟎             𝑺 = {(
−𝟑

𝟐
,
𝟑

𝟐
)} 

 بسهولة  ريقة الحل نحن نختار أي طريقة نستطيع ان نحل بهاعندما لا يذكر لنا ط

قبل ان نختار الطريقة نبسط المعادلتين بالتخلص من 

 6للمقام وهو  LCMالكسور نضرب المعادلة الاولى في 

 3وهو  LCMونضرب المعادلة الثانية في 

فقط نرتب كل متغير 

 تحت المتغير الذي يشبه  

 بالجمع

𝒙قيمة   نعوض  =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟔

 3بقسمة الطرفين على 

 3لى بقسمة الطرفين ع

 

 باستخدام طريقة الحذف



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

𝒙للتحقق نعوض قيم  =
𝟕𝟎

𝟑
𝒚و   =

𝟖

𝟗
 

  في معادلة 
𝟐𝒙 − 𝟑𝟎𝒚 = 𝟐𝟎………. 

 

𝟐 (
𝟕𝟎

𝟑
) − 𝟑𝟎 

𝟏𝟎 (
𝟖

𝟗 𝟑
) = 𝟐𝟎 

𝟏𝟒𝟎

𝟑
−

𝟖𝟎

𝟑
= 𝟐𝟎 

𝟏𝟒𝟎 − 𝟖𝟎

𝟑
= 𝟐𝟎 

𝟔𝟎

𝟑
= 𝟐𝟎 

∴ 𝟐𝟎 = 𝟐𝟎 

𝒙للتحقق نعوض قيم  =
𝟕𝟎

𝟑
𝒚و   =

𝟖

𝟗
 

  في معادلة 

 

 

−𝟐𝒙 + 𝟏𝟐𝟎𝒚 = 𝟔𝟎 … 

−𝟐 (
𝟕𝟎

𝟑
) + 𝟏𝟐𝟎 

𝟒𝟎 (
𝟖

𝟗 𝟑
) = 𝟔𝟎 

−𝟏𝟒𝟎

𝟑
+

𝟑𝟐𝟎

𝟑
= 𝟔𝟎 

−𝟏𝟒𝟎 + 𝟑𝟐𝟎

𝟑
= 𝟔𝟎 

𝟏𝟖𝟎

𝟑
= 𝟔𝟎 

∴ 𝟔𝟎 = 𝟔𝟎 

 𝟎. 𝟐𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟐 
     𝟎. 𝟏𝒙 − 𝟔𝒚 = −𝟑 

Sol   (
𝟐

𝟏𝟎
𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟐) × 𝟏𝟎 

         (
𝟏

𝟏𝟎
𝒙 − 𝟔𝒚 = −𝟑) × 𝟏𝟎 

       𝟏𝟎 (
𝟐

𝟏𝟎
𝒙) − 𝟏𝟎(𝟑𝒚) = 𝟏𝟎(𝟐) 

       𝟏𝟎 (
𝟏

𝟏𝟎
𝒙) − 𝟏𝟎(𝟔𝒚) = 𝟏𝟎(−𝟑) 

       𝟐𝒙 − 𝟑𝟎𝒚 = 𝟐𝟎 
        (𝒙 − 𝟔𝟎𝒚 = −𝟑𝟎)(× −𝟐) 

        𝟐𝒙 − 𝟑𝟎𝒚 = 𝟐𝟎………. 
    −𝟐𝒙 + 𝟏𝟐𝟎𝒚 = 𝟔𝟎…….. 

       𝟗𝟎𝒚 = 𝟖𝟎 ⇒
𝟗𝟎𝒚

𝟗𝟎
=

𝟖𝟎

𝟗𝟎
 

        𝒚 =
𝟖

𝟗
 

       𝟐𝒙 − 𝟑𝟎 
𝟏𝟎 (

𝟖

𝟗 
𝟑 ) = 𝟐𝟎………. 

       𝟐𝒙 − 𝟏𝟎 (
𝟖

𝟑
) = 𝟐𝟎 

       𝟐𝒙 −
𝟖𝟎

𝟑
= 𝟐𝟎 

       𝟐𝒙 = 𝟐𝟎 +
𝟖𝟎

𝟑
 

      𝟐𝒙 =
𝟔𝟎

𝟑
+

𝟖𝟎

𝟑
 

      𝟐𝒙 =
𝟏𝟒𝟎

𝟑
  

       
𝟐𝒙

𝟐
=

𝟏𝟒𝟎 
𝟕𝟎

𝟑

𝟐
 

       𝒙 =
𝟕𝟎

𝟑
                        

  ∴ 𝑺 = {(
𝟕𝟎

𝟑
,
𝟖

𝟗
)} 

 
 

𝒚قيمة   نعوض  =
𝟖

𝟗
 𝒙لإيجاد قيمة  في معادلة   

 2نقسم الطرفين على 

 باستخدام طريقة الحذف
 بالجمع

 𝟐−بضرب كل حدود المعادلة في

 في هذا المثال نحول الكسور العشرية الى كسور اعتيادية 

𝟎. 𝟐 =
𝟐

𝟏𝟎
.𝟎و ايضاً   𝟏 =

𝟏

𝟏𝟎
 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

𝒙للتحقق نعوض قيم  = و  𝟏𝟐

𝒚 =
−𝟑𝟗

𝟖
 ومعادلة  في معادلة  

𝟑𝒙 − 𝟖𝒚 = 𝟕𝟓… 

𝟔𝒙 + 𝟖𝒚 = 𝟑𝟑 … 

𝟔(𝟏𝟐) + 𝟖 (
−𝟑𝟗

𝟖
) = 𝟑𝟑 

𝟕𝟐 − 𝟑𝟗 = 𝟑𝟑 
∴ 𝟑𝟑 = 𝟑𝟑  

𝟑(𝟏𝟐) − 𝟖 (
−𝟑𝟗

𝟖
) = 𝟕𝟓 

𝟑𝟔 + 𝟑𝟗 = 𝟕𝟓 
∴ 𝟕𝟓 = 𝟕𝟓 

 
𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟐

𝟑
𝒚 = 𝟐

𝟑

𝟒
 

     
𝟏

𝟒
𝒙 −

𝟐

𝟑
𝒚 = 𝟔

𝟏

𝟒
 

Sol   (
𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟐

𝟑
𝒚 =

𝟏𝟏

𝟒
) (× 𝟏𝟐) 

          (
𝟏

𝟒
𝒙 −

𝟐

𝟑
𝒚 =

𝟐𝟓

𝟒
) (× 𝟏𝟐) 

         𝟏𝟐 
𝟔 (

𝟏

𝟐
𝒙) + 𝟏𝟐 

𝟒 (
𝟐

𝟑
𝒚) = 𝟏𝟐 

𝟑 (
𝟏𝟏

𝟒
) 

         𝟏𝟐 
𝟑 (

𝟏

𝟒
𝒙) − 𝟏𝟐 

𝟒 (
𝟐

𝟑
𝒚) = 𝟏𝟐 

𝟑 (
𝟐𝟓

𝟒
) 

          𝟔(𝒙) + 𝟒(𝟐𝒚) = 𝟑(𝟏𝟏) 

          𝟑(𝒙) − 𝟒(𝟐𝒚) = 𝟑(𝟐𝟓) 

          𝟔𝒙 + 𝟖𝒚 = 𝟑𝟑……. 

          𝟑𝒙 − 𝟖𝒚 = 𝟕𝟓….… 

          𝟗𝒙 = 𝟏𝟎𝟖 ⇒
𝟗𝒙

𝟗
=

𝟏𝟎𝟖 
𝟏𝟐

𝟗
 

           𝒙 = 𝟏𝟐 

           𝟔𝒙 + 𝟖𝒚 = 𝟑𝟑……. 
           𝟔(𝟏𝟐) + 𝟖𝒚 = 𝟑𝟑 
           𝟕𝟐 + 𝟖𝒚 = 𝟑𝟑 
           𝟖𝒚 = 𝟑𝟑 − 𝟕𝟐 
           𝟖𝒚 = −𝟑𝟗  

           
𝟖𝒚

𝟖
=

−𝟑𝟗

𝟖
 

            𝒚 =
−𝟑𝟗

𝟖
                   ∴ 𝑺 = {(𝟏𝟐,

−𝟑𝟗

𝟖
)} 

 H.W     م وتحقق من صحة الحلجد مجموعة حل النظا  . 

 
𝒙

𝟑
−

𝒚

𝟑
= 𝟐 

     𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔 
∴ 𝑺 = {(

𝟐𝟒

𝟓
,
−𝟔

𝟓
)} 

 𝟎. 𝟐𝒙 − 𝟔𝒚 = 𝟒 
     𝟎. 𝟏𝒙 − 𝟕𝒚 = −𝟐 

 
∴ 𝑺 = {(𝟓𝟎, 𝟏)} 

 
𝟏

𝟐
𝒙 −

𝟏

𝟑
𝒚 =

𝟒

𝟑
 

     
𝟏

𝟒
𝒙 +

𝟏

𝟐
𝒚 = 𝟎 

 
∴ 𝑺 = {(𝟐, −𝟏)} 

 بالجمع طريقة الحذفباستخدام 

𝒙قيمة   نعوض  =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟏𝟐

 9نقسم الطرفين على 

 8نقسم الطرفين على 

في نتخلص من الكسور بضرب المعادلة 

LCM  12للمقام وهو 

 12وهو  LCMفي  ضرب المعادلة ون

 

𝟐
𝟑

𝟒
=

𝟏𝟏

𝟖
 

𝟔
𝟏

𝟒
=

𝟐𝟓

𝟒
 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

             

 ام : طقس ل عدد الات 
ق  داد  (𝒙)ت  غ  ة  ت  ث  ي  مدت 

ات  الجزارة  ف  ها درج  ي 
 ف 

 
ض ق  خ 

ن  ي  ت 
هرالت  ي  عن لش 

ان  ون الث 
ات    𝟏𝟎 كاب  درج 

ة   ب  ز  لت  دار  شث  مق  ام  𝟗ي  ام علي عدد الات  ت 
 
ة  الجزارة  علي  (𝒚)ا ها درج  ي 

داد ف  ز  ي  ت 
ات   𝟏𝟎الت  ة   درج  ب  ز  لت   .شث 

ف  . ة  الحد  ق  طزت  د جلها ب  م ح 
ف   ,ي  ا الموق  ل هد  مث 

ي ن ي  ب  معادلث   اكث 
Sol   
 
          𝒚 − 𝒙 = 𝟗…… 
         𝒙 + 𝒚 = 𝟑𝟏…. 

          𝟐𝒚 = 𝟒𝟎⇒ 
𝟐𝒚

𝟐
=

𝟒𝟎 
𝟐𝟎

𝟐
 

          𝒚 = 𝟐𝟎 
          𝒙 + 𝒚 = 𝟑𝟏…. 
          𝒙 + 𝟐𝟎 = 𝟑𝟏 
          𝒙 = 𝟑𝟏 − 𝟐𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏𝟏          ∴ 𝑺 = {(𝟏𝟏, 𝟐𝟎)} 
 
 

  ز  :تجارة ج 
اع من  سالة   𝟐𝟓ت  ة  وع  لاج  ارت  ث  ون دت  سعز ملث  ة   ب  لاج  ار وب  للث  ث  ون دت  ا كان صف  ملث  سالة  اد  منللع 

ة  ي  ة  هد  هر  ار 𝟐𝟎 الاج  ث  ون دت   ملث 

وع  
اع من كل ب   ت 

ً
ا هار  كم ج 

م جلهما؟  ف 
لة  ي 

 
لان المسا مث 

ي ن ي  ب  معادلث   ب   اكث 
 

ض عوب  ة  الت  ق   طزت 
                                                 

 Sol     𝒙 + 𝒚 = 𝟐𝟓….. 
           𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒙 + 𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒚 = 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎 
𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎 

𝟐 𝒙

𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎
+

𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒚

𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎
=

𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎 
𝟒𝟎

𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎
⇒ 𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟒𝟎 ….                                                         

𝒙 = 𝟐𝟓 − 𝒚…… 

 𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟒𝟎…. 
𝟐(𝟐𝟓 − 𝒚) + 𝒚 = 𝟒𝟎  

𝟓𝟎 − 𝟐𝒚 + 𝒚 = 𝟒𝟎  
−𝒚 = 𝟒𝟎 − 𝟓𝟎  
−𝒚 = −𝟏𝟎

 
⇒ (−𝟏)(−𝒚) = (−𝟏)(−𝟏𝟎)  

𝒚 = 𝟏𝟎  

𝒙 = 𝟐𝟓 − 𝒚…… 

𝒙 = 𝟐𝟓 − 𝟏𝟎  
𝒙 = 𝟏𝟓               ∴ 𝑺 = {(𝟏𝟓, 𝟏𝟎)} 

ام  هرعدد ات 
ي   ش 

ان  ون الث 
وم 𝟑𝟏=كاب   ,      ب 

 
 

رض
ف  ات  الحرارة  ن  ها درح  ي 

ل ف 
ق  ي  ن 

ام الت  𝒙عدد الاي  ⇐ 
 

 
رض

ف  ان  ها درح  ي 
داد ف  ر  ي  ت 

ام الت  𝒚ت  الحرارة  عدد الاي  ⇐ 

 

 
 

 
زض

ف  ات   ت  لاج  𝒙عدد الث  ⇐        , 
 

زض
ف  سالات  ت  𝒚عدد الع  ⇐ 

 من معادلة   كون معادلةن

  في معادلة معادلة  نعوض

 

 
𝒚قيمة   نعوض  =  𝒙لإيجاد قيمة  ادلة في مع  𝟏𝟎

 بالجمع

𝒙قيمة   ض نعو =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟐𝟎

  مسائل حياتية          

 

ات   لاج  كون عدد الث  ث 
سالات   𝟏𝟓ف   𝟏𝟎 وعدد الع 

ي  المعادلة  
سم طزف 

ق  ط ت  سي  ب  𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎 للث  ÷ 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 : ة   حفلة تخرج هما من الكلث  زج 
ج 
ة  ي  اشث  مث  لة  ي  ور حق 

اد واب  اءعمل شح  كان عدد الاصدف  ي   ف  ة  من  الد  لاب  ث  ز ت  كت   
اد ا دعاهم شح 

ن  ت  اء الد  ن  عدد الاصدف  ور وكان عدد المدعوت 
  𝟐𝟑دعاهم اب 

ً
صا خ 

هما .ش  ض دعا كل مي 
خ 
كم ش 

  ؟ ف 

Sol   𝒙 + 𝒚 = 𝟐𝟑….. 
         𝒙 − 𝒚 = 𝟑……. 

        𝟐𝒙 = 𝟐𝟔 

        
𝟐𝒙

𝟐
=

𝟐𝟔 
𝟏𝟑

𝟐
 

        𝒙 = 𝟏𝟑 
       𝒙 + 𝒚 = 𝟐𝟑….. 
       𝟏𝟑 + 𝒚 = 𝟐𝟑 
        𝒚 = 𝟐𝟑 − 𝟏𝟑 
       𝒚 = 𝟏𝟎                      ∴ 𝑺 = {(𝟏𝟑, 𝟏𝟎)} 
 
 

فكر          
موعة  الحل                       د مج  امح  ط  دِــتحلًااو .   للي 

   
𝟐

𝟔
𝒙 −

𝟏

𝟑
𝒚 = 𝟏 

       
𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟏

𝟐
𝒚 = 𝟑 

Sol   (
𝟏

𝟑
𝒙 −

𝟏

𝟑
𝒚 = 𝟏) × 𝟑    ⇒  𝟑 (

𝟏

𝟑
𝒙) − 𝟑 (

𝟏

𝟑
𝒚) = 𝟑(𝟏) 

         (
𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟏

𝟐
𝒚 = 𝟑) × 𝟐     ⇒  𝟐 (

𝟏

𝟐
𝒙) + 𝟐 (

𝟏

𝟐
𝒚) = 𝟐(𝟑) 

         𝒙 − 𝒚 = 𝟑…. 
         𝒙 + 𝒚 = 𝟔…….. 

         𝟐𝒙 = 𝟗 

         ∴  𝒙 =
𝟗

𝟐
 

         𝟐𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏𝟐…….. 

         𝟐 (
𝟗

𝟐
) + 𝟐𝒚 = 𝟏𝟐 ⇒ 𝟗 + 𝟐𝒚 = 𝟏𝟐 ⇒ 𝟐𝒚 = 𝟏𝟐 − 𝟗 

         𝟐𝒚 = 𝟑 ⇒
𝟐𝒚

𝟐
=

𝟑

𝟐
⇒ 𝒚 =

𝟑

𝟐
                                           ∴ 𝑺 = {(

𝟗

𝟐
,
𝟑

𝟐
)}              

 
 

رض
ف  اد ن  ن دعاهم سج  ي  اء الد  𝒙عدد  الاصدف  ⇐ 

 
 

رض
ف  ور ن 

ن  ن دعاهم ا  ي  اء الد  𝒚عدد  الاصدف  ⇐ 
 بالجمع

𝒙قيمة   نعوض  =  𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة   𝟏𝟑

اد ∴ ن دعاهم شح  ت  اء الد  ور و عدد  الاص   𝟏𝟑 عدد  الاصدف 
ب  ن دعاهم ا  ت  اء الد    𝟏𝟎دف 

 بالجمع

𝒙قيمة   نعوض  =
𝟗

𝟐
 𝒚لإيجاد قيمة  في معادلة   
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ال احمد ان    اًثاني           موعة  ف  امجل  مج  ط  أصحح الخطأ , الي 

م  هي                          احمد ,                     وعة  مج 
 
طا ف  ح  س    .  وصححة    اكب 

Sol  𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔 … … (× 𝟐) 
        𝟑𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏 … …(× −𝟑) 

       𝟒𝒙 + 𝟔𝒚 = 𝟏𝟐 
   −𝟗𝒙 − 𝟔𝒚 = −𝟑 

   −𝟓𝒙 = 𝟗 

   
−𝟓𝒙

−𝟓
=

𝟗

−𝟓
 

     𝒙 =
−𝟗

𝟓
  

     𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔……  

     𝟐 (
−𝟗

𝟓
 ) + 𝟑𝒚 = 𝟔 

     
−𝟏𝟖

𝟓
+ 𝟑𝒚 = 𝟔 

      𝟑𝒚 = 𝟔 +
𝟏𝟖

𝟓
 

      𝟑𝒚 =
𝟑𝟎+𝟏𝟖

𝟓
 

      𝟑𝒚 =
𝟒𝟖

𝟓
⇒

𝟑𝒚

𝟑
=

𝟒𝟖 
𝟏𝟔

𝟓

𝟑
 

      𝒚 =
𝟏𝟔

𝟓
                         ∴ 𝑺 = {(

−𝟗

𝟓
,
𝟏𝟔

𝟓
)} 

 

موعة  جل              ثالثاً              اممج  ط  أكــتب  الي 

 Sol   𝟓𝒙 − 𝟔𝒚 = 𝟎…… 
           𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟒   ..…. (× 𝟑) 

         𝟓𝒙 − 𝟔𝒚 = 𝟎 
         𝟑𝒙 + 𝟔𝒚 = 𝟏𝟐 

         𝟖𝒙 = 𝟏𝟐 

         
𝟖𝒙

𝟖
=

𝟏𝟐 
𝟑

𝟖 
𝟐

 
⇒  𝒙 =

𝟑

𝟐
 

        𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟒……. 

         
𝟑

𝟐
+ 𝟐𝒚 = 𝟒

 
⇒ 𝟐𝒚 = 𝟒 −

𝟑

𝟐
 

         𝟐𝒚 =
𝟖−𝟑

𝟐
⇒ 𝟐𝒚 =

𝟓

𝟐
 

         
𝟐𝒚

𝟐
=

𝟓

𝟐

𝟐
⇒ 𝒚 =

𝟓

𝟐
×

𝟏

𝟐

 
⇒ 𝒚 =

𝟓

𝟒
               ∴ 𝑺 = {(

𝟑

𝟐
,
𝟓

𝟒
)} 

𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔 
𝟑𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏 

{(
𝟓

𝟏𝟔
,
𝟓

𝟗
)} 

𝒙قيمة   نعوض  =
−𝟗

𝟓
في   

 𝒚لإيجاد قيمة  معادلة 

{(
𝟓

𝟏𝟔
,
𝟓

𝟗
)} 

{(
−𝟗

𝟓
,
𝟏𝟔

𝟓
)} 

𝟓𝒙 − 𝟔𝒚 = 𝟎 
𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟒 

 بالجمع

 بالجمع

𝒙قيمة   نعوض  =
𝟑

𝟐
في   

 𝒚لإيجاد قيمة  معادلة 
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ر واحد                                ت  ع  مي  ة  ب  عي  ي  رب  حل المعادلات  الت 
 

𝑺هي المعادلات التي يكون فيها اس المتغير تربيع وتكون مجموعة الحل  فيها على شكل مجموعة فقط بالصيغة    التربيعيةالمعادلات    = { } 

𝒂𝒙𝟐وهناك طريقتين لحل المعادلة التربيعية   + 𝒃𝒙 + 𝒄  يث  ح𝒂 ≠ 𝟎 

 نتبع الخطوات التالية  .تحليل الفرق بين مربعين      اولًا    

         يجب ان نصفر المعادلة بجعل الطرف الثاني يساوي صفر𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄 = 𝟎. 

       . اذا وجد عامل مشترك نستخرجه خارج قوس ثم نحلل داخل القوس 

       يساوي صفر العدد الاول اما  أي عددين  حاصل ضربهما يساوي صفر )في  وتتلخصالصفري نستخدم خاصية الضرب  بعد التحليل       

𝒃    )يساوي صفر    العدد الثاني او       = 𝒂       او        𝟎 = .𝒂اما     𝟎 𝒃 = 𝟎  ( يعني تكون قيمتين للمتغير  . ⇒

        نضع نواتج الحل في مجموعة الحل𝑺 = { }   . 

ال     باستعمال الفرق بين مربعين وتحقق من صحة الحل .حل المعادلات التالية      1مث 
     𝟏𝟔 − 𝒚𝟐 = 𝟎 
Sol    (𝟒 − 𝒚)(𝟒 + 𝒚) = 𝟎 

𝟒         اما − 𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟒 

𝟒  او        + 𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = −𝟒 
            ∴ 𝑺 = {𝟒,−𝟒} 

      𝒙𝟐 = 𝟒𝟗 
Sol    𝒙𝟐 − 𝟒𝟗 = 𝟎 
            (𝒙 − 𝟕)(𝒙 + 𝟕) = 𝟎 
𝒙  اما      − 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟕 

𝒙  او       + 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟕 
    ∴ 𝑺 = {𝟕,−𝟕}  

(𝟑 − 𝟐) 
 الدرس

𝟏𝟔 − 𝒚𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟏𝟔 − (−𝟒)𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟏𝟔 − 𝟏𝟔 = 𝟎 ⇒∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق :
حق 
𝒚نعوض قيمة   الت  =  في المعادلة   𝟒

𝟏𝟔 − 𝒚𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟏𝟔 − (𝟒)𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟏𝟔 − 𝟏𝟔 = 𝟎 ⇒∴ 𝟎 = 𝟎  

𝒚نعوض قيمة  =  في المعادلة   𝟒−

𝒙𝟐 = 𝟒𝟗 ⇒ (𝟕)𝟐 = 𝟒𝟗 ⇒∴ 𝟒𝟗 = 𝟒𝟗 

𝒙𝟐 = 𝟒𝟗 ⇒ (−𝟕)𝟐 = 𝟒𝟗 ⇒∴ 𝟒𝟗 = 𝟒𝟗 

ث ق
حق 
𝒙نعوض قيمة  :  الت  =  في المعادلة   𝟕

𝒙نعوض قيمة  =  في المعادلة   𝟕−

(−𝟕)𝟐 = −𝟕 × −𝟕 = 𝟒𝟗 

 باستخدام الفرق بين مربعين

 تخدام الفرق بين مربعينباس
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     𝟒𝒙𝟐 − 𝟐𝟓 = 𝟎 

Sol     (𝟐𝒙 − 𝟓)(𝟐𝒙 + 𝟓) = 𝟎 

𝟐𝒙  اما         − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = 𝟓 ⇒ 𝟐𝒙

𝟐
=
𝟓

𝟐
⇒ 𝒙 =

𝟓

𝟐
 

𝟐𝒙  او         + 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = −𝟓 ⇒ 𝟐𝒙

𝟐
=
−𝟓

𝟐
⇒ 𝒙 =

−𝟓

𝟐
 

        ∴ 𝑺 = {
𝟓

𝟐
,
−𝟓

𝟐
} 

 

     

  

    𝟑𝒛𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 

Sol    𝟑(𝒛𝟐 − 𝟒) = 𝟎 

           
𝟑(𝒛𝟐−𝟒)

𝟑
=
𝟎

𝟑
 

          𝒛𝟐 − 𝟒 = 𝟎 

         (𝒛 − 𝟐)(𝒛 + 𝟐) = 𝟎 

𝒛   اما     − 𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = 𝟐 

او         𝒛 + 𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = −𝟐 

      ∴ 𝑺 = {𝟐,−𝟐}  

 

H.W        من صحة الحل  . تحققحل المعادلات باستعمال الفرق بين مربعين ثم 

𝑺 = {𝟒,−𝟒}  𝒙𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

𝑺 = {𝟑,−𝟑}  𝟑𝒛𝟐 − 𝟐𝟕 = 𝟎 

𝑺 = {𝟐,−𝟐}  𝟐𝒛𝟐 − 𝟖 = 𝟎 

 
 
 
 

𝟒𝒙𝟐 − 𝟐𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟒(
𝟓

𝟐
)
𝟐

− 𝟐𝟓 = 𝟎 

𝟒(
𝟐𝟓

𝟒
) − 𝟐𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝟓 − 𝟐𝟓 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

𝟒𝒙𝟐 − 𝟐𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟒(
−𝟓

𝟐
)
𝟐

− 𝟐𝟓 = 𝟎 

𝟒(
𝟐𝟓

𝟒
) − 𝟐𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝟓 − 𝟐𝟓 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ث ق :   
حق 
𝒙نعوض قيمة   الت  =

𝟓

𝟐
 في المعادلة   

𝒙نعوض قيمة  =
−𝟓

𝟐
 في المعادلة   

 باستخدام الفرق بين مربعين

𝟑𝒛𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 
𝟑(𝟐)𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟑(𝟒) − 𝟏𝟐 = 𝟎 
𝟏𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⇒ ∴ 𝟎 = 𝟎 

𝟑𝒛𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 
𝟑(−𝟐)𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟑(𝟒) − 𝟏𝟐 = 𝟎 
𝟏𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⇒ ∴ 𝟎 = 𝟎 

ث ق   
حق 
𝒛نعوض قيمة  :  الت  =  في المعادلة   𝟐

𝒛نعوض قيمة  =  في المعادلة   𝟐−

 عامل مشترك  𝟑نستخرج 

 𝟑نقسم الطرفين على 

 باستخدام الفرق بين مربعين
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ال      العامل المشترك والفرق بين مربعين  . حل المعادلات التالية  باستعمال    2مث 
   𝒙𝟐 − 𝟓 = 𝟎 

Sol    (𝒙 − √𝟓)(𝒙 + √𝟓) = 𝟎 

𝒙  اما         − √𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = √𝟓 

او           𝒙 + √𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −√𝟓 

    ∴ 𝑺 = {√𝟓,−√𝟓} 

     𝟐𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 = 𝟎 
Sol      𝟐𝒚(𝒚 − 𝟑) = 𝟎 

𝟐𝒚  اما          = 𝟎 ⇒
𝟐𝒚

𝟐
=
𝟎

𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟎 

او            𝒚 − 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟑 
∴ 𝑺 = {𝟎, 𝟑} 

𝒚𝟐 −
𝟏

𝟗
= 𝟎 

Sol    (𝒚 −
𝟏

𝟑
) (𝒚 +

𝟏

𝟑
) = 𝟎 

𝒚   اما        −
𝟏

𝟑
= 𝟎 ⇒ 𝒚 =

𝟏

𝟑
 

او           𝒚 +
𝟏

𝟑
⇒ 𝒚 = −

𝟏

𝟑
 ∴ 𝑺 = {

𝟏

𝟑
, −

𝟏

𝟑
} 

     𝒙𝟐 − 𝟐 = 𝟎 

Sol    (𝒙 − √𝟐)(𝒙 + √𝟐) = 𝟎 

𝒙  اما         − √𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = √𝟐 

𝒙   او         + √𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −√𝟐 

         ∴ 𝑺 = {√𝟐,−√𝟐}  

(𝒚 + 𝟓)𝟐 − 𝟔𝟒 = 𝟎 
Sol   ((𝒚 + 𝟓) − 𝟖)((𝒚 + 𝟓) + 𝟖) = 𝟎 

           (𝒚 − 𝟑)(𝒚 + 𝟏𝟑) = 𝟎 
𝒚     اما   − 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟑 
𝒚  او        + 𝟏𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = −𝟏𝟑     
         ∴ 𝑺 = {𝟑, −𝟏𝟑}   

(𝒛 + 𝟏)𝟐 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

Sol    ((𝒛 + 𝟏) − 𝟔)((𝒛 + 𝟏) + 𝟔) = 𝟎 

           (𝒛 − 𝟓)(𝒛 + 𝟕) = 𝟎 
𝒛  اما − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = 𝟓 
𝒛   او + 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = −𝟕       ∴ 𝑺 = {𝟓,−𝟕}  

 

 𝟗(𝒙𝟐 − 𝟏) − 𝟕 = 𝟎 
Sol    𝟗𝒙𝟐 − 𝟗 − 𝟕 = 𝟎 
           𝟗𝒙𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 
          (𝟑𝒙 − 𝟒)(𝟑𝒙 + 𝟒) = 𝟎 

𝟑𝒙    اما − 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒙 = 𝟒 ⇒
𝟑𝒙

𝟑
=
𝟒

𝟑
⇒ 𝒙 =

𝟒

𝟑
 

𝟑𝒙  او   + 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒙 = −𝟒 ⇒ 𝟑𝒙

𝟑
= −

𝟒

𝟑

 
⇒𝒙 = −

𝟒

𝟑
           

    ∴ 𝑺 = {
𝟒

𝟑
, −

𝟒

𝟑
} 

   𝟒(𝒙𝟐 + 𝟏) − 𝟐𝟗 = 𝟎 
Sol    𝟒𝒙𝟐 + 𝟒 − 𝟐𝟗 = 𝟎 
           𝟒𝒙𝟐 − 𝟐𝟓 = 𝟎 
 (𝟐𝒙 − 𝟓)(𝟐𝒙 + 𝟓) = 𝟎 

𝟐𝒙    اما − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = 𝟓 ⇒
𝟐𝒙

𝟐
=
𝟓

𝟐
⇒ 𝒙 =

𝟓

𝟐
 

𝟐𝒙 او + 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = −𝟓 ⇒
𝟐𝒙

𝟐
= −

𝟓

𝟐

 
⇒ 𝒙 = −

𝟓

𝟐
 

∴ 𝑺 = {
𝟓

𝟐
,−
𝟓

𝟐
} 

H.W        المشتركباستعمال الفرق بين مربعين والعامل حل  المعادلات التالية 
 𝟕𝒚𝟐 − 𝟐𝟖 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {𝟐, −𝟐} 
 (𝒚 + 𝟐)𝟐 − 𝟒𝟗 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {𝟓, −𝟗} 
 𝟓𝒚𝟐 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {√𝟐,−√𝟐} 

𝟓𝒚𝟐 − 𝟐𝟎 = 𝟎 
∴ 𝑺 = {𝟐,−𝟐} 

 𝟒(𝒙𝟐 − 𝟏) − 𝟓 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {
𝟑

𝟐
, −
𝟑

𝟐
} 

  𝟒𝒙𝟐 − 𝟗 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {
𝟑

𝟐
,
−𝟑

𝟐
} 

 𝒚𝟐 −
𝟏

𝟑𝟔
= 𝟎 

∴ 𝑺 = {
𝟏

𝟔
,−
𝟏

𝟔
} 

 𝒙𝟐 − 𝟑 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {√𝟑,−√𝟑} 

 عامل مشترك خارج القوس 𝟐𝒚نستخرج 

𝟓 = √𝟓 × √𝟓 

 باستخدام الفرق بين مربعين

𝟐 = √𝟐 × √𝟐 

(𝒛 + 𝟏)𝟐 = (𝒛 + 𝟏)(𝒛 + 𝟏) 
 (𝒛 +  تمثل مربعاً كاملاً يعني ان 𝟐(𝟏

في هذا المثال لا يمكن ان 
نستخدم الفرق بين مربعين لان 
 القوس غير مرفوع الى تربيع .
نفتح القوس بتوزيع العدد على 

 داخل القوس



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

    نتبع الخطوات التالية       خاصية الجذر التربيعي  ثانياً  

  نجعل المتغير ذات الاس التربيعي في طرف و الثوابت بالطرف الاخر   ثم نأخذ الجذر التربيعي للطرفين  موجب وسالب  .يكون ناتج الجذر التربيعي عدد 

ال     باستعمال قاعدة الجذر التربيعي وتحقق من الحل  .  حل المعادلات التالية   3مث 
     𝒙𝟐 = 𝟗 

Sol     𝒙𝟐 = 𝟗 
         √𝒙𝟐 = √𝟗 
          𝒙 = ±𝟑 
𝒙  اما      = 𝒙  او           𝟑 = −𝟑              ∴ 𝑺 = {𝟑, −𝟑} 

     𝒚𝟐 = 𝟑𝟔 

Sol    𝒚𝟐 = 𝟑𝟔 

          √𝒚𝟐 = √𝟑𝟔 

           𝒚 = ±𝟔 

𝒚    اما     = 𝒚  او         𝟔 = −𝟔                 ∴ 𝑺 = {𝟔,−𝟔} 

 

      𝒙𝟐 + 𝟖𝟏 = 𝟎 

Sol    𝒙𝟐 = −𝟖𝟏 

 # له حل في الصف السادس (جذر تربيعي للعدد السالب  دلا يوج\يعني )ساوي عدد سالب لا يوجد لها حل في مجموعة الاعداد الحقيقية لأنه لا يوجد عدد تربيعه ي

     𝒛𝟐 =
𝟗

𝟐𝟓
 

Sol   𝒛𝟐 =
𝟗

𝟐𝟓
 

          √𝒛𝟐 = √
𝟗

𝟐𝟓
 

          𝒛 = ±
𝟑

𝟓
     

𝒛    اما   =
𝟑

𝟓
𝒛  او          = −

𝟑

𝟓
                 ∴ 𝑺 = {

𝟑

𝟓
, −

𝟑

𝟓
} 

  
 𝒙𝟐 = 𝟔𝟒 𝑺 = {𝟖, −𝟖} 

 𝒙𝟐 =
𝟏

𝟔𝟒
 𝑺 = {

𝟏

𝟖
, −
𝟏

𝟖
} 

ح 
ث قالت 

𝒙نعوض قيمة   : ق  = 𝒙و    𝟑 =  في المعادلة  𝟑−
𝒙𝟐 = 𝟗  
𝟑𝟐 = 𝟗 ⇒∴ 𝟗 = 𝟗  
(−𝟑)𝟐 = 𝟗 ⇒∴ 𝟗 = 𝟗  

ث ق
حق 
𝒚نعوض قيمة   : الت  = 𝒚و    𝟔 =  في المعادلة  𝟔−

𝒚𝟐 = 𝟑𝟔  
𝟔𝟐 = 𝟑𝟔 ⇒∴ 𝟑𝟔 = 𝟑𝟔  
(−𝟔)𝟐 = 𝟑𝟔 ⇒∴ 𝟑𝟔 = 𝟑𝟔  

ث  
حق 
𝒛نعوض قيمة   : قالت  =

𝟑

𝟓
𝒛و     = −

𝟑

𝟓
 في المعادلة  

𝒛𝟐 =
𝟗

𝟐𝟓
  

(
𝟑

𝟓
)
𝟐
=

𝟗

𝟐𝟓
⇒∴

𝟗

𝟐𝟓
=

𝟗

𝟐𝟓
  

(−
𝟑

𝟓
)
𝟐
=

𝟗

𝟐𝟓
⇒∴

𝟗

𝟐𝟓
=

𝟗

𝟐𝟓
  

H.W     الحل  . باستعمال خاصية الجذر التربيعي وتحقق من صحةحل  المعادلات التالية 

 بجذر الطرفين 

 بجذر الطرفين 

 بجذر الطرفين 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

ال    حل المعادلات التالية  باستعمال خاصية الجذر التربيعي  .    4مث 
 𝟒𝒚𝟐 − 𝟓 = 𝟎 
 Sol     𝟒𝒚𝟐 = 𝟓 

            
𝟒𝒚𝟐

𝟒
=
𝟓

𝟒
 

   𝒚𝟐 =
𝟓

𝟒

بجذر الطرفين
⇒      √𝒚𝟐 = √

𝟓

𝟒
 

  𝒚 = ±√
𝟓

𝟒
𝒚    اما    ⇒ = √𝟓

𝟐
𝒚  او         = − √

𝟓

𝟐
     

∴ 𝑺 = {
√𝟓

𝟐
,−
√𝟓

𝟐
} 

  𝒛𝟐 = 𝟕 
Sol    𝒛𝟐 = 𝟕 

         √𝒛𝟐 = √𝟕 

          𝒛 = ±√𝟕 

𝒛    اما = 𝒛 او        𝟕√ = −√𝟕                

  ∴ 𝑺 = {√𝟕,−√𝟕} 

 

 

𝟑𝒚𝟐 = 𝟕 

Sol   𝟑𝒚𝟐 = 𝟕 

          
𝟑𝒚𝟐

𝟑
=
𝟕

𝟑
 

   𝒚𝟐 =
𝟕

𝟑

بجذر الطرفين
⇒      √𝒚𝟐 = √

𝟕

𝟑
  

 𝒚 = ±√
𝟕

𝟑
𝒚    اما  ⇒ = √

𝟕

𝟑
𝒚  او         = −√

𝟕

𝟑
             

     ∴ 𝑺 = {√
𝟕

𝟑
, −√

𝟕

𝟑
} 

𝟐𝒛𝟐 = 𝟗 
Sol    𝟐𝒛𝟐 = 𝟗 

           
𝟐𝒛𝟐

𝟐
=
𝟗

𝟐
 

   𝒛𝟐 =
𝟗

𝟐

بجذر الطرفين
⇒      √𝒛𝟐 = √

𝟗

𝟐
 

  𝒛 = ±
𝟑

√𝟐
⇒ 𝒛      اما  =

𝟑

√𝟐
𝒛 او         = −

𝟑

√𝟐
                  

∴ 𝑺 = {
𝟑

√𝟐
,−
𝟑

√𝟐
} 


𝟏

𝟓
𝒚𝟐 =

𝟏

𝟑
 

Sol   
𝟏

𝟓
𝒚𝟐

𝟏

𝟓

=
𝟏

𝟑
𝟏

𝟓

 

              𝒚𝟐 =
𝟏

𝟑
×
𝟓

𝟏
 

𝒚𝟐 =
𝟓

𝟑

بجذر الطرفين
⇒     √𝒚𝟐 = √

𝟓

𝟑
          

𝒚 = ±√
𝟓

𝟑
⇒ 𝒚       اما  = √

𝟓

𝟑
𝒚  او         = −√

𝟓

𝟑
                  

∴ 𝑺 = {√
𝟓

𝟑
, −√

𝟓

𝟑
}  

𝟐𝒚𝟐 =
𝟒𝟗

𝟖
 

 Sol    𝟐𝒚𝟐 =
𝟒𝟗

𝟖
 

           
𝟐𝒚𝟐

𝟐
=

𝟒𝟗

𝟖

𝟐
 

   𝒚𝟐 =
𝟒𝟗

𝟖
×
𝟏

𝟐
 

 𝒚𝟐 =
𝟒𝟗

𝟏𝟔

بجذر الطرفين
⇒      √𝒚𝟐 = √

𝟒𝟗

𝟏𝟔
 

𝒚 = ±
𝟕

𝟒
⇒ 𝒚       ماا  =

𝟕

𝟒
𝒚  او         = −

𝟕

𝟒
    

  ∴ 𝑺 = {
𝟕

𝟒
, −

𝟕

𝟒
} 

 

 

           

قبل  𝒚نتخلص من معامل المتغير  في المثال 

 ان نجذر الطرفين

 الثوابت الى الطرف الثاني نحول في المثال 

 4نقسم الطرفين على 

 3نقسم الطرفين على 

 بجذر الطرفين 

 2سم الطرفين على نق

 2نقسم الطرفين على 

نقلب خط القسمة الى 
ضرب ثم نقلب الكسر 

 في المقام

𝟏نقسم الطرفين على 

𝟓
 

نقلب خط القسمة الى 
ضرب ثم نقلب الكسر في 

 المقام



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

اذا كان المتغير في المعادلة داخل جذر تربيعي والمطلوب ايجاد قيمة المتغير  ملاحظة : 

 ,  نتخلص من الجذر بتربيع الطرفين ثم نجد قيمة المتغير

 𝒛𝟐 +
𝟐

𝟑
=
𝟓

𝟔
 

Sol    𝒛𝟐 =
𝟓

𝟔
−
𝟐

𝟑
 

   𝒛𝟐 =
𝟓−𝟒

𝟔
 ⇒ 𝒛𝟐 =

𝟏

𝟔
 

√𝒛𝟐 = √
𝟏

𝟔
   ⇒ 𝒛 = ±

𝟏

√𝟔
     

𝒛       اما   =
𝟏

√𝟔
𝒛  او         = −

𝟏

√𝟔
  ∴ 𝑺 = {

𝟏

√𝟔
, −

𝟏

√𝟔
} 

 𝟒(𝒙𝟐 − 𝟏𝟐) = 𝟑𝟑 

Sol   𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝟖 = 𝟑𝟑
 نحول المتغيرات بطرف
⇒            𝟒𝒙𝟐 = 𝟑𝟑 + 𝟒𝟖 

𝟒𝒙𝟐 = 𝟖𝟏
÷𝟒
⇒  

𝟒𝒙𝟐

𝟒
=
𝟖𝟏

𝟒
 

𝒙𝟐 =
𝟖𝟏

𝟒

بجذر الطرفين
⇒      𝒙 = ±

𝟗

𝟐
  

𝒙     اما =
𝟗

𝟐
𝒙  او   = −

𝟗

𝟐
     ∴ 𝑺 = {

𝟗

𝟐
, −

𝟗

𝟐
} 

     
           
 𝒙𝟐 = 𝟏𝟐𝟏 
∴ 𝑺 = {𝟏𝟏,−𝟏𝟏} 

 𝟖𝟏 − 𝒚𝟐 = 𝟎 
∴ 𝑺 = {𝟗,−𝟗} 

 𝟔𝒛𝟐 − 𝟓 = 𝟎 

∴ 𝑺 = {√
𝟓

𝟔
, −√

𝟓

𝟔
}  

 𝟕(𝒙𝟐 − 𝟐) = 𝟓𝟎 

∴ 𝑺 = {
𝟖

√𝟕
, −

𝟖

√𝟕
}  

 𝟑𝒚𝟐 =
𝟐𝟓

𝟑
 

∴ 𝑺 = {
𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟑
}  

ال    .حل المعادلات التالية     5مث 

 𝟑√𝒙 = 𝟏𝟖 

Sol    
𝟑√𝒙

𝟑
=

𝟏𝟖 
𝟔

𝟑
 

  √𝒙 = 𝟔 ⇒ (√𝒙)
𝟐
= (𝟔)𝟐 

𝒙 = 𝟑𝟔 

 √𝒙 = 𝟓 

Sol    (√𝒙)
𝟐
= (𝟓)𝟐 

            𝒙 = 𝟐𝟓 

 √𝟓𝒛 = 𝟕 

Sol    (√𝟓𝒛)
𝟐
= (𝟕)𝟐 

             𝟓𝒛 = 𝟒𝟗 

             
𝟓𝒛

𝟓
=
𝟒𝟗

𝟓
 

             𝒛 =
𝟒𝟗

𝟓
 

 √𝒚 + 𝟖 = 𝟑 

Sol    (√𝒚 + 𝟖)
𝟐
= (𝟑)𝟐 

            𝒚 + 𝟖 = 𝟗 
            𝒚 = 𝟗 − 𝟖 
            𝒚 = 𝟏     

  
 √

𝒙

𝟏𝟑
= 𝟏 

Sol    (√
𝒙

𝟏𝟑
)
𝟐

= (𝟏)𝟐 

   
𝒙

𝟏𝟑
= 𝟏 ⇒ (

𝒙

𝟏𝟑
= 𝟏) × 𝟏𝟑 

 𝟏𝟑(
𝒙

𝟏𝟑
) = 𝟏𝟑(𝟏)   ⇒∴ 𝒙 = 𝟏𝟑 

 

             
∴ 𝒙 = 𝟐𝟓 
 𝟑√𝒙 = 𝟏𝟓 

∴ 𝒚 = 𝟗 

 √𝒚 − 𝟓 = 𝟐 
∴ 𝒛 = 𝟏𝟖 
 √𝟐𝒛 = 𝟔 

∴ 𝒙 = 𝟐𝟓 
 𝟔√𝒙 = 𝟑𝟎 

∴ 𝒚 = 𝟐𝟓 

 √𝒚 − 𝟗 = 𝟒 
∴ 𝒛 = 𝟏𝟔 
 √𝟒𝒛 = 𝟖 

 بجذر الطرفين 

  4نفتح القوس وندخل عليه ال

H.W    بيعي .باستعمال خاصية الجذر التر حل  المعادلات التالية 

 بتربيع الطرفين

 𝟑نقسم الطرفين على 

 بتربيع الطرفين

 بتربيع الطرفين

 𝟓نقسم الطرفين على 

 بتربيع الطرفين

 بتربيع الطرفين

 13بضرب الطرفين في 

H.W     ؟حل  المعادلات التالية 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

             

 وب  العزاق .   الزقورة ث  ي  ج 
ع ف 

ق  ها ت  ي  العزاق اذ  ان 
ة  ف  اري  ورة  من المعالم الحض 

ق  عد الز  : ت 
ة    داري  اسل لوجة  ج  ها رسم ب  عة  الش كل مشاجت   مزت 

ورة 
ق  ي  .  على 𝟗𝒎𝟐للز 

ت  دار اسمث  لع اللوجة  ج 
د طول ض     ج 

 

  Sol    𝒙𝟐 = ع  مساحة   المرب 
           𝒙𝟐 = 𝟗 

         √𝒙𝟐 = √𝟗 
          𝒙 = ±𝟑 
𝒙      اما = 𝒙    او  𝟑 = −𝟑   

  لة  طولها طث  اذ مشت  ت  سج   موكث 
طعة  ها  𝟏𝟐𝐦ق  اء 𝟑𝐦وعزض  ز  طعت  الي اج  موكيت سجاد : ,ق 

ة     ث 
ة  ارض  طث  غ  عة  الش كل  . لت   مزت 

ة  زق 
لة  ع 

 
ل المشا مث 

ت  معاذلة  ت  د   اكث  م ج 
ة  ؟ ت  زق  لع الع 

 طول ض 
 
Sol   

اذمشاجة   السج    = (𝟑)(𝟏𝟐) = 𝟑𝟔𝒎𝟐 

ة   مشاجة   ∴ زق  ع الع  = ةالمزت  لع)
(طول الض 

𝟐

 

ة   مشاجة   زق  ع الع  = ةالمزت  𝒙𝟐
ل  طي    مساحة   المست 

 
عوض

ب 
⇒         𝟑𝟔 = 𝒙𝟐

ي ن
ر الطرف  د  ح 
⇒     √𝟑𝟔 = √𝒙𝟐  

 
⇒ 𝒙 = ±𝟔 

𝒙    اما   = 𝟔 او         𝒙 = همل  𝟔−  ي 

 عة  الش كل ون مزت 
طعة  كاري  لعها ق  ة   𝒙𝒄𝒎طول ض  شاوي 

عاب  مت   مزت 
عة  طعت  ارت  لع, ق 

اها طول ض  واب  :هندسة   من ر 
ع    طاء علي𝟐𝒄𝒎 كل مزت   ذون غ 

ً
ا دوق  كون ضن  ت  لث  ث  ن 

ي  سطوح  س كل , وب  وار  مةُ مث  لة  حج  طث   .  𝟑𝟐𝒄𝒎𝟑مشت 
ت  معا    لة  اكث 

 
ل المشا مث 

م     ذلة  ت 
ة   ت  ون الاضلث 

طعة  الكاري  لع ق 
د طول ض   ؟ج 

 
Sol 
              𝟑𝟐 = 𝟐(𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟒)  

            [𝟑𝟐 = 𝟐(𝒙 − 𝟒)𝟐] ÷ 𝟐 

             
𝟑𝟐

𝟐
=
𝟐(𝒙−𝟒)𝟐

𝟐

سط  ب  ب 
⇒ 𝟏𝟔 = (𝒙 − 𝟒)𝟐     

          √𝟏𝟔 = √(𝒙 − 𝟒)𝟐
سط ب  ب 
⇒  ±𝟒 = 𝒙 − 𝟒 

𝒙       اما − 𝟒 = +𝟒 ⇒ 𝒙 = +𝟒 + 𝟒 ⇒ 𝒙 = 𝟖𝒄𝒎                                         
𝒙  او     − 𝟒 = −𝟒 ⇒ 𝒙 = −𝟒 + 𝟒 ⇒ 𝒙 = 𝟎                                     

لع طول)
(الض 
𝟐

= ( 
 

(العرض (الطول) = ع  مساحة   المرب 
 

لع   
 طول الض 

 
زض

ف  𝒙ت  كون    = ي 
   ف 

لع سالت  
كون طول ض  مكن ان ب  ة لا ت  ي  همل لا   العدذ الشالت  ن 

لع اللوجة   ∴ بجذر الطرفين 
 𝟑𝐦طول ض 

(العرض) (الطول) =  مساحةالمستطيل 

= مساحة المربع مساحةالمستطيل  ∵ 

ة   ∴ زق  لع الع 
 𝟔𝒎طول ض 

𝒙
 𝒄
𝒎

 

ي  السطوح وار  م مث  =  حج  (الطول) ( 
 

(العرض اع) ق   (الارت 
عة   ∵ ون مزت 

طعة  الكاري   ق 
  =الطول  ∴

 
𝒙العزض − 𝟒 = 

اع ق  𝟐𝒄𝒎الارت   بجذر الطرفين  =

همل  ن 
ون 

لع الكاري 
 طول ض 

  مسائل حياتية          



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 بجذر الطرفين 

 بجذر الطرفين 

 بجذر الطرفين 

مم
ص

لعةُ   ع الش كل طول ض  اجة  مزت   سث 
 

صف   𝟑𝒎جوض ت  ي  مث 
ة   ف  ق  عة  الش كل  جدت  حوض سباحة :  مزت 

,  
 

الجوض ط ب  مجت 
ة  وال ق  ة  من الحدت  ث 

ق  ب  ت  المشاجة  المث  كاب  لة   𝟒𝟎𝒎𝟐ق 
 
ل المشا مث 

ت  معاذلة  ت  م, اكث 
د  ت  ة   ج  ق  لع الحدت 

 ؟طول ض 

        
Sol    

 

                                    𝒙𝟐 = (𝟑)𝟐 + 𝟒𝟎  

                                    𝒙𝟐 = 𝟗 + 𝟒𝟎 

                                     𝒙𝟐 = 𝟒𝟗 

                                √𝒙𝟐 = √𝟒𝟗                   

                                      𝒙 =  ±𝟕                         

𝒙                  اما = او               𝟕   𝒙 = −𝟕  

 

فكر                    
ة                              الث  دِــتحلًااو  :جل المعاذلاب  الث 

 
 𝟒𝒙𝟐 − 𝟑 = 𝟎 

  Sol   𝟒𝒙𝟐 = 𝟑 

          
𝟒𝒙𝟐

𝟒
=
𝟑

𝟒
 

          𝒙𝟐 =
𝟑

𝟒
 

        √𝒙𝟐 = √
𝟑

𝟒
 

           𝒙 = ±
√𝟑

𝟐
 

𝒙    اما    = √𝟑

𝟐
𝒙  او                   = − √𝟑

𝟐
               

  ∴ 𝑺 = {
√𝟑

𝟐
, −

√𝟑

𝟐
} 

 

 𝟗(𝒙𝟐 + 𝟏) = 𝟑𝟒 

     Sol    𝟗𝒙𝟐 + 𝟗 = 𝟑𝟒 
           𝟗𝒙𝟐 = 𝟑𝟒 − 𝟗 
           𝟗𝒙𝟐 = 𝟐𝟓 

           
𝟗𝒙𝟐

𝟗
=
𝟐𝟓

𝟗
 

           𝒙𝟐 =
𝟐𝟓

𝟗
 

         √𝒙𝟐 = √
𝟐𝟓

𝟗
 

          𝒙 = ±
𝟓

𝟑
  

𝒙    اما    = 𝟓

𝟑
𝒙  او      = − 𝟓

𝟑
      

   ∴ 𝑺 = {
𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟑
} 

    

ة   ق  عة   مشاجة  الحدت  𝒙𝟐المزت  =  

ة   ث 
ق  ب   + المشاجة  المث 

 
عة   =مشاجة  الجوض  المزت 

ة  ق    مشاجة  الحدت 

همل ة   ∴ ن  ق  لع الحدت 
𝟕𝒎طول ض  = 

 𝟗نقسم الطرفين على

 𝟒نقسم الطرفين على



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 بجذر الطرفين 

     عادلة ام لا ؟تمثل مجموعة الحل للمهل المجموعة المعطاة ثانياً             

 𝟐𝒚𝟐 =
𝟏𝟔

𝟏𝟎
          ,     {

𝟒

√𝟓
, −

𝟒

√𝟓
} 

Sol   [𝟐𝒚𝟐 =
𝟏𝟔

𝟏𝟎
] ÷ 𝟐

 
⇒
𝟐𝒚𝟐

𝟐
=

𝟏𝟔

𝟏𝟎

𝟐

سط ب  ب 
⇒ 𝒚𝟐 =

𝟏𝟔

𝟏𝟎
×
𝟏

𝟐
 

        𝒚𝟐 =
𝟏𝟔 
𝟖

𝟏𝟎
×
𝟏

𝟐
 

        𝒚𝟐 =
𝟖

𝟏𝟎

سط ب  ب 
⇒ 𝒚𝟐 =

𝟒

𝟓

ي ن
ر الطرف  د  ح 
⇒     √𝒚𝟐 = ±√

𝟒

𝟓
 

𝒚  اما          = 𝟐

√𝟓
𝒚  او      = − 𝟐

√𝟓
     ∴ 𝑺 = {

𝟐

√𝟓
, −

𝟐

√𝟓
} 

 
 

 𝟑𝒙𝟐 − 𝟕 = 𝟎       ,           {
𝟕

√𝟑
, −

𝟕

√𝟑
} 

Sol   [𝟑𝒙𝟐 = 𝟕] ÷ 𝟑
  
⇒𝒙𝟐 =

𝟕

𝟑
 

          𝒙𝟐 =
𝟕

𝟑

ي ن
ر الطرف  د  ح 
⇒     √𝒙𝟐 = ±√

𝟕

𝟑
 

          𝒙 = ±√
𝟕

𝟑
 

𝒙  اما            = √𝟕
𝟑
𝒙  او      = −√𝟕

𝟑
     ∴ 𝑺 = {√

𝟕

𝟑
, −√

𝟕

𝟑
}            

 

ال ضلاح ان           }ق 
𝟒

√𝟓
, −

𝟒

√𝟓
موعة  الجل  للمعاذلة   { ل مج  مث 

𝟓𝒙𝟐ت  =  ضلاح وصحجةُ  .  𝟒
 
طا ف  خ  ش  كت   

   اصحح الخطأثالثاً     ؟ا

        . 
Sol    𝟓𝒙𝟐 = 𝟒 

            
𝟓𝒙𝟐

𝟓
=
𝟒

𝟓
 

             𝒙𝟐 =
𝟒

𝟓
 

           √𝒙𝟐 = √
𝟒

𝟓
 

            𝒙 = ±
𝟐

√𝟓
 

          ∴ 𝑺 = {
𝟐

√𝟓
, −

𝟐

√𝟓
} 

 

 المجموعة لا تمثل حل للمعادلة  ∴

 المجموعة لا تمثل حل للمعادلة  ∴

𝑺 = {
𝟒

√𝟓
,−
𝟒

√𝟓
} 

𝑺 = {
𝟐

√𝟓
,−
𝟐

√𝟓
} 

 𝟓نقسم الطرفين على



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

   

م واجد رابعاً            
ت  من رق  ح موج   من عدذ صجت 

َ
ص ِ

ق  ت 
ُ 
عةلو ا زة   . واج    مزت  اب   العش  اعق  ح  عدذ من مض 

ات    حس عددي   ما العدذ ؟د لكان الث 
Sol  

𝟐(𝟗)    لان    𝟗العدذ هو  − 𝟏 = 𝟖𝟏 − 𝟏 = 𝟖𝟎 

اب  العدذ   𝟖𝟎وال اعق  𝟏𝟎.   انه أيعشرة .   𝟏𝟎عفات هي زيادة على المضا \\    𝟏𝟎من مض  + 𝟏𝟎 +⋯ =    

 

موعة  الجل للمعاذلة  خامساً            𝟖) مج  − 𝟑𝒚)𝟐 − 𝟏 =     اكتـــــب  . 𝟎

(𝟖 − 𝟑𝒚)𝟐 − 𝟏 = 𝟎 

Sol   ((𝟖 − 𝟑𝒚) − 𝟏)((𝟖 − 𝟑𝒚) + 𝟏) = 𝟎 

           (−𝟑𝒚 + 𝟕)(−𝟑𝒚 + 𝟗) = 𝟎 

𝟑𝒚−    اما    + 𝟕 = 𝟎  
         −𝟑𝒚 = −𝟕  

           
−𝟑𝒚

−𝟑
=
−𝟕

−𝟑
  

            𝒚 =
𝟕

𝟑
                

𝟑𝒚−  او    + 𝟗 = 𝟎 

       −𝟑𝒚 = −𝟗  

        
−𝟑𝒚

−𝟑
=

−𝟗 
𝟑

−𝟑
  

           𝒚 = 𝟑               

    ∴ 𝑺 = {
𝟕

𝟑
, 𝟑} 

       

 

 

 

  

 𝟑−نقسم الطرفين على

 𝟑−نقسم الطرفين على



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

ة                               رب  ج 
الت   ب 

ة  عي  ي  رب  حل المعادلات  الت 
 

𝒙𝟐المعادلة بالتجربة من نوع حل  اولًا  ± 𝒂𝒙 ± 𝒄 =  واحد فقط يساوي 𝒙𝟐المعادلات يكون فيه معامل هذا النوع من   𝟎

ال  .   باستخدام التجربة وتحقق من صحة الحل  حل المعادلات التالية   1مي 
 𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟏𝟐 = 𝟎 

Sol  (𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟑) = 𝟎 
𝒙   اما      − 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟒 
𝒙  او       − 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟑       
         ∴ 𝑺 = {𝟒, 𝟑} 

 𝒚𝟐 + 𝟖𝒚 + 𝟏𝟓 = 𝟎 

Sol   (𝒚 + 𝟑)(𝒚 + 𝟓) = 𝟎 
𝒚   اما      + 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = −𝟑 
𝒚  او      + 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = −𝟓 
        ∴ 𝑺 = {−𝟑,−𝟓}  

 𝒛𝟐 + 𝒛 − 𝟑𝟎 = 𝟎 

Sol   (𝒛 + 𝟔)(𝒛 − 𝟓) = 𝟎 
𝒛    اما     + 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = −𝟔 

𝒛        او − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = 𝟓           
       ∴ 𝑺 = {−𝟔, 𝟓} 

 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟔𝟑 = 𝟎 

Sol   (𝒙 − 𝟗)(𝒙 + 𝟕) = 𝟎 
𝒙   اما      − 𝟗 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟗 

𝒙       او + 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟕 
      ∴ 𝑺 = {−𝟕, 𝟗} 

 𝒚𝟐 + 𝟒𝟖𝒚 − 𝟒𝟗 = 𝟎 

Sol  (𝒚 + 𝟒𝟗)(𝒚 − 𝟏) = 𝟎 
𝒚  اما      + 𝟒𝟗 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = −𝟒𝟗 

𝒚       او − 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟏 
     ∴ 𝑺 = {−𝟒𝟗, 𝟏} 

(𝟑 − 𝟑) 
 الدرس

 لرابع (الدرس ا 2)راجع فصل

∴ 𝟎 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق :
حق 
𝒙   نعوض قيمة الت  = 𝒙و 𝟑 =  في المعادلة 𝟒

𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟏𝟐 = 𝟎  

(𝟑)𝟐 − 𝟕(𝟑) + 𝟏𝟐 = 𝟗 − 𝟐𝟏 + 𝟏𝟐 = 𝟐𝟏 − 𝟐𝟏 =  يساوي الطرف الثاني 𝟎

(𝟒)𝟐 − 𝟕(𝟒) + 𝟏𝟐 = 𝟏𝟔 − 𝟐𝟖 + 𝟏𝟐 = 𝟐𝟖 − 𝟐𝟖 =  يساوي الطرف الثاني𝟎

∴ 𝟎 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق :
حق 
𝒚   نعوض قيمة الت  = 𝒚و 𝟑− =  في المعادلة 𝟓−

𝒚𝟐 + 𝟖𝒚 + 𝟏𝟓 = 𝟎  

(−𝟑)𝟐 + 𝟖(−𝟑) + 𝟏𝟓 = 𝟗 − 𝟐𝟒 + 𝟏𝟓 = 𝟐𝟒 − 𝟐𝟒 =  يساوي الطرف الثاني 𝟎

(−𝟓)𝟐 + 𝟖(−𝟓) + 𝟏𝟓 = 𝟐𝟓 − 𝟒𝟎 + 𝟏𝟓 = 𝟒𝟎 − 𝟒𝟎 =  يساوي الطرف الثاني𝟎

∴ 𝟎 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق :
حق 
𝒛   نعوض قيمة الت  = 𝒛و 𝟓 =  في المعادلة 𝟔−

𝒛𝟐 + 𝒛 − 𝟑𝟎 = 𝟎  

(𝟓)𝟐 + (𝟓) − 𝟑𝟎 = 𝟐𝟓 + 𝟓 − 𝟑𝟎 = 𝟑𝟎 − 𝟑𝟎 =  يساوي الطرف الثاني 𝟎

(−𝟔)𝟐 + (−𝟔) − 𝟑𝟎 = 𝟑𝟔 − 𝟔 − 𝟑𝟎 = 𝟑𝟎 − 𝟑𝟎 =  يساوي الطرف الثاني𝟎

∴ 𝟎 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق
حق 
𝒙  نعوض قيمة : الت  = 𝒙و  𝟗 =  في المعادلة 𝟕−

𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟔𝟑 = 𝟎  

(𝟗)𝟐 − 𝟐(𝟗) − 𝟔𝟑 = 𝟖𝟏 − 𝟏𝟖− 𝟔𝟑 = 𝟖𝟏 − 𝟖𝟏 =  يساوي الطرف الثاني 𝟎

(−𝟕)𝟐 − 𝟐(−𝟕) − 𝟔𝟑 = 𝟒𝟗 + 𝟏𝟒 − 𝟔𝟑 = 𝟔𝟑 − 𝟔𝟑 =  يساوي الطرف الثاني𝟎

∴ 𝟎 = 𝟎 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق
حق 
𝒚  نعوض قيمة : الت  = 𝒚و  𝟏 =  في المعادلة 𝟒𝟗−

𝒚𝟐 + 𝟒𝟖𝒚 − 𝟒𝟗 = 𝟎  

(𝟏)𝟐 + 𝟒𝟖(𝟏) − 𝟒𝟗 = 𝟏 + 𝟒𝟖 − 𝟒𝟗 = 𝟒𝟗 − 𝟒𝟗 = رف الثانييساوي الط 𝟎  

(−𝟒𝟗)𝟐 + 𝟒𝟖(−𝟒𝟗) − 𝟒𝟗 = 𝟐𝟒𝟎𝟏 − 𝟐𝟑𝟓𝟐 − 𝟒𝟗 = 𝟐𝟒𝟎𝟏 − 𝟐𝟒𝟎𝟏 = 𝟎 الطرف الثانييساوي   



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

H.W       بالتجربة ثم تحقق من صحة الحل  .حل المعادلات التالية 
 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {𝟏, 𝟐} 
 𝒚𝟐 − 𝟖𝒚 − 𝟑𝟑 = 𝟎 

𝑺 = {−𝟑, 𝟏𝟏} 
 𝒙𝟐 + 𝟏𝟓𝒙 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

𝑺 = {−𝟏𝟔, 𝟏} 
 𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟏𝟖 = 𝟎 

𝑺 = {𝟑, 𝟔} 
 𝒚𝟐 − 𝒚 − 𝟒𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {−𝟔, 𝟕} 
 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟑𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {−𝟒, 𝟖} 
 𝒚𝟐 + 𝟏𝟔𝒚 + 𝟔𝟑 = 𝟎 

𝑺 = {−𝟗,−𝟕} 
 𝒙𝟐 − 𝟏𝟓𝒙 + 𝟓𝟔 = 𝟎 

𝑺 = {𝟕, 𝟖} 

  𝒚𝟐 + 𝟗𝒚 − 𝟑𝟔 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟏𝟐, 𝟑} 

 𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟓𝟓 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟓, 𝟏𝟏} 

 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑 = 𝟎 
𝑺 = {𝟏, 𝟑} 

𝒂𝒙𝟐المعادلة بالتجربة من نوع حل  ثانياً ± 𝒂𝒙 ± 𝒄 =  واحد اكبرمن 𝒙𝟐المعادلات يكون فيه معامل هذا النوع من    𝟎

ال   .باستخدام التجربة    حل المعادلات التالية   2مث 
 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏𝟖𝒙 − 𝟐𝟏 = 𝟎 

Sol   𝟑(𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 − 𝟕) = 𝟎 

         
  𝟑(𝒙𝟐+𝟔𝒙−𝟕)

𝟑
=
𝟎

𝟑
 

  𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 − 𝟕 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 + 𝟕)(𝒙 − 𝟏) = 𝟎 

𝒙      اما + 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟕     
𝒙   او     − 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏 

     ∴ 𝒔 = {−𝟕, 𝟏} 

 𝟒𝒚𝟐 − 𝟏𝟒𝒚 + 𝟔 = 𝟎 

Sol  𝟐(𝟐𝒚𝟐 − 𝟕𝒚 + 𝟑) = 𝟎 

         
𝟐(𝟐𝒚𝟐−𝟕𝒚+𝟑)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

𝟐𝒚 − 𝟕𝒚 + 𝟑 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝟐𝒚 − 𝟏)(𝒚 − 𝟑) = 𝟎 

𝟐𝒚   اما  − 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒚 = 𝟏
÷𝟐
⇒  

𝟐𝒚

𝟐
=
𝟏

𝟐
⇒ 𝒚 =

𝟏

𝟐
 

𝒚   او   − 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟑    ∴ 𝒔 = {
𝟏

𝟐
, 𝟑} 

 𝟏𝟓𝒙𝟐 − 𝟏𝟏𝒙 − 𝟏𝟒 = 𝟎 

Sol    (𝟓𝒙 − 𝟕)(𝟑𝒙 + 𝟐) =   بالتجربة  𝟎
𝟓𝒙      اما − 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝟓𝒙 = 𝟕

÷𝟓
⇒  

𝟓𝒙

𝟓
=
𝟕

𝟓
⇒ 𝒙 =

𝟕

𝟓
    

𝟑𝒙   او  + 𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒙 = −𝟐
÷𝟑
⇒  

𝟑𝒙

𝟑
=
−𝟐

𝟑
⇒ 𝒙 =

−𝟐

𝟑
 

     ∴ 𝒔 = {
−𝟐

𝟑
,
𝟕

𝟓
} 

 𝟐𝟎 + 𝟏𝟑𝒛+ 𝟐𝒛𝟐 = 𝟎 

Sol   (𝟒 + 𝒛)(𝟓 + 𝟐𝒛) = 𝟎 

𝟒     اما + 𝒛 = 𝟎 ⇒ 𝒛 = −𝟒    

𝟓   او + 𝟐𝒛 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒛 = −𝟓
÷𝟐
⇒  

𝟐𝒛

𝟐
=
−𝟓

𝟐
⇒ 𝒛 =

−𝟓

𝟐
 

     ∴ 𝒔 = {−𝟒,
−𝟓

𝟐
} 

 𝟒𝟐 + 𝟔𝟒𝒚 + 𝟐𝟒𝒚𝟐 = 𝟎 

Sol    𝟐(𝟐𝟏 + 𝟑𝟐𝒚 + 𝟏𝟐𝒚𝟐 = 𝟎) 

           
𝟐(𝟐𝟏+𝟑𝟐𝒚+𝟏𝟐𝒚𝟐)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

  𝟐𝟏 + 𝟑𝟐𝒚 + 𝟏𝟐𝒚𝟐 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝟕 + 𝟔𝒚)(𝟑 + 𝟐𝒚) = 𝟎 

𝟕     اما + 𝟔𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟔𝒚 = −𝟕
÷𝟔
⇒  

𝟔𝒚

𝟔
=
−𝟕

𝟔
⇒ 𝒚 =

−𝟕

𝟔
 

𝟑   او  + 𝟐𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒚 = −𝟑
÷𝟐
⇒  

𝟐𝒚

𝟐
=
−𝟑

𝟐
⇒ 𝒚 =

−𝟑

𝟐
 

         ∴ 𝒔 = {
−𝟑

𝟐
,
−𝟕

𝟔
} 

 𝟗𝒙𝟐 − 𝟔𝟗𝒙 − 𝟐𝟒 = 𝟎 

Sol   𝟑(𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝟑𝒙 − 𝟖) = 𝟎 

          
𝟑(𝟑𝒙𝟐−𝟐𝟑𝒙−𝟖)

𝟑
=
𝟎

𝟑
 

   𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝟑𝒙 − 𝟖 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 − 𝟖)(𝟑𝒙 + 𝟏) = 𝟎 

𝒙      اما − 𝟖 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟖    

𝟑𝒙   او   + 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒙 = −𝟏
÷𝟑
⇒  

𝟑𝒙

𝟑
=
−𝟏

𝟑
⇒ 𝒙 =

−𝟏

𝟑
 

     ∴ 𝒔 = {
−𝟏

𝟑
, 𝟖} 

 

 الدرس الرابع ( 2)راجع فصل

 خارج قوس عامل مشترك  2نستخرج 

 2نقسم الطرفين على 
 3نقسم الطرفين على 

 خارج قوس عامل مشترك  3نستخرج 

 2ين علىنقسم الطرف
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 𝟖𝟏 − 𝟗𝒙 − 𝟏𝟐𝒙𝟐 = 𝟎 

Sol    𝟑(𝟐𝟕 − 𝟑𝒙 − 𝟒𝒙𝟐) = 𝟎 

            
𝟑(𝟐𝟕−𝟑𝒙−𝟒𝒙𝟐)

𝟑
=
𝟎

𝟑
 

    𝟐𝟕− 𝟑𝒙− 𝟒𝒙𝟐 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝟑 + 𝒙)(𝟗 − 𝟒𝒙) = 𝟎 

𝟑    اما     + 𝒙 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟑    

𝟗   او      − 𝟒𝒙 = 𝟎 ⇒ 𝟒𝒙 = 𝟗
÷𝟒
⇒   

𝟒𝒙

𝟒
=
𝟗

𝟒
⇒ 𝒙 =

𝟗

𝟒
 

     ∴ 𝒔 = {−𝟑,
𝟗

𝟒
} 

 𝟕𝟎 − 𝟑𝟑𝒚 − 𝟒𝒚𝟐 = 𝟎  

Sol   (𝟕 − 𝟒𝒚)(𝟏𝟎 + 𝒚) = 𝟎 

𝟕  اما     − 𝟒𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟒𝒚 = 𝟕
÷𝟒
⇒   

𝟒𝒚

𝟒
=
𝟕

𝟒
⇒ 𝒚 =

𝟕

𝟒
    

+𝟏𝟎   او     𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = −𝟏𝟎 

     ∴ 𝒔 = {−𝟏𝟎,
𝟕

𝟒
} 

 

ال  حل المعادلات التالية باستخدام التجربة ثم تحقق من صحة الحل  .    3مي 
 𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝒚 + 𝟑𝒚𝟐 = 𝟎 

Sol   (𝟏𝟎 − 𝒚)(𝟖 − 𝟑𝒚) = 𝟎 

−𝟏𝟎    اما   𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟏𝟎    

𝟖   او  − 𝟑𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒚 = 𝟖
÷𝟒
⇒  

𝟑𝒚

𝟑
=
𝟖

𝟑
⇒ 𝒚 =

𝟖

𝟑
 

     ∴ 𝒔 = {
𝟖

𝟑
, 𝟏𝟎} 

 

 𝟓𝟎𝒛𝟐 + 𝟏𝟎𝒛 − 𝟒 = 𝟎 

Sol   𝟐(𝟐𝟓𝒛𝟐 + 𝟓𝒛 − 𝟐) = 𝟎 

           
𝟐(𝟐𝟓𝒛𝟐+𝟓𝒛−𝟐)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

  𝟐𝟓𝒛𝟐 + 𝟓𝒛 − 𝟐 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝟓𝒛 + 𝟐)(𝟓𝒛 − 𝟏) = 𝟎 

𝟓𝒛   اما + 𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟓𝒛 = −𝟐
÷𝟓
⇒  

𝟓𝒛

𝟓
=
−𝟐

𝟓
⇒ 𝒛 =

−𝟐

𝟓
 

𝟓𝒛   او − 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝟓𝒛 = 𝟏
÷𝟓
⇒   

𝟓𝒛

𝟓
=
𝟏

𝟓
⇒ 𝒛 =

𝟏

𝟓
 

     ∴ 𝒔 = {
−𝟐

𝟓
,
𝟏

𝟓
} 

H.W       التالية بتحليل التجربة وتحقق من صحة الحل  . المعادلاتحل 
 𝟏𝟐𝒙𝟐 − 𝟐𝟎𝒚 + 𝟕 = 𝟎 

𝑺 = {
𝟏

𝟐
,
𝟕

𝟔
} 

 𝟐𝟖 + 𝟐𝒛 − 𝟖𝒛𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {
𝟕

𝟒
, 𝟐} 

 𝟒 − 𝟐𝟔𝒙 + 𝟏𝟐𝒙𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {
𝟏

𝟐
,
𝟕

𝟔
} 

 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

𝑺 = {
−𝟓

𝟑
, 𝟐} 

 𝟕𝒛𝟐 − 𝟏𝟖𝒛 − 𝟗 = 𝟎 

𝑺 = {
−𝟑

𝟕
, 𝟑} 

 𝟑𝟔 + 𝟕𝟓𝒙 + 𝟔𝒙𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {
𝟏

𝟐
, 𝟏𝟐} 

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق
حق 
𝒚  نعوض قيمة : الت  = 𝒚و  𝟏𝟎 =

𝟖

𝟑
 في المعادلة 

𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝒚 + 𝟑𝒚𝟐 = 𝟎  

𝟖𝟎 − 𝟑𝟖(𝟏𝟎) + 𝟑(𝟏𝟎)𝟐 = 𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝟎 + 𝟑𝟎𝟎  
= −𝟑𝟎𝟎+ 𝟑𝟎𝟎 =  يساوي الطرف الثاني 𝟎

 

𝟖𝟎 − 𝟑𝟖 (
𝟖

𝟑
) + 𝟑(

𝟖

𝟑
)
𝟐

= 𝟖𝟎 −
𝟑𝟎𝟒

𝟑
+ 𝟑(

𝟔𝟒

𝟗 𝟑
)  

= 𝟖𝟎 −
𝟑𝟎𝟒

𝟑
+
𝟔𝟒

𝟑
= 𝟖𝟎 −

𝟐𝟒𝟎 
𝟖𝟎

𝟑
= 𝟖𝟎 − 𝟖𝟎 = يساوي الطرف الثاني   𝟎  

∴ 𝟎 = 𝟎 

ي ق
حق 
𝒛   نعوض قيمة : الت  =

𝟏

𝟓
𝒛و  =

−𝟐

𝟓
 في المعادلة 

𝟓𝟎𝒛𝟐 + 𝟏𝟎𝒛 − 𝟒 = 𝟎  

𝟓𝟎(
𝟏

𝟓
)
𝟐

+ 𝟏𝟎 
𝟐 (

𝟏

𝟓
) − 𝟒 = 𝟓𝟎 

𝟐 (
𝟏

𝟐𝟓
) + 𝟐 − 𝟒 = 𝟎  

= 𝟐 + 𝟐 − 𝟒 = 𝟒 − 𝟒 =     يساوي الطرف الثاني    𝟎

 

𝟓𝟎(
−𝟐

𝟓
)
𝟐

+ 𝟏𝟎 
𝟐 (

−𝟐

𝟓
) − 𝟒 = 𝟓𝟎 

𝟐 (
𝟒

𝟐𝟓
) − 𝟒 − 𝟒 = 𝟎  

= 𝟖 −−𝟒 − 𝟒 = 𝟖 − 𝟖 = 𝟎 ييساوي الطرف الثان  
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  ؟ 𝟏𝟐 داربمقما العدد الذي مربعهُ يزيد عليه 
Sol    𝒙𝟐 = 𝒙 + 𝟏𝟐 
           𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟏𝟐 = 𝟎 
           (𝒙 − 𝟒)(𝒙 + 𝟑) = 𝟎 
𝒙     اما − 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟒    

𝒙   او     + 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟑         

  𝟏𝟐يعني يزيد عن العدد الاصلي ب 𝟏𝟔اذا نربعهُ يصبح  𝟒ان العدد ح  نلا

–اما العدد   𝟏𝟐يعني يزيد على العدد الاصلي ب  𝟗يصبح  ربعهُ اذا ن 𝟑

  ؟  𝟑𝟓ما العدد الذي مربعهُ يزيد على ضعفهُ بمقدار 
Sol   𝒙𝟐 = 𝟐𝒙 + 𝟑𝟓 

          𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑𝟓 = 𝟎
بةبالتجر
⇒   (𝒙 − 𝟕)(𝒙 + 𝟓) = 𝟎 

𝒙    اما − 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟕   
𝒙  او + 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟓 

 

   ؟  𝟑اربع امثالهُ بمقدار عن ينقص  مربعهُ ما العدد الذي 
Sol   𝒙𝟐 = 𝟒𝒙 − 𝟑 
           

   𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑 = 𝟎
بالتجربة

⇒  (𝒙 − 𝟑)(𝒙 − 𝟏) = 𝟎 
𝒙      اما − 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟑    

𝒙   او     − 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏 
 

  ؟  𝟒𝟓الى مربعه كان الناتج   امثاله 𝟒ما العدد الذي لو اضيف 

Sol   𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟒𝟓 
           

 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟒𝟓 = 𝟎
بالتجربة

⇒  (𝒙 + 𝟗)(𝒙 − 𝟓) = 𝟎 
𝒙     اما   + 𝟗 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟗    
𝒙   او     − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟓 
 

𝟒 العدد ∴  𝟑−و =

 𝒙𝟐مربع العددفيكون   𝒙نفرض العدد 
 نكون المعادلة 

𝟕العدد  ∴  𝟓−و  =

 𝒙𝟐  العدد مربع و  𝟐𝒙ضعفهُ  و    𝒙نفرض العدد 

𝟑العدد  ∴  𝟏و  =

يزيد  السؤالعندما يكون في 

والطرف   في طرف𝒙𝟐 فتكون

 قدر الزيادة +مقدار الزيادة   الثاني فيه

 ينقص عندما يكون في السؤال
والطرف الثاني   في طرف𝒙𝟐 فتكون

 النقيصةقدر   - النقيصةمقدار   فيه

 𝒙𝟐  مربع العددو  𝟒𝒙ه  اربعة  أمثال   𝒙نفرض العدد 

 𝟓و  𝟗−العدد  ∴

 𝒙𝟐  مربع العددوُ 𝟒𝒙  هاربعة امثال   𝒙نفرض العدد 

 اضافة  عندما يكون في السؤال
 مقدار الاضافة +  في طرف𝒙𝟐 فتكون

  وفي الطرف الثاني الناتج
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   𝟐ص عرضها بمقدار قطعة معدن مستطيلة الشكل ينق𝒎 𝟐𝟒ما ابعاد القطعة المعدنية اذا كانت مساحتها  .عن طولها𝒎𝟐   ؟ 
Sol   𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 = 𝟐𝟒 
          𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟐𝟒 = 𝟎 
          (𝒙 − 𝟔)(𝒙 + 𝟒) = 𝟎 

𝒙      اما − 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟔    
𝒙   او     + 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟒 
 

 فيكون 

   

 𝟐ولها يزيد على عرضها بمقدار سجادة ط𝒎  𝟒𝟖ومساحتها𝒎𝟐 ما ابعاد السجادة   ؟ . 
Sol    𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟒𝟖 

           𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟒𝟖 = 𝟎
بالتجربة

⇒  (𝒙 + 𝟖)(𝒙 − 𝟔) = 𝟎 

𝒙      اما + 𝟖 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟖                     
𝒙   او     − 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟔    

 فيكون 
 

 فما العددان  ؟  𝟑واحداهما يزيد عن الاخر بمقدار  𝟓𝟒دان حاصل ضربهما عد . 
Sol   𝒙(𝒙 + 𝟑) = 𝟓𝟒 

          𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟓𝟒 = 𝟎
بالتجربة

⇒  (𝒙 + 𝟗)(𝒙 − 𝟔) = 𝟎 

𝒙    اما   + 𝟗 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟗    
𝒙   او     − 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟔 
 

   فما العددان  ؟ 𝟖قدار احدهما يقل عن الاخر بم 𝟒𝟖عددان حاصل ضربهما . 
 
Sol  𝒙(𝒙 − 𝟖) = 𝟒𝟖 
          

  𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 − 𝟒𝟖 = 𝟎
بالتجربة

⇒  (𝒙 − 𝟏𝟐)(𝒙 + 𝟒) = 𝟎 
𝒙    اما   − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏𝟐   
𝒙   او     + 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟒 
 
 
 

(العرض)مساحة القطعة (الطول) = 

𝒙)مساحة القطعة − 𝟐)(𝒙) = 
𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 = 𝟐𝟒 

𝒙عرض القطعة  فيكون       𝒙   نفرض طول القطعة − 𝟐 

= ∴طول القطعة 𝟔𝒎    = 𝒙 − 𝟐 = 𝟔 − 𝟐 = 𝟒𝐦   عرض القطعة
∴ 

𝒙  فيكون طولها   𝒙 نفرض عرض السجادة  + 𝟐 

(العرض)مساحة السجادة (الطول) = 

(𝒙 + 𝟐)(𝒙) = 𝟒𝟖 
𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟒𝟖 

 يهمل

= 𝒙 + 𝟐 = 𝟔 + 𝟐 = 𝟖𝒎 طول السجادة  ∴ 

𝒙  فيكون العد الثاني   𝒙 نفرض العدد الاول  + 𝟑 

 𝟗و    𝟔او العددان   𝟗−و   𝟔−العددان   ∴

𝒙  فيكون العد الثاني   𝒙 نفرض العدد الاول  − 𝟖 

 𝟒و    𝟏𝟐العددان    او 𝟒−و   𝟏𝟐−العددان   ∴

 يهمل\لا يمكن ان يكون طول او عرض بالسالب

ال  ي  السؤ 
ي  ف 

ت  ا  ة اولاً من ب  رض 
ف  ما ن 

دائ 
 
 

 سؤاء الطؤل  او العرض
ً
را ت 

 اح 

= ∴طول القطعة 𝟔𝒎   



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

  𝟑صالة طعام ينقص طولها عن مثلي عرضها بمقدار𝒎  𝟓𝟒ومساحتها𝒎𝟐 صالة  ؟. فما ابعاد ال 
Sol   𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 = 𝟓𝟒 

          𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟓𝟒 =
بالتجربة
⇒   𝟎(𝒙 − 𝟔)(𝟐𝒙 + 𝟗) = 𝟎 

𝒙    اما  − 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟐𝒙   او 𝟔 + 𝟗 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = −𝟗 ⇒
𝟐𝒙

𝟐
=
−𝟗

𝟐
⇒ 𝒙 =

−𝟗

𝟐
  

     
           
 

  𝟒حوض سباحة يزيد طولهُ على مثلي عرضهُ بمقدار𝒎  ُ𝟒𝟖ومساحته𝒎𝟐  ما ابعاد المسبح  ؟ . 
Sol   𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟒𝟖 

  𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟒𝟖 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝟐𝒙 + 𝟏𝟐)(𝒙 − 𝟒) = 𝟎        

𝟐𝒙    اما  + 𝟏𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = −𝟏𝟐
÷𝟐
⇒ 

𝟐𝒙

𝟐
=
−𝟏𝟐

𝟐
⇒ 𝒙 = 𝒙   او    𝟔− − 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟒  

 

 

 

H.W       ؟  𝟒𝟐دد الذي مربعهُ يزيد عليه بمقدار ما الع   

H.W        𝟒أرض مستطيلة الشكل يزيد طولها بمقدار𝒎  𝟔𝟎على عرضها . ما ابعاد الارض اذا كانت مساحتها𝒎𝟐  ؟ 

 

  

 : 𝟐طول ملعب كرة السلة يزيد بمقدار كان اذا  كرة السلة𝒎  ُ𝟒𝟖𝟎 ومساحتهُ  ,على ضعف عرضه𝒎𝟐.  

  فما بعدي الملعب ؟
Sol    𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟒𝟖𝟎 
          𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟒𝟖𝟎 = 𝟎 
          𝟐(𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐𝟒𝟎) = 𝟎 

         
𝟐(𝒙𝟐+𝒙−𝟐𝟒𝟎)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

         𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐𝟒𝟎 = 𝟎 
        (𝒙 + 𝟏𝟔)(𝒙 − 𝟏𝟓) = 𝟎 
𝒙    اما + 𝟏𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟏𝟔    
𝒙   او − 𝟏𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏𝟓 
 

(العرض)مساحة الصالة (الطول) = 

𝟐𝒙  فيكون الطول   𝒙 نفرض العرض  − 𝟑 

 يهمل

(𝒙)(𝟐𝒙 − 𝟑) = 𝟓𝟒 = 𝟔𝒎   عرض الصالة ∴ = 𝟐𝒙 − 𝟑 = 𝟐(𝟔) − 𝟑 = 𝟏𝟐 − 𝟑 = 𝟗𝒎 فيكون  ∴طول الصالة 

𝟐𝒙  فيكون الطول   𝒙 نفرض العرض  + 𝟒 

(العرض)مساحة المسبح (الطول) = 

(𝒙)(𝟐𝒙 + 𝟒) = 𝟒𝟖 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 = 𝟓𝟒 

𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟒𝟖 

 يهمل

= 𝟐𝒙 + 𝟒 = 𝟐(𝟒) + 𝟒 = 𝟖 + 𝟒 = 𝟏𝟐𝒎  فيكون ∴المسبحطول 

𝑺 = {𝟕, −𝟔} 

𝑺 = {𝟔, 𝟏𝟎} 

𝟐𝒙  الطول فيكون    𝒙 نفرض العرض + 𝟐 

(العرض)مساحة الملعب (الطول) = 

(𝟐𝒙 + 𝟐)(𝒙) = 𝟒𝟖𝟎 
𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟒𝟖𝟎 

 يهمل

= ∴ الطول  𝟐𝒙 + 𝟐 = 𝟐(𝟏𝟓) + 𝟐 = 𝟑𝟎 + 𝟐 = 𝟑𝟐𝒎 

  مسائل حياتية          

𝟐 𝟐𝟒𝟎
𝟐 𝟏𝟐𝟎

𝟐
𝟐

𝟔𝟎
𝟑𝟎
𝟏𝟓

 
𝟏𝟔 

𝟏𝟔 − 𝟏𝟓 = 𝟏 

= 𝟒𝒎    المسبحعرض ∴ 

= 𝟏𝟓𝒎    العرض∴ 



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

(𝒙)(𝟐𝒙 − 𝟒) = 𝟗𝟔 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 = 𝟗𝟔 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟗𝟔 = 𝟎 

 𝟏مسبح يقل طوله عن ثلاث امثال عرضه بمقدار  : سباحة𝒎  𝟏𝟒𝟎مساحة المسبح فأذا كانت𝒎𝟐جد ابعاده.  
 
 
Sol          𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 = 𝟏𝟒𝟎 

 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟏𝟒𝟎 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 − 𝟕)(𝟑𝒙 + 𝟐𝟎) = 𝟎  

𝒙     اما − 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟑𝒙   او 𝟕 + 𝟐𝟎 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒙 = −𝟐𝟎 ⇒ 𝒙 =
−𝟐𝟎

𝟑
  

   
  

 : 𝟒لعب كرة القدم يزيد بمقدار اعلانية لماذا كان طول صورة  رياضة𝒎  𝟏𝟔𝟎الصورة اذا كانت مساحتها  ضعف عرضها . فما ابعاد ىعل𝒎𝟐 
   

Sol   𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙− 𝟏𝟔𝟎 = 𝟎 
         𝟐(𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟖𝟎) = 𝟎 

         
𝟐(𝒙𝟐+𝟐𝒙−𝟖𝟎)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

  𝒙𝟐 + 𝟐𝒙− 𝟖𝟎 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 + 𝟏𝟎)(𝒙 − 𝟖) = 𝟎  

𝒙    اما + 𝟏𝟎 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝒙   او                    𝟏𝟎− − 𝟖 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟖 

  

 : 𝟒اذا كان طول حقل لتربية النعام يقل بمقدار  حقل نعام𝒎  عرضهُ فاذا كانتعن ضعف 

 لتحويط الحقل  ؟ 𝟒𝟒𝒎فهل يكفي سياج طولهُ   𝟗𝟔𝒎𝟐الحقل  مساحة 

 

 

Sol   𝟐𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟗𝟔 = 𝟎 

          𝟐(𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟒𝟖) = 𝟎 

          
𝟐(𝒙𝟐−𝟐𝒙−𝟒𝟖)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

  𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟒𝟖 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 − 𝟖)(𝒙 + 𝟔) = 𝟎  

𝒙    اما − 𝟖 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = او        𝟖    𝒙 + 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟔 
 
                                             

 

 

𝟑𝒙  الطول فيكون  𝒙ضنفرض العر − 𝟏 

𝟑𝒙  والطول       نفرض العرض  − (العرض)المسبحمساحة  𝟏 (الطول) = 

(𝟑𝒙 − 𝟏)(𝒙) = 𝟏𝟒𝟎 
𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 = 𝟏𝟒𝟎 

 يهمل

= ∴ الطول  𝟑𝒙 − 𝟏 = 𝟑(𝟕) − 𝟏 = 𝟐𝟏 − 𝟏 = 𝟐𝟎𝒎 

 

𝟐𝒙  الطول فيكون  𝒙 نفرض العرض + 𝟒 

𝟑𝒙  والطول       نفرض العرض  − (العرض)مساحة الصورة 𝟏 (الطول) = 

(𝒙)(𝟐𝒙 + 𝟒) = 𝟏𝟔𝟎 
𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟏𝟔𝟎 

𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟏𝟔𝟎 = 𝟎 
 يهمل

= ∴ الطول  𝟐𝒙+ 𝟒 = 𝟐(𝟖) + 𝟒 = 𝟏𝟔 + 𝟒 = 𝟐𝟎𝒎 

 

𝟐𝒙  فيكون الطول      𝒙 نفرض العرض  − 𝟒 

𝟑𝒙  والطول       نفرض العرض  − (العرض)مساحة الحقل 𝟏 (الطول) = 

 يهمل

= ∴ الطول  𝟐𝒙 − 𝟒 = 𝟐(𝟖) − 𝟒 = 𝟏𝟔 − 𝟒 = 𝟏𝟐𝒎 

= العرض)𝟐 + (الطول = 𝟐(𝟖 + 𝟏𝟐) = 𝟐(𝟐𝟎) = 𝟒𝟎𝒎 محيط الحقل 

 فقط 𝟒𝟎𝒎ي تحتاج الى ذيكفي لتحويط الحقل ال 𝟒𝟒𝒎السياج الذي طول 

= 𝟕𝒎    العرض∴ 

= 𝟖𝒎    العرض∴ 

= 𝟖𝒎    العرض∴ 



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

 يحتاج سامر الى تصغير الاطار .اشترى سامر اطار لصورة  طوله ضعف عرضه : اطار صورة 

 ه سامر ااشتر يمن طوله وعرضه ليصبح مناسباً للصورة فما أبعاد الاطار الذ 𝟐𝐜𝐦بمقدار 

 .  𝟒𝟎𝒄𝒎𝟐كانت مساحة الصورة اذا 

 

Sol  𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

         𝟐(𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟏𝟖) = 𝟎 

         
𝟐(𝒙𝟐−𝟑𝒙−𝟏𝟖)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

         𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟏𝟖 = 𝟎 

        (𝒙 − 𝟔)(𝒙 + 𝟑) = 𝟎 

𝒙    اما − 𝟔 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟔   
𝒙   او    + 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟑 

 

 

فكر            
ة                             الي  ة  ب  حل المعادلات  الي  رب  ج 

ل الت  حلي 
دِــتحلًااو .  ت 

 (𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟐) = 𝟏𝟒                                                         𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟏𝒚 + 𝟏𝟎 = 𝟖𝟎 

Sol   𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟑𝒙 − 𝟔 = 𝟏𝟒                                              Sol  𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟏𝒚 + 𝟏𝟎 − 𝟖𝟎 = 𝟎 
          𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟔 − 𝟏𝟒 = 𝟎                                                            𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟏𝒚 − 𝟕𝟎 = 𝟎 

          𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐𝟎 = 𝟎                                                                     (𝒚 − 𝟕)(𝟑𝒚 + 𝟏𝟎) = 𝟎 

          (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟒) = 𝒚    اما                                                         𝟎 − 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟕     

𝒙    اما   − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟑𝒚   او                                                            𝟓 + 𝟏𝟎 = 𝟎 ⇒ 𝟑𝒚 = −𝟏𝟎 

𝒙   او     + 𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟒                                                             
𝟑𝒚

𝟑
=
−𝟏𝟎

𝟑
⇒ 𝒚 =

−𝟏𝟎

𝟑
 

    

  ∴ 𝒔 = {−𝟒, 𝟓}                                                                           ∴ 𝑺 = {𝟕,
−𝟏𝟎

𝟑
}  

 

 𝟐𝒙  الطول  و    𝒙 نفرض العرض ابعاد الاطار : 

𝟑𝒙  والطول       نفرض العرض  − 𝟏 

 

𝒙 العرض :  صورةابعاد ال − 𝟐𝒙  الطول  و     𝟐 − 𝟐 

𝟑𝒙  والطول       نفرض العرض  − 𝟏 
(العرض)مساحة الصورة (الطول) = 

(𝒙 − 𝟐)(𝟐𝒙 − 𝟐) = 𝟒𝟎 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟒𝒙 + 𝟒 = 𝟒𝟎 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟒 = 𝟒𝟎 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟒 − 𝟒𝟎 = 𝟎 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

 يهمل

𝟏𝟐𝒄𝒎   الاطار طول = 𝟐(𝟔) = 𝟐𝒙 = 
   

𝟔𝒄𝒎 الاطار  عرض ∴ =     



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

مؤعة  حل للمعادلة  ام لا  ؟       ثانياً              ل مج  مي 
 المعطاة  ئ 

مؤعة  مج 
ل
وضح هل ان ا

 𝟒𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟑𝟎     , {
−𝟐

𝟓
, 𝟑}                                             𝟒𝟐 − 𝟑𝟑𝒚 + 𝟔𝒚𝟐 = 𝟎      ,    {𝟐,

𝟕

𝟐
} 

Sol   𝟒𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟑𝟎 = 𝟎                                                   Sol   𝟑(𝟏𝟒 − 𝟏𝟏𝒚 + 𝟐𝒚𝟐) = 𝟎 

          𝟐(𝟐𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟏𝟓) = 𝟎                                                          
𝟑(𝟏𝟒−𝟏𝟏𝒚+𝟐𝒚𝟐)

𝟑
=
𝟎

𝟑
 

          
𝟐(𝟐𝒙𝟐+𝒙−𝟏𝟓)

𝟐
=
𝟎

𝟐
                                                        𝟏𝟒 − 𝟏𝟏𝒚 + 𝟐𝒚𝟐 = 𝟎

بالتجربة
⇒   (𝟕 − 𝟐𝒚)(𝟐 − 𝒚) = 𝟎 

  𝟐𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟏𝟓 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 + 𝟑)(𝟐𝒙 − 𝟓) = 𝟕       اما                     𝟎 − 𝟐𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒚 = 𝟕

÷𝟐
⇒  

𝟐𝒚

𝟐
=
𝟕

𝟐
⇒ 𝒚 =

𝟕

𝟐
                        

𝒙       اما    + 𝟑 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟐   او                                                     𝟑− − 𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟐                 

𝟐𝒙   او  − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 = 𝟓
÷𝟐
⇒  

𝟐𝒙

𝟐
=
𝟓

𝟐
⇒ 𝒙 =

𝟓

𝟐
                    ∴ 𝑺 = {𝟐,

𝟕

𝟐
}                 

   ∴ 𝑺 = {−𝟑,
𝟓

𝟐
}                                                                  

 
 

ا        ثالثاً         الت  رب  مؤعة  الحل للمعادلة  ق  𝟐𝒙𝟐ان مج  − 𝟑𝟒𝒙 + 𝟔𝟎 = ,𝟑}هي   𝟎 𝟏𝟓}  .  
 
صححةُ  ا

 
ا وا  رب 

 
طا أصحح الخطأ .حدد خ 

Sol   𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝟒𝒙 + 𝟔𝟎 = 𝟎 

          𝟐(𝒙𝟐 − 𝟏𝟕𝒙 + 𝟑𝟎) = 𝟎 

          
𝟐(𝒙𝟐−𝟏𝟕𝒙+𝟑𝟎)

𝟐
=
𝟎

𝟐
 

  𝒙𝟐 − 𝟏𝟕𝒙 + 𝟑𝟎 = 𝟎
بالتجربة
⇒   (𝒙 − 𝟏𝟓)(𝒙 − 𝟐) = 𝟎 

𝒙       اما − 𝟏𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝒙   او        𝟏𝟓 − 𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟐 
∴ 𝑺 = {𝟐, 𝟏𝟓} 

 

 

د حلها           رابعاً                 م ح 
لة  ئ 

 
ل المسا مي 

دار " . معادلة  ئ  مق  ة ئ  عق  عة عن ض  ص مرب 
ق  ن  ي  ب  ــتباك  "   𝟑𝟓ما العدد الد 

       
Sol   𝟐𝒙 = 𝒙𝟐 − 𝟑𝟓 
          𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑𝟓 = 𝟎 

          (𝒙 − 𝟕)(𝒙 + 𝟓) = 𝟎 

𝒙      اما − 𝟕 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟕 
𝒙         او + 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟓 

 

 المجموعة المعطاة لا تمثل مجموعة الحل للمعادلة ∴

 المجموعة المعطاة تمثل مجموعة الحل للمعادلة ∴

𝑺 = {𝟑, 𝟏𝟓} 

𝑺 = {𝟐, 𝟏𝟓} 

 

 𝒙𝟐 ومربعهُ  𝟐𝒙فيكون ضعفه      𝒙 نفرض العدد 

 𝟓−و  𝟕العددان  ∴



 

                                                                        
 

 ثالث متوسطرياضيات ال

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

     

ة                                     عي  ي  رب  ع الكامل  حل المعادلات  الت  المرب  ك و ب  ع مالا   المرب 
 

 نتيع الخطوات التالية   .        حل المعادلات بالمربع الكامل  اولًا 

 لحد الثالث موجبة  .نصفر المعادلة )يعني الثوابت والمتغيرات بطرف والصفر بالطرف الثاني  ( ويجب ان تكون اشارة ا 

 نتبع هذه الطريقةنحتى ب ان يساوي الحد الوسط للمعادلة ويج                                                                  نختبر الحد الوسط بالقانون 

  كما موضح امامك ونضع فيه  نفتح قوس مرفوع الى تربيع 

 نجذر الطرفين  ونجد مجموعة الحل 𝑺 = { }  . 

  

ال   حل المعادلات التالية بالمربع الكامل  .    1مي 
 𝟒𝒙𝟐 + 𝟐𝟎𝒙 + 𝟐𝟓 = 𝟎 

 

 

Sol   (𝟐𝒙 + 𝟓)𝟐 = 𝟎 

          √(𝟐𝒙 + 𝟓)𝟐 = √𝟎 

           𝟐𝒙 + 𝟓 = 𝟎 

           𝟐𝒙 = −𝟓 

           
𝟐𝒙

𝟐
=
−𝟓

𝟐
 

           𝒙 =
−𝟓

𝟐
    ∴ 𝑺 = {

−𝟓

𝟐
} 

        

 𝒚𝟐 − 𝒚 +
𝟏

𝟒
= 𝟎 

Sol   (𝒚 −
𝟏

𝟐
)
𝟐
= 𝟎 

         √(𝒚 −
𝟏

𝟐
)
𝟐
= √𝟎 

          𝒚 −
𝟏

𝟐
= 𝟎 ⇒ 𝒚 =

𝟏

𝟐
                    ∴ 𝑺 = {

𝟏

𝟐
} 

ة ف  س الطري 
ف  ن  كمل الحل ب   وسوف  ب 

(𝟑 − 𝟒) 
   الدرس

𝟐𝟎𝒙 = 𝟐(𝟐𝒙)(𝟓) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐
√𝟒𝒙𝟐 = 𝟐𝒙 √𝟐𝟓 = 𝟓 

=الحد الوسط  (جذر الحد الثالث)(جذر الحد الاول)𝟐

 

±جذر الحد الاول) (جذر الحد الثالث
𝟐
= 𝟎 

 اشارة الحد الوسط

𝒚 = 𝟐(𝒚) (
𝟏

𝟐
) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

ونجذر  نجذر الحد الاول
الحد الثالث ونضرب 

اذا كان  𝟐المقدار في 
الناتج هو مساوي للحد 
الوسط اذاً المعادلة تمثل 

مربعاً كاملاً وتحل بالمربع 
الكامل واذا لم يساوي الحد 
الوسط اذاً المعادلة لا تمثل 

مربعاً كاملاً ونستخدم 

 التجربة لحل المعادلة

 بجذر الطرفين

 بجذر الطرفين

عي   ي  رب  صر مع الاس الت  ت  خ  عي  ي  ي  رب  ر الت  ذ   الج 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝒚𝟐 − 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝟎 

Sol   (𝒚 − 𝟓)𝟐 = 𝟎 

   
بالجذر التربيعي
⇒       √(𝒚 − 𝟓)𝟐 = √𝟎 ⇒ 𝒚 − 𝟓 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟓 

         ∴ 𝑺 = {𝟓} 

 
𝟏

𝟏𝟔
−
𝟏

𝟐
𝒙 + 𝒙𝟐 = 𝟎 

Sol    (
𝟏

𝟒
− 𝒙)

𝟐

= 𝟎 

بالجذر التربيعي
⇒       √(

𝟏

𝟒
− 𝒙)

𝟐

= √𝟎 ⇒
𝟏

𝟒
− 𝒙 = 𝟎 ⇒ 𝒙 =

𝟏

𝟒
  

         ∴ 𝑺 = {
𝟏

𝟒
} 

 𝒚𝟐 + 𝟒√𝟐𝒚 + 𝟖 = 𝟎 

Sol   (𝒚 + √𝟖)
𝟐
= 𝟎 

بالجذر التربيعي
⇒       √(𝒚 + √𝟖)

𝟐
= √𝟎 ⇒ 𝒚 + √𝟖 = 𝟎⇒ 𝒚 = −√𝟖 

           ∴ 𝑺 = {−√𝟖} 

 𝟑 − 𝟔√𝟑𝒛 + 𝟗𝒛𝟐 = 𝟎 

Sol   (√𝟑 − 𝟑𝒛)
𝟐
= 𝟎 

  
بالجذر التربيعي
⇒       √(√𝟑 − 𝟑𝒛)

𝟐
= √𝟎 ⇒ √𝟑 − 𝟑𝒛 = 𝟎   

 𝟑𝒛 = √𝟑
÷𝟑
⇒   

𝟑𝒛

𝟑
=
√𝟑

𝟑
⇒ 𝒛 =

√𝟑

𝟑
 ∴ 𝑺 = {√

𝟑

𝟑
}       

 
𝟏

𝟗
−
𝟏

𝟑
𝒛 +

𝟏

𝟒
𝒛𝟐 = 𝟎 

Sol   (
𝟏

𝟑
−
𝟏

𝟐
𝒛)
𝟐

= 𝟎 

  
بالجذر التربيعي
⇒       √(

𝟏

𝟑
−
𝟏

𝟐
𝒛)
𝟐

= √𝟎 ⇒
𝟏

𝟑
−
𝟏

𝟐
𝒛 = 𝟎 ⇒

𝟏

𝟐
𝒛 =

𝟏

𝟑
 

 
÷
𝟏

𝟐
⇒   

𝟏

𝟐
𝒛

𝟏

𝟐

=
𝟏

𝟑
𝟏

𝟐

⇒ 𝒛 =
𝟏

𝟑
×
𝟐

𝟏
⇒ 𝒛 =

𝟐

𝟑
 ∴ 𝑺 = {

𝟐

𝟑
}           

 𝟑𝒚𝟐 + 𝟑𝟔 − 𝟏𝟐√𝟑𝒚 = 𝟎 

Sol    𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟐√𝟑𝒚 + 𝟑𝟔 = 𝟎 

  (√𝟑𝒚 − 𝟔)
𝟐
= 𝟎

بالجذر التربيعي
⇒       √(√𝟑𝒚 − 𝟔)

𝟐
= √𝟎 

   √𝟑𝒚 − 𝟔 = 𝟎 ⇒ √𝟑𝒚 = 𝟔
÷√𝟑
⇒   

√𝟑𝒚

√𝟑
=

𝟔

√𝟑
⇒ 𝒚 =

𝟔

√𝟑
 

∴ 𝑺 = {
𝟔

√𝟑
}        

H.W        ة الي  ع الكامل   .حل المعادلات  الي  المرب   ب 

 𝒙𝟐 + 𝟏𝟔𝒙 = −𝟔𝟒 
𝑺 = {−𝟖} 

 𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 + 𝟑𝟔 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟔} 

 𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟏 = 𝟎 

𝑺 = {
𝟏

𝟐
} 

 𝟗𝒛𝟐 − 𝟏𝟎𝒛 +
𝟐𝟓

𝟗
= 𝟎 

𝑺 = {
𝟓

𝟗
} 

 𝒚𝟐 − 𝟐𝟎𝒚 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎 
𝑺 = {𝟏𝟎} 

 𝒚𝟐 + 𝟐√𝟕𝒚 + 𝟕 = 𝟎 

𝑺 = {−√𝟕} 

 𝟕 − 𝟐√𝟕𝒛 + 𝒛𝟐 = 𝟎 

𝑺 = {√𝟕} 

 𝒙𝟐 + 𝟐𝟒𝒙 + 𝟏𝟒𝟒 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟏𝟐} 

 ة    .نتيع الخطوات التالي         كمال المربعإحل المعادلات ب  ثانياً 

             نضع المعادلة بالصورة𝒂𝒙𝟐 ± 𝒃𝒙 = 𝒄     حيث𝒂 ≠  بعد المساواة   . )الثابت(نضع الحد المطلق  أي   𝟎

             اذا كان𝒂 ≠  (   .  𝒙𝟐اكبر من واحد نقسم طرفي المعادلة على معامل   𝒙𝟐) يعني اذا كان معامل    𝒂نقسم المعادلة على  𝟏

            المعادلة المقدار التالي  طرفي نضيف الى(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 ونربعهُ  (  . 𝒙)  يعني ناخذ نصف معامل   

             نحلل الطرف الايسر الذي اصبح مربعاً كاملاً بعد الخطوة .  ونبسط الطرف الثاني 

                                          ناخذ الجذر التربيعي للطرفين ونجد قيم𝒙     التي تمثل مجموعة الحل𝑺 = { }. 

طوات  
ة  حسب  الخ  الي  لة الي  حل الامي 

 اعلاهسوف  ن 

√𝟖 = 𝟐√𝟐 

𝟏𝟎𝒚 = 𝟐(𝒚)(𝟓) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐
𝟏

𝟐
𝒙 = 𝟐(

𝟏

𝟒
) (𝒙) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

𝟒√𝟐𝒚 = 𝟐(𝒚)(√𝟖) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

𝟔√𝟑𝒛 = 𝟐(√𝟑)(𝟑𝒛) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

𝟏

𝟑
𝒛 = 𝟐(

𝟏

𝟑
) (
𝟏

𝟐
𝒛) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

𝟏𝟐√𝟑𝒚 = 𝟐(√𝟑𝒚)(𝟔) 

=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

ال   حل المعادلات التالية بطريقة اكمال المربع   .   1مي 
 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 = 𝟎 

Sol 

   𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏 = 𝟎 + 𝟏 

(𝒙 − 𝟏)𝟐 = 𝟏
جذربال التربيعي
⇒       √(𝒙 − 𝟏)𝟐 = √𝟏 

𝒙 − 𝟏 = ±𝟏 ⇒ 𝒙 اما − 𝟏 = 𝟏 ⇒ 𝒙 = 𝟏 + 𝟏 ⇒ 𝒙 = 𝟐 

                   ⇒ 𝒙 او − 𝟏 = −𝟏 ⇒ 𝒙 = −𝟏 + 𝟏 ⇒ 𝒙 = 𝟎 
∴ 𝑺 = {𝟎, 𝟐} 

 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙− 𝟏𝟐 = 𝟎 

Sol    𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 = 𝟏𝟐 

 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒 = 𝟏𝟐 + 𝟒 

 (𝒙 − 𝟐)𝟐 = 𝟏𝟔
بالجذر التربيعي
⇒       √(𝒙 − 𝟐)𝟐 = √𝟏𝟔   

  𝒙 − 𝟐 = ±𝟒 ⇒ 𝒙 اما − 𝟐 = +𝟒 ⇒ 𝒙 = 𝟒 + 𝟐 ⇒ 𝒙 = 𝟔 

𝒙او                           − 𝟐 = −𝟒 ⇒ 𝒙 = −𝟒 + 𝟐 ⇒ 𝒙 = −𝟐 
∴ 𝑺 = {−𝟐, 𝟔} 

 𝟓𝒚𝟐 + 𝟏𝟓𝒚 − 𝟑𝟎 = 𝟎 

 Sol  
𝟓𝒚𝟐

𝟓
+

𝟏𝟓 
𝟑 𝒚

𝟓
−

𝟑𝟎 
𝟔

𝟓
=
𝟎

𝟓
 

   𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 − 𝟔 = 𝟎 

𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 +
𝟗

𝟒
= 𝟔 +

𝟗

𝟒
  

(𝒚 +
𝟑

𝟐
)
𝟐

=
𝟑𝟑

𝟒

بالجذر التربيعي
⇒       𝒚 +

𝟑

𝟐
= ±

√𝟑𝟑

𝟐
  

  ⇒ 𝒚 اما + 𝟑

𝟐
=
√𝟑𝟑

𝟐
⇒ 𝒚 =

√𝟑𝟑

𝟐
−
𝟑

𝟐
⇒ 𝒚 =

√𝟑𝟑−𝟑

𝟐
 

  ⇒ 𝒚 او + 𝟑

𝟐
= −

√𝟑𝟑

𝟐
⇒ 𝒚 = −

√𝟑𝟑

𝟐
−
𝟑

𝟐
⇒ 𝒚 =

−√𝟑𝟑−𝟑

𝟐
 

      ∴ 𝑺 = {
−√𝟑𝟑−𝟑

𝟐
,
√𝟑𝟑−𝟑

𝟐
} 

 𝟑𝒚𝟐 + 𝟐𝒚 = 𝟏 

Sol   
𝟑𝒚𝟐

𝟑
+
𝟐𝒚

𝟑
=
𝟏

𝟑
 

  𝒚𝟐 +
𝟐

𝟑
𝒚 =

𝟏

𝟑
 

 𝒚𝟐 +
𝟐

𝟑
𝒚 +

𝟏

𝟗
=
𝟏

𝟑
+
𝟏

𝟗
 

(𝒚 +
𝟏

𝟑
)
𝟐

=
𝟒

𝟗

بالجذر التربيعي
⇒       𝒚 +

𝟏

𝟑
= ±

𝟐

𝟑
  

⇒ 𝒚 اما + 𝟏

𝟑
=
𝟐

𝟑
⇒ 𝒚 =

𝟐

𝟑
−
𝟏

𝟑
⇒ 𝒚 =

𝟏

𝟑
  

  ⇒ 𝒚 او + 𝟏

𝟑
=
−𝟐

𝟑
⇒ 𝒚 =

−𝟐

𝟑
−
𝟏

𝟑
⇒ 𝒚 =

−𝟑

𝟑
⇒ 𝒚 = −𝟏 

∴ 𝑺 = {−𝟏,
𝟏

𝟑
}  

 𝒚𝟐 + 𝟐√𝟑𝒚 = 𝟑 

Sol  𝒚𝟐 + 𝟐√𝟑𝒚 + 𝟑 = 𝟑 + 𝟑 

(𝒚 + √𝟑)
𝟐
= 𝟔

بالجذر التربيعي
⇒       𝒚 + √𝟑 = ±√𝟔  

⇒ 𝒚 اما + √𝟑 = √𝟔 ⇒ 𝒚 = √𝟔 − √𝟑 

⇒ 𝒚 او + √𝟑 = −√𝟔 ⇒ 𝒚 = −√𝟔 − √𝟑 

∴ 𝑺 = {√𝟔 − √𝟑,−√𝟔 − √𝟑} 

𝒙𝟐 −
𝟐

𝟑
𝒙 = 𝟒 

 Sol   𝒙𝟐 − 𝟐

𝟑
𝒙 +

𝟏

𝟗
= 𝟒 +

𝟏

𝟗
 

(𝒙 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

=
𝟑𝟕

𝟗

بالجذر التربيعي
⇒       𝒙 −

𝟏

𝟑
= ±

√𝟑𝟕

𝟑
  

⇒ 𝒙 اما − 𝟏

𝟑
=
√𝟑𝟕

𝟑
⇒ 𝒙 =

√𝟑𝟕

𝟑
+
𝟏

𝟑
⇒ 𝒙 =

√𝟑𝟕+𝟏

𝟑
  

⇒ 𝒙 او − 𝟏

𝟑
=
−√𝟑𝟕

𝟑
⇒ 𝒙 =

−√𝟑𝟕

𝟑
+
𝟏

𝟑
⇒ 𝒙 =

−√𝟑𝟕+𝟏

𝟑
  

 ∴ 𝑺 = {
−√𝟑𝟕+𝟏

𝟑
,
√𝟑𝟕+𝟏

𝟑
}  

        𝟐𝒚𝟐 − 𝟑 = 𝟑𝒚 
Sol   𝟐𝒚𝟐 − 𝟑𝒚 = 𝟑 

           
𝟐𝒚𝟐

𝟐
−
𝟑𝒚

𝟐
=
𝟑

𝟐
⇒ 𝒚𝟐 −

𝟑𝒚

𝟐
=
𝟑

𝟐
 

             𝒚𝟐 −
𝟑

𝟐
𝒚 +

𝟗

𝟏𝟔
=
𝟑

𝟐
+

𝟗

𝟏𝟔
  

(𝒚 −
𝟑

𝟒
)
𝟐

=
𝟑𝟑

𝟏𝟔

بالجذر التربيعي
⇒       𝒚 −

𝟑

𝟒
= ±

√𝟑𝟑

𝟒
      ⇒ 𝒚 اما − 𝟑

𝟒
=
√𝟑𝟑

𝟒
⇒ 𝒚 =

√𝟑𝟑

𝟒
+
𝟑

𝟒
⇒ 𝒚 =

𝟑+√𝟑𝟑

𝟒
  

⇒ 𝒚 او − 𝟑

𝟒
=
−√𝟑𝟑

𝟒
⇒ 𝒚 =

−√𝟑𝟑

𝟒
+
𝟑

𝟒
⇒ 𝒚 =

𝟑−√𝟑𝟑

𝟒
           ∴ 𝑺 = {

𝟑−√𝟑𝟑

𝟒
,
𝟑+√𝟑𝟑

𝟒
}  

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
( 𝟒 
𝟐 ))

𝟐

= (𝟐)𝟐 = 𝟒 لطرفي المعادلة نضيفها  

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
(𝟐))

𝟐

= (𝟏)𝟐 = 𝟏 لطرفي المعادلة نضيفه  

  𝒚𝟐للتخلص من معامل  𝟑نقسم المعادلة على 

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
(
𝟐

𝟑
))
𝟐

= (
𝟏

𝟑
)
𝟐

=
𝟏

𝟗
ادلةلطرفي المع نضيفه  

  𝒚𝟐للتخلص من معامل  𝟑نقسم المعادلة على 

(
𝟏

𝟐
(𝟑))

𝟐

= (
𝟑

𝟐
)
𝟐

=
𝟗

𝟒
 

 

لطرفي المعادلة نضيفه  

 ع كامل اصبح الطرف الاول للمعادلة يمثل مرب

(
𝟏

𝟐
(
𝟐

𝟑
))

𝟐

= (
𝟏

𝟑
)
𝟐

=
𝟏

𝟗
 

 

لطرفي المعادلة نضيفه  

(
𝟏

𝟐
(𝟐√𝟑))

𝟐

= (√𝟑)
𝟐
= 𝟑 

 

لطرفي المعادلة نضيفه  

(
𝟏

𝟐
(
𝟑

𝟐
))

𝟐

= (
𝟑

𝟒
)
𝟐

=
𝟗

𝟏𝟔
 

 

لطرفي المعادلة نضيفه  



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

H.W       باكمال المربع  حل المعادلات التالية  . 
 𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 − 𝟐𝟒 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟐, 𝟏𝟐} 

 𝟖𝒚𝟐 + 𝟏𝟔𝒚 − 𝟔𝟒 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟒, 𝟐} 

 𝟒𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

𝑺 = {
−√𝟐𝟔𝟓+𝟑

𝟖
,
√𝟐𝟔𝟓+𝟑

𝟖
}  

 𝒚𝟐 − 𝟖𝒚 = 𝟐𝟒 

𝑺 = {−𝟐√𝟏𝟎 + 𝟒, 𝟐√𝟏𝟎 + 𝟒}  

 𝒚𝟐 − 𝟑 = 𝟐𝒚 

𝑺 = {−𝟏, 𝟑} 

 𝟒𝒛𝟐 − 𝟏𝟐𝒛 − 𝟐𝟕 = 𝟎 

𝑺 = {
−𝟑

𝟐
,
𝟗

𝟐
}  

 𝟒𝒚𝟐 + 𝟐𝟎𝒚 − 𝟏𝟏 = 𝟎 

𝑺 = {
−𝟏𝟏

𝟐
,
𝟏

𝟐
}  

 

ال  ت التالية باكمال المربع وجد الناتج بالتقريب لاقرب عدد صحيح  .حل المعادلا    2مي 

 𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 = 𝟏𝟓 

Sol   𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟗 = 𝟏𝟓 + 𝟗 

        (𝒙 − 𝟑)𝟐 = 𝟐𝟒 

        √(𝒙 − 𝟑)𝟐 = √𝟐𝟒  ⇒ 𝒙 − 𝟑 = ±√𝟐𝟒 

         ⇒ 𝒙 اما − 𝟑 = √𝟐𝟒 ⇒ 𝒙 = √𝟐𝟒 + 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟓 + 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟖 

            ⇒ 𝒙 او − 𝟑 = −√𝟐𝟒 ⇒ 𝒙 = −√𝟐𝟒 + 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟓 + 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟐    ∴ 𝑺 = {−𝟐, 𝟖} 

      

 𝒚(𝟐𝒚 + 𝟐𝟖) = 𝟐𝟖 

Sol   𝟐𝒚𝟐 + 𝟐𝟖𝒚 = 𝟐𝟖 

         
𝟐𝒚𝟐

𝟐
+

𝟐𝟖 
𝟏𝟒 𝒚

𝟐
=

𝟐𝟖 
𝟏𝟒

𝟐
 

         𝒚𝟐 + 𝟏𝟒𝒚 = 𝟏𝟒 

         𝒚𝟐 + 𝟏𝟒𝒚 + 𝟒𝟗 = 𝟏𝟒 + 𝟒𝟗 

        (𝒚 + 𝟕)𝟐 = 𝟔𝟑 

        √(𝒚 + 𝟕)𝟐 = √𝟔𝟑 

         𝒚 + 𝟕 = ±√𝟔𝟑 ⇒ 𝒚 اما + 𝟕 = √𝟔𝟑 ⇒ 𝒚 = √𝟔𝟑 − 𝟕 ⇒ 𝒚 ≃ 𝟖 − 𝟕 ⇒ 𝒚 ≃ 𝟏 

⇒ 𝒚 او + 𝟕 = −√𝟔𝟑 ⇒ 𝒚 = −√𝟔𝟑 − 𝟕 ⇒ 𝒚 ≃ −𝟖 − 𝟕 ⇒ 𝒚 ≃ −𝟏𝟓 

 

 

    H.W      𝒙𝟐 − 𝟏𝟎𝒙 + 𝟏𝟎 = 𝟎            𝑺 = {𝟏, 𝟗} 

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
( 𝟔 
𝟑 ))

𝟐

= (𝟑)𝟐 = 𝟗 

الى 𝟗نضيف 

 طرفي المعادلة

√𝟐𝟒 ≃ 𝟓 

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
( 𝟏𝟒 
𝟕 ))

𝟐

= (𝟕)𝟐 = الى 𝟒𝟗نضيف  𝟒𝟗

 طرفي المعادلة

√𝟔𝟑 ≃ 𝟖 

      ∴ 𝑺 = {−𝟏𝟓, 𝟏} 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

       

 مور , : الجكوار
س الت 

ن  ة  لح  مي 
ت  رى المي  ات  الكت  ورب 

مة   هو احد السي  ت 
د ق   المعادلة  من   𝒙 ح 

𝒙𝟐 − 𝟐𝟎𝒙 + 𝟏𝟎𝟎 = ل 𝟎 مي 
ي  ت 

لع الت 
ع  طول ض  ر المرب  المت   لةُ ب 

عة  المحدده   المرب 
ة  طف   المن 

و  ة  الحي  ف  ي  حدي 
ات  اف   . ب 

  
Sol    𝒙𝟐 − 𝟐𝟎𝒙 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎 

         (𝒙 − 𝟏𝟎)𝟐 = 𝟎 

         √(𝒙 − 𝟏𝟎)𝟐 = √𝟎 

          𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏𝟎𝒎    مر
صصة  للت   المخ 

عة   المرب 
ة  طف  لع المن 

  هو طول ض 
 

 : ي   مدينة بابل ام حكم حموراب  ي ن اب  لي  اب   الي 
ب  عاصمة  رات  , وكاب 

هر الف  ع علي ن 
ق  ة  ي  ي 

ة  عراق  ي   هي  مدب 
ة  ) لاد . 1792-1750سي  ل المي  ي 

ت  ( ق 
د ق  𝒙𝟐المعادلة  من  𝒙مة  ح  − 𝟐𝟖𝒙 + 𝟏𝟗𝟔 = ي   𝟎

 الت 
ل مساحة   مي 

لع ت 
عة  الس كلطول ض  اعات  المرب   .احدى الف 

 

Sol   𝒙𝟐 − 𝟐𝟖𝒙 + 𝟏𝟗𝟔 = 𝟎 
         (𝒙 − 𝟏𝟒)𝟐 = 𝟎 

         √(𝒙 − 𝟏𝟒)𝟐 = √𝟎 

          𝒙 − 𝟏𝟒 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟏𝟒𝒎    اعة لع الف 
  طول ض 

 

 ح : حيتان
ن  ح 

ن 
ان  الي   ي  موعات  من الحي   مج 

 
عض ر ب  ست 

ف  د ي  وح  اطي  ولا ي  اهره   علمي  الس  ه الط   لهد 

حر . حل المعادلة   اعها الي الن  ة  ارح  ي  ن  حاول حماه  الي  𝒙𝟐ون  + 𝟐𝟎𝒙 = ع  𝟓𝟐𝟓 ة  اكمال المرب  ف  طري   ب 
مة   ت 

اد ق  ح  حب  الي احد 𝒙لان 
ن  ي  ح 

ان الت  ي  ل عدد الحي  مي 
ي  ت 

ا  . الت  رالي  واطي  است   س 
 

Sol    𝒙𝟐 + 𝟐𝟎𝒙 = 𝟓𝟐𝟓 
          𝒙𝟐 + 𝟐𝟎𝒙 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟓𝟐𝟓 + 𝟏𝟎𝟎 

          (𝒙 + 𝟏𝟎)𝟐 = 𝟔𝟐𝟓 ⇒ √(𝒙 + 𝟏𝟎)𝟐 = √𝟔𝟐𝟓 

       𝒙 + 𝟏𝟎 = ±𝟐𝟓 ⇒ 𝒙 اما  + 𝟏𝟎 = 𝟐𝟓 ⇒ 𝒙 = 𝟐𝟓 − 𝟏𝟎 ⇒ 𝒙 = واطي         𝟏𝟓 حب  الي الس 
ن  ي  ح 

ان الت  ي    عدد الحي 

                                ⇒ 𝒙 او + 𝟏𝟎 = −𝟐𝟓 ⇒ 𝒙 = −𝟐𝟓 − 𝟏𝟎 ⇒ 𝒙 = −𝟑𝟓 

𝟐𝟎𝒙 = 𝟐(𝒙)(𝟏𝟎) 
=الحد الوسط  نختبر الحد الوسط (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

 ثم نحل المعادلة بالمربع الكامل

𝟐𝟖𝒙 = 𝟐(𝒙)(𝟏𝟒) 
=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

= (
𝟏

𝟐
( 𝟐𝟎 
𝟏𝟎 ))

𝟐

= (𝟏𝟎)𝟐 = 𝟏𝟎𝟎 

 

 الى طرفي المعادلة𝟏𝟎𝟎نضيف 

همل  ن 

  مسائل حياتية          

 نختبر الحد الوسط
 ثم نحل المعادلة بالمربع الكامل

 
نحل المعادلة بإكمال 

 المربع



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 

  و  :دب الباندا ة  الحي  ف  ي  حدي 
دا ف  ان  صصة  لدت  الي   المخ 

لة  الس كل االمساحة  طي  ات  مسن    𝟏𝟐𝟔ب 
 
را  مت 

دار  مق  ل ت 
ف  ها ي  ر عن طولها . 𝟖وعرض  حمت  رت  عدد صحن 

ب  لاق  رب 
ف  الن  صصة  للدت  ب   المخ 

ة  طف  عاد المن  د اب   .  ح 

 

Sol    𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 = 𝟏𝟐𝟔 

         𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟏𝟔 = 𝟏𝟐𝟔 + 𝟏𝟔 

         (𝒙 − 𝟒)𝟐 = 𝟏𝟒𝟐 

         √(𝒙 − 𝟒)𝟐 = √𝟏𝟒𝟐 

         𝒙 − 𝟒 = ±√𝟏𝟒𝟐 ⇒ 𝒙 اما − 𝟒 ≃ 𝟏𝟐 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟏𝟐 + 𝟒 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟏𝟔 

                      ⇒ 𝒙 او − 𝟒 ≃ −𝟏𝟐 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟏𝟐 + 𝟒 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟖 

 

 

  د طولةم  :شكل هندسي ن  ر  ل ي  طي  دار  سن  مق  ة ت  ة 𝟐𝒄𝒎علي عرض  ل وعرض  طي  د طول المسن   ح 

ة   ب  مساحي  ا كاب  ح اد  رت  عدد صحن 
ق  ب  لا  رب 

ف  الن   .   𝟑𝟔𝒄𝒎𝟐ب 
Sol   𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟑𝟔 

         𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏 = 𝟑𝟔 + 𝟏 

         (𝒙 + 𝟏)𝟐 = 𝟑𝟕 

         √(𝒙 + 𝟏)𝟐 = √𝟑𝟕 

          𝒙 + 𝟏 = ±√𝟑𝟕 ⇒ 𝒙 اما + 𝟏 ≃ 𝟔 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟔 − 𝟏 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟓 

                    ⇒ 𝒙 او + 𝟏 ≃ −𝟔 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟔 − 𝟏 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟕 

 

 

 

 

 

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
( 𝟖 
𝟒 ))

𝟐

= (𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 

 الطول 
 

رض
ف    𝒙ي 

 
كون العرض ي 

𝒙 ق  − 𝟖  
ة   طف   المن 

 )مساحة 
 

( العرض ( طولال  ) = 
𝒙(𝒙 − 𝟖) = 𝟏𝟐𝟔 

𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 = 𝟏𝟐𝟔 

 الى طرفي المعادلة𝟏𝟔نضيف 

همل  ن 

𝟏𝟔𝒎الطول  ∴ =  
 

= العرض 𝒙 − 𝟖 = 𝟏𝟔 − 𝟖 = 𝟖𝒎 

 
 

 العرض
 

رض
ف  كون الطول 𝒙ي  ي 

𝒙  ق  + 𝟐 
ل  طي   )مساحة  المسن 

 
( العرض ( طولال  ) = 
𝒙(𝒙 + 𝟐) = 𝟑𝟔 

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟑𝟔 

همل  ن 
(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
(𝟐))

𝟐

= (𝟏)𝟐 = 𝟏 
∴  

 
𝟓𝒄𝒎العرض = الطول = 𝒙 + 𝟐 = 𝟓 + 𝟐 = 𝟕𝒄𝒎 

 الى طرفي المعادلة𝟏نضيف 

√𝟑𝟕 ≃ 𝟔 

√𝟏𝟒𝟐 ≃ 𝟏𝟐 

 نحل المعادلة بإكمال المربع

 نحل المعادلة بإكمال المربع



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

فكر            
ة                             الي  ي   حل المعادلات  الي 

ح  . 𝑹  ف  رت  عدد صحن 
ب  لاق  رب 

ف  الن  اج  ب  ي  د الي  ع  . وح  كمال المرب 
 
ا دِــتحلًااو ب 

 𝟒𝒙(𝒙 − 𝟔) = 𝟐𝟕 

Sol   𝟒𝒙𝟐 − 𝟐𝟒𝒙 = 𝟐𝟕 

         
𝟒𝒙𝟐

𝟒
−

𝟐𝟒 
𝟔 𝒙

𝟒
=
𝟐𝟕

𝟒
 

         𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 =
𝟐𝟕

𝟒
 

         𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟗 =
𝟐𝟕

𝟒
+ 𝟗 

         (𝒙 − 𝟑)𝟐 =
𝟔𝟑

𝟒
 

         √(𝒙 − 𝟑)𝟐 = √
𝟔𝟑

𝟒
 

          𝒙 − 𝟑 = ±
√𝟔𝟑

𝟐
⇒ 𝒙 اما − 𝟑 = √𝟔𝟑

𝟐
⇒ 𝒙 ≃

𝟖 
𝟒

𝟐
+ 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟒 + 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ 𝟕 

                                    ⇒ 𝒙 او − 𝟑 = − √𝟔𝟑
𝟐
⇒ 𝒙 ≃ −

𝟖 
𝟒

𝟐
+ 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟒 + 𝟑 ⇒ 𝒙 ≃ −𝟏 

∴ 𝑺 = {−𝟏, 𝟕} 

 𝟔𝒚𝟐 − 𝟒𝟖𝒚 = 𝟔 

Sol   
𝟔𝒚𝟐

𝟔
−

𝟒𝟖 
𝟖 𝒚

𝟔
=
𝟔

𝟔
 

        𝒚𝟐 − 𝟖𝒚 = 𝟏 

        𝒚𝟐 − 𝟖𝒚 + 𝟏𝟔 = 𝟏 + 𝟏𝟔 

       (𝒚 − 𝟒)𝟐 = 𝟏𝟕 

       √(𝒚 − 𝟒)𝟐 = √𝟏𝟕 

       𝒚 − 𝟒 = ±√𝟏𝟕 ⇒ 𝒚 اما − 𝟒 = √𝟏𝟕 ⇒ 𝒚 ≃ 𝟒 + 𝟒 ⇒ 𝒚 ≃ 𝟖 

                                    ⇒ 𝒚 او − 𝟒 = −√𝟏𝟕 ⇒ 𝒚 ≃ −𝟒 + 𝟒 ⇒ 𝒚 ≃ 𝟎 

   

√𝟔𝟑 ≃ 𝟖 

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
( 𝟔 
𝟑 ))

𝟐

= (𝟑)𝟐

= الى 𝟗نضيف  𝟗

 طرفي المعادلة

√𝟏𝟕 ≃ 𝟒 

الى 𝟏𝟔نضيف 

 طرفي المعادلة

(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
( 𝟖 
𝟒 ))

𝟐

= (𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 

 ∴ 𝑺 = {𝟎, 𝟖} 
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(
𝟏

𝟐
(( معامل الحد الثاني)

𝟐

 

(
𝟏

𝟐
(√𝟑))

𝟐

= (
√𝟑

𝟐
)

𝟐

=
𝟑

𝟒
 

  

𝟒𝒙𝟐حلب  سوسن المعادلة   ثانياً      − 𝟒√𝟑𝒙 + 𝟑 = ة  اكمال 𝟎 ف  طري  ي   ب 
الس كل الاب   ب 

موعة  الحل للمعادلة  ب  مج  ي  ع وكي  اصحح الخطأ المرب 

𝑺 = {
√𝟑

𝟒
, −

√𝟑

𝟒
 سوسن وصححةُ  .                      {

 
طا ف  خ  ش  كن   

 ا
Sol   𝟒𝒙𝟐 − 𝟒√𝟑𝒙 + 𝟑 = 𝟎 

         
𝟒𝒙𝟐

𝟒
−
𝟒√𝟑𝒙

𝟒
+
𝟑

𝟒
=
𝟎

𝟒
 

          𝒙𝟐 − √𝟑𝒙 +
𝟑

𝟒
= 𝟎 

          𝒙𝟐 − √𝟑𝒙 =
−𝟑

𝟒
 

         𝒙𝟐 − √𝟑𝒙 +
𝟑

𝟒
=
−𝟑

𝟒
+
𝟑

𝟒
 

         (𝒙 −
√𝟑

𝟐
)
𝟐

= 𝟎 

          𝒙 −
√𝟑

𝟐
= 𝟎 ⇒ 𝒙 =

√𝟑

𝟐
   ∴ 𝑺 = {

√𝟑

𝟐
} 

 

موعة  حل للمعادلة             𝒚𝟐  هل ان مج  − 𝟒𝒚 + 𝟒 = رى 𝟎
ة  والاخ  حدهما سالي 

 
دار ا المق  ي ن ب  ي  ساوب 

ي ن من  مي  ت 
وى  علي ق  حي 

ة  ؟م ن  ي  ح  وح 
لكوص  حس عددي ثالثاً د 

Sol   𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 + 𝟒 = 𝟎 

         (𝒚 − 𝟐)𝟐 = 𝟎 

        √(𝒚 − 𝟐)𝟐 = √𝟎 

         𝒚 − 𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = ط   𝟐 ق  ة  ف  ي  م المعادلة  هي  موح  ت 
  ق 

  

موعة  الحل للمعادلة  :      رابعاً              𝟏 مج 

𝟖𝟏
−
𝟐

𝟗
𝒛 + 𝒛𝟐 = اكتــــب 𝟎

Sol  
وع 

ال ي  ي  السو 
كور ف  ر مد  ت 

روطة  وع  ق ش 
حف 
ن 
ها  ع الكامل لان  المرب   ب 

حل المعادلة 
ة  الحلسوف  ن  ف  طري   

   (
𝟏

𝟗
− 𝒛)

𝟐
= 𝟎

ي ن
ر الطرف  ذ  ج 
⇒     

𝟏

𝟗
− 𝒛 = 0 

                                                 𝒛 =
𝟏

𝟗
            ∴ 𝑺 = {

𝟏
𝟗
} 

 

 

نضيف 
𝟑

𝟒
الى 

 طرفي المعادلة

𝑺 = {
√𝟑

𝟒
, −

√𝟑

𝟒
}  

𝟒𝒚 = 𝟐(𝒚)(𝟐) 
=الحد الوسط  (جذر𝟑)(جذر𝟏)𝟐
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 رياضيات الثالث متوسط

 

ال حل الم       ون عادلات  ب 
ان  ق 

 

حل معادلات من الدرجه الثانية   تعلمنا في الدروس السابقة كيفية  حل المعادلات باستخدام القانون العام) الدستور(                         

(. ولكن هناك  معادلات لايمكن حلها بهذه الطرق  وخاصة ربعاكمال المو التجربه و المربع الكامل متكونه من ثلاث  حدود بطرائق عدة )

 سوف نحلها بطريقة الدستور لايجاد الجذور الحقيقية لهذه المعادلات التربيعية. (القو س الكبير  \ تحليل الفرق او مجموع مكعبينالناتجة من)  قاديرالم

  سوف نتبع الخطوات التالية.                                                                           

  )  نضع المعادلة  التربيعيه بالصوره العامه ) القياسية𝒂𝒙𝟐 ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 =   أي نصفر الطرف الثاني  بتحويل جميع الحدود للطرف الاول 𝟎

   نكتب قيم المعاملات حيث𝒂    معامل𝒙𝟐     ,𝒃     معامل𝒙       ,𝒄   كل معامل مع اشارتة(الحد الثالث)د المطلق  الح .. 

 (قانون الدستورنعوض  قيم المعاملات بالقانون التالي
 

≠ 𝒂 ( حيث 𝟎  𝒙 =
−(𝒃)± √(𝒃)𝟐− 𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
  

 الحل    ثم نضع قيم الحل  في مجموعة 𝑺 = { }. 

ال       1مث 
 تخدام طريقة القانون العام )الدستور(.جد مجموعة الحل للمعادلات التالية  باس  

   𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟓 = 𝟎  
 

Sol        𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟑         𝒄 = −𝟓   
            

𝒙 =
−(𝒃)± √(𝒃)𝟐− 𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(−𝟑)± √(−𝟑)𝟐− 𝟒(𝟏)(−𝟓)

𝟐(𝟏)
=
+𝟑± √𝟗+ 𝟐𝟎

𝟐
  

𝒙 =
𝟑± √𝟐𝟗

𝟐
     

   نجزء العلامات      
⇒        𝒙 = {

𝟑+ √𝟐𝟗

𝟐

𝟑− √𝟐𝟗

𝟐

         ∴ 𝑆 = {
𝟑+ √𝟐𝟗

𝟐
,
𝟑−√𝟐𝟗

𝟐
}  

 
 

(𝟑 − 𝟓) 
 الدرس

 :اولًا

 نستخرج المعاملات ثم نعوضها بالقانون

 نكتب القانون



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

   𝒚𝟐 + 𝟓𝒚 − 𝟏 = 𝟎  

Sol        𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟓         𝒄 = −𝟏   

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒚 =
−(𝟓)± √(𝟓)𝟐− 𝟒(𝟏)(−𝟏)

𝟐(𝟏)
=
−𝟓± √𝟐𝟓+ 𝟒

𝟐
=
−𝟓± √𝟐𝟗

𝟐
 

𝒚 =
−𝟓 ± √𝟐𝟗

𝟐
     

   نجزء العلامات      
⇒         𝒚 =

{
 
 

 
 −𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐

−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐

         ∴ 𝑆 = {
−𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐
,
−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐
} 

 

   𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 = −𝟐  

Sol       𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟐 = 𝟎 

      𝒂 = 𝟑          𝒃 = −𝟗         𝒄 = 𝟐   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(−𝟗) ± √(−𝟗)𝟐 −  𝟒(𝟑)(𝟐)

𝟐(𝟑)
=
+𝟗 ± √𝟖𝟏 −  𝟐𝟒

𝟔
=
𝟗 ± √𝟓𝟕

𝟔
 

𝒙 =
𝟗 ± √𝟓𝟕

𝟔
     

ماتالعلا          نجزء 
⇒         𝒙 =

{
 
 

 
 𝟗 + √𝟓𝟕

𝟔

𝟗 − √𝟓𝟕

𝟔

         ∴ 𝑆 = {
𝟗 + √𝟓𝟕

𝟔
,
𝟗 − √𝟓𝟕

𝟔
} 

 
 𝟒𝒚𝟐 + 𝟖𝒚 = 𝟔  

Sol      𝟒𝒚𝟐 + 𝟖𝒚 − 𝟔 = 𝟎 

( 𝟒𝒚𝟐 + 𝟖𝒚 − 𝟔 = 𝟎) ÷ 𝟐
      
⇒  𝟐𝒚𝟐 + 𝟒𝒚 − 𝟑 = 𝟎 

                                          𝒂 = 𝟐          𝒃 = 𝟒         𝒄 = −𝟑   

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒚 =
−(𝟒)± √(𝟒)𝟐− 𝟒(𝟐)(−𝟑)

𝟐(𝟐)
=
−𝟒± √𝟏𝟔+ 𝟐𝟒

𝟒
=
−𝟒± √𝟒𝟎

𝟒
=
−𝟒± 𝟐√𝟏𝟎

𝟒
=
𝟐(−𝟐± √𝟏𝟎)

𝟒 
𝟐 =

−𝟐± √𝟏𝟎

𝟐
 

𝒚 =
−𝟐 ± √𝟏𝟎

𝟐
     

   نجزء العلامات      
⇒         𝒚 =

{
 
 

 
 −𝟐 + √𝟏𝟎

𝟐

−𝟐 − √𝟏𝟎

𝟐

         ∴ 𝑆 = {
−𝟐 + √𝟏𝟎

𝟐
,
−𝟐 − √𝟏𝟎

𝟐
} 

 نستخرج المعاملات ثم نعوضها بالقانون

 عند التحويل تقلب الإشارة : انتبه. نعوضها بالقانون ونستخرج المعاملات نصفر المعادلة ثم 

 من تحت الجذر 29لا يمكن اخراج ال

 ثم نستخرج العوامل   2نصفر المعادلة ثم نقسمها على 

√𝟒𝟎 = 𝟐√𝟏𝟎 

هنا الجذر يمكن تحليله  

2 40
2 20
2
5
 

10
5
1

  



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

  𝟐𝒚𝟐 − 𝟑 = −𝟓𝒚  
Sol      𝟐𝒚𝟐 − 𝟑 + 𝟓𝒚 = 𝟎 

ب   الحدود     رب     ن 
⇒        𝟐𝒚𝟐 + 𝟓𝒚 − 𝟑 = 𝟎  

                                           
 𝒄 = −𝟑       𝒃 = 𝟓 𝒂 = 𝟐  

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒚 =
−(𝟓) ± √(𝟓)𝟐 −  𝟒(𝟐)(−𝟑)

𝟐(𝟐)
=
−𝟓± √𝟐𝟓 +  𝟐𝟒

𝟒
=
−𝟓± √𝟒𝟗

𝟒
=
−𝟓±  𝟕

𝟒
 

𝒚 =
−𝟓± 𝟕

𝟒
     

   نجزء العلامات      
⇒         𝒚 = {

−𝟓+ 𝟕

𝟒
=

𝟐

𝟒 𝟐
=
𝟏

𝟐

−𝟓− 𝟕

𝟒
=

−𝟏𝟐 
−𝟑

𝟒
= −𝟑

         ∴ 𝑺 = {
𝟏

𝟐
, −𝟑} 

 

 𝟐𝒚𝟐 − 𝟐 = −𝟏𝟎𝒚  

Sol      𝟐𝒚𝟐 − 𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 = 𝟎  
نرتب الحدود
⇒     𝟐𝒚𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 − 𝟐 = 𝟎  

      ( 𝟐𝒚𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 − 𝟐 = 𝟎) ÷ 𝟐
      
⇒  𝒚𝟐 + 𝟓𝒚 − 𝟏 = 𝟎 

                                          𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟓         𝒄 = −𝟏   

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒚 =
−(𝟓) ± √(𝟓)𝟐 −  𝟒(𝟏)(−𝟏)

𝟐(𝟏)
=
−𝟓± √𝟐𝟓 +  𝟒

𝟐
=
−𝟓 ± √𝟐𝟗

𝟐
 

𝒚 =
−𝟓 ± √𝟐𝟗

𝟐
     

   نجزء العلامات      
⇒         𝒚 =

{
 
 

 
 −𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐

−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐

         ∴ 𝑆 = {
−𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐
,
−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐
} 

 

 𝟒𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 + 𝟗 = 𝟎  

Sol        𝒂 = 𝟒          𝒃 = −𝟏𝟐         𝒄 = 𝟗   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(−𝟏𝟐)± √(−𝟏𝟐)𝟐− 𝟒(𝟒)(𝟗)

𝟐(𝟒)
=
+𝟏𝟐± √𝟏𝟒𝟒− 𝟏𝟒𝟒

𝟖
=
𝟏𝟐± √𝟎

𝟖
=
𝟏𝟐± 𝟎

𝟖
=

𝟏𝟐 
𝟑

𝟖 
𝟐 =

𝟑

𝟐
 

𝒙 =
𝟑

𝟐
                 ∴ 𝑆 = {

𝟑

𝟐
} 

 

 نصفر المعادلة ثم نرتب الحدود  و نستخرج العوامل 

√𝟒𝟗 = 𝟕 
 

 عوامل ثم نستخرج ال  2نصفر المعادلة ثم نقسمها على 

 يبقى نفسه  من الصفر أي  رقم يجمع او يطرح جذر الصفر = صفر.  

 لا نه عامل مشترك في جميع الحدود  2  نقسم المعادلة على 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

  𝟑𝒙𝟐 − 𝟔(𝟐𝒙 + 𝟏) = 𝟎 

Sol     𝟑𝒙𝟐 − 𝟔(𝟐𝒙 + 𝟏) = 𝟎
        
⇒    𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 − 𝟔 = 𝟎 

( 𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 − 𝟔 = 𝟎) ÷ 𝟑
      
⇒  𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟐 = 𝟎 

                                          𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟒         𝒄 = −𝟐   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(−𝟒)± √(𝟒)𝟐− 𝟒(𝟏)(−𝟐)

𝟐(𝟏)
=
+𝟒± √𝟏𝟔+ 𝟖

𝟐
=
𝟒± √𝟐𝟒

𝟐
=
𝟒± 𝟐√𝟔

𝟐
=
𝟐(𝟐± √𝟔)

𝟐
= 𝟐 ± √𝟔 

𝒙 = 𝟐 ± √𝟔     
   نجزء العلامات      
⇒         𝒙 = {𝟐 + √𝟔

𝟐 − √𝟔
         ∴ 𝑆 = {𝟐 + √𝟔 , 𝟐 − √𝟔} 

 

 𝟐𝒙𝟐 − 𝟖(𝟑𝒙 + 𝟐) = 𝟎 

Sol     𝟐𝒙𝟐 − 𝟖(𝟑𝒙 + 𝟐) = 𝟎
        
⇒   𝟐𝒙𝟐 − 𝟐𝟒𝒙 − 𝟏𝟔 = 𝟎

÷𝟐
⇒  𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 − 𝟖 = 𝟎 

                                          𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟏𝟐          𝒄 = −𝟖   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(−𝟏𝟐) ± √(−𝟏𝟐)𝟐 −  𝟒(𝟏)(−𝟖)

𝟐(𝟏)
=
+𝟏𝟐 ± √𝟏𝟒𝟒 +  𝟑𝟐

𝟐
=
𝟏𝟐 ± √𝟏𝟕𝟔

𝟐
=
𝟏𝟐 ± 𝟒 √𝟏𝟏

𝟐
 

𝒙 =
𝟐(𝟔±𝟐 √𝟏𝟏)

𝟐
= 𝟔 ±  𝟐√𝟏𝟏 

𝒙 = 𝟔±𝟐 √𝟏𝟏      
   نجزء العلامات      
⇒         𝒙 = {𝟔 + 𝟐 √𝟏𝟏

𝟔 − 𝟐 √𝟏𝟏
         ∴ 𝑆 = {𝟔 + 𝟐 √𝟏𝟏 , 𝟔 − 𝟐 √𝟏𝟏} 

 
 

H.W                     .)جد مجموعة الحل للمعادلات التالية  باستخدام طريقة القانون العام )الدستور 

 𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 − 𝟗 = 𝟎 

𝑺 = {
−𝟑+𝟑 √𝟓

𝟐
,
−𝟑−𝟑 √𝟓

𝟐
}  

 𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 − 𝟏𝟒 = 𝟎 

𝑺 = {
𝟕+ √𝟏𝟎𝟓

𝟐
,
𝟕− √𝟏𝟎𝟓

𝟐
}  

     𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟓 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟏, 𝟓} 

𝟓 𝒛𝟐 + 𝟔𝒛 = 𝟗 
𝑺 = {

−𝟑+𝟑 √𝟔

𝟓
,
−𝟑−𝟑 √𝟔

𝟓
}  

 𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟐𝒚 = −𝟑 
𝑺 = {𝟐 + √𝟑 , 𝟐 − √𝟑}  

 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟕 = 𝟎 
𝑺 = {

𝟑+ √𝟑𝟕

𝟐
,
𝟑− √𝟑𝟕

𝟐
}  

                    

 للإشارة السالبة  انتبهندخل خارج القوس على داخله. 

 لا نه عامل مشترك في جميع الحدود  3  نقسم المعادلة على 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

=∆] المقدار المميز                          (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄)]      الاول من هذه الدرس كيفية حل المعادلة بالقانون العام  ءتعلمنا في الجز

𝒂𝒙𝟐 )الدستور( لإيجاد الجذور الحقيقية للمعادلة. والان سوف نتطرق الى مميز المعادلة التربيعية الذي تكون بالصورة  ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 = والذي يعطى     𝟎

=∆المميز بالقانون التالي  (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄)  .هي قيم : ( معنى جذور المعادلة )وان نوع جذري المعادلة يتعين حسب نواتج المميز وكما يلي𝒙 

ر   ممي 
دار ال ج  المق 

ات  =∆    ب  (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄)   ري  المعادلة د  وع  ج 
 ن 

 )عدد يكون موجب ومربع  )عدد تربيعي  حقيقيان جذران لمعادلة ل𝑹  ونسبيان𝑸 ()عدد كسري  

  عدد ليس تربيعياً(عدد يكون(  موجب وليس مربع  حقيقيان  للمعادلة جذران𝑹 )غير نسبيان )جذور 

   ناتج المقدار المميز يساوي صفر   واحد ويساوي جذر حقيقيحقيقيان متساويان ) للمعادلة جذران−(𝒃)

𝟐(𝒂)
) 

 ناتج المقدار المميز عدد سالب   حل في جذران غير حقيقيان )ليس للمعادلة𝑹مجموعة الحل في()∅ = 𝑹 ) 

: ة  لالة  هل  للمعادلة    ملاحظ  عرف  من ح  ما هو  اسلوت  ن 
ة   وان  عث  ي  رب  ة  لحل المعادلة  الي  ق  س طري  ر   هو لي  ممي 

دار ال ي      المق 
دول اعلاه  𝑹حل   ف    ام لا. و حسب   الح 

                                                

ال   2مث 
 .اولاً ؟  ثم جد مجموعة الحل اذا كان ممكناً  جدجذور  المعادلة 

   𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟐 = 𝟎  

Sol        𝒂 = 𝟐          𝒃 = 𝟑         𝒄 = −𝟐   

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟐) = 𝟗 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟓 

 بنفس المعاملات اعلاه. .  أي لها حل وسوف نحلها بالدستور ان حقيقيان ونسبيانجذر. للمعادلة اذن .  عدد موجب ومربعبما انه ناتج المقدار المميز   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

=
−(𝟑) ± √(𝟑)𝟐 −  𝟒(𝟐)(−𝟐)

𝟐(𝟐)
=
−𝟑 ± √𝟗 +  𝟏𝟔

𝟒
=
−𝟑 ± √𝟐𝟓

𝟒
=
−𝟑 ±  𝟓

𝟒
 

 

𝒙 =
−𝟑 ±  𝟓

𝟒
     

ءنجز العلامات          

⇒        𝒙 = {

−𝟑 +  𝟓

𝟒
=
𝟐

𝟒
=
𝟏

𝟐
−𝟑 −  𝟓

𝟒
=
−𝟖

𝟒
= −𝟐

              ∴ 𝑆 = {
𝟏

𝟐
,−𝟐} 

 ثانياً: 

  م ي 
رج   ق 

خ 
ست 

 المعاملات  ن 

   ون
ان  ي  ق 

 المعاملات  ف 
 

عوض
ن 

ري  المعادلة   د  وع ج 
ة  ن  ر  لمعرق  ممي 

  ال
 حلها

ب  المعادلة  لها حل ت  ا كاب    اد 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 

   𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 = 𝟓  

Sol     𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟓 = 𝟎 

      𝒂 = 𝟐          𝒃 = 𝟑         𝒄 = −𝟓   

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟓) = 𝟗 + 𝟒𝟎 = 𝟒𝟗 

 بنفس المعاملات اعلاه.  أي لها حل وسوف نحلها بالدستور . جذران حقيقيان ونسبيان. للمعادلة اذن .  عدد موجب ومربعبما انه ناتج المقدار المميز   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(𝟑) ± √(𝟑)𝟐 −  𝟒(𝟐)(−𝟓)

𝟐(𝟐)
=
−𝟑 ± √𝟗 +  𝟒𝟎

𝟒
=
−𝟑 ± √𝟒𝟗

𝟒
=
−𝟑 ±  𝟕

𝟒
 

 

𝒙 =
−𝟑 ±  𝟕

𝟒
     

   نجزء العلامات      
⇒        𝒙 = {

−𝟑 +  𝟕

𝟒
=
𝟒

𝟒
= 𝟏

−𝟑 −  𝟕

𝟒
=
−𝟏𝟎

𝟒
=
−𝟓

𝟐

              ∴ 𝑆 = {𝟏,
−𝟓

𝟐
} 

 
   𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 − 𝟗 = 𝟎  

Sol     𝒂 = 𝟏       𝒃 = −𝟒       𝒄 = −𝟗               

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟗) = 𝟏𝟔 + 𝟑𝟔 = 𝟓𝟐 

 بنفس المعاملات اعلاه. أي لها حل وسوف نحلها بالدستور . نسبيان غيرجذران حقيقيان . للمعادلة اذن .  مربعوليس عدد موجب بما انه ناتج المقدار المميز  

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝐲 =
−(−𝟒)± √(−𝟒)𝟐− 𝟒(𝟏)(−𝟗)

𝟐(𝟏)
=
+𝟒± √𝟏𝟔+𝟑𝟔

𝟐
=
𝟒± √𝟓𝟐

𝟐
=
𝟒± 𝟐√𝟏𝟑

𝟐
=
𝟐(𝟐± √𝟏𝟑)

𝟐
 

 

𝒚 = 𝟐 ± √𝟏𝟑     
   نجزء العلامات      
⇒        𝒚 = {

𝟐 + √𝟏𝟑

𝟐 − √𝟏𝟑
              ∴ 𝑆 = {𝟐 + √𝟏𝟑, 𝟐 − √𝟏𝟑} 

 

 

ر المعادلة   
صف  رج  المعاملات   ن 

خ 
ست 

  ون 

 

√𝟓𝟐 = 𝟐√𝟏𝟑 

هنا الجذر يمكن تحليله  
2 52
2 26
13
 
 

13
1
 

  



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

   𝒛𝟐 + 𝟖𝒛 = −𝟏𝟔  

Sol     𝒛𝟐 + 𝟖𝒛 + 𝟏𝟔 = 𝟎 

   𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟖         𝒄 = 𝟏𝟔               

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟔) = 𝟔𝟒 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

 بنفس المعاملات اعلاه. أي لها حل وسوف نحلها بالدستور . حدجذر حقيقي وا. للمعادلة اذن .  يساوي صفربما انه ناتج المقدار المميز  

𝒛 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝐳 =
−(𝟖) ± √(𝟖)𝟐 −  𝟒(𝟏)(𝟏𝟔)

𝟐(𝟏)
=
−𝟖 ± √𝟔𝟒 − 𝟔𝟒

𝟐
=
−𝟖 ± √𝟎

𝟐
=
−𝟖 

𝟐
= −𝟒 

   z  = −𝟒         ∴ 𝑆 = {−𝟒} 

𝑧  فأن  للمعادله جذر حقيقي واحد ويساوي. فقط يساوي صفريكون المقدار المميز   عندما او بطريقة ثانية      =  
−(𝒃) 

𝟐(𝒂)
    

 𝒛 =  
−(𝒃) 

𝟐(𝒂)
=
−(𝟖) 

𝟐(𝟏)
=
−𝟖 

𝟐
= −𝟒 

ولكن هذه الطريقه  تستخدم فقط اذاكان المقدار المميز يساوي صفر نلاحظ ان الناتج متساوي .  

   𝒚𝟐 − 𝟏𝟒𝒚 + 𝟒𝟗 = 𝟎  

Sol       𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟏𝟒          𝒄 = 𝟒𝟗     

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟏𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟒𝟗) = 𝟏𝟗𝟔 − 𝟏𝟗𝟔 = 𝟎 

 المعاملات اعلاهبنفس وسوف نحلها بالدستور .  𝑹. أي لها حل في جذر حقيقي واحد. للمعادلة اذن .  يساوي صفربما انه ناتج المقدار المميز  

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
=
−(𝒃) ± √𝟎

𝟐(𝒂)
 

𝒚 =
−(𝒃)

𝟐(𝒂)
=
−(−𝟏𝟒)

𝟐(𝟏)
=
+𝟏𝟒 

𝟐
= 𝟕 

         
⇒    𝒚  = 𝟕         ∴ 𝑆 = {𝟕} 

 

   𝟑𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟔 = 𝟎    
Sol       𝒂 = 𝟑          𝒃 = −𝟕          𝒄 = 𝟔     

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟕)𝟐 − 𝟒(𝟑)(𝟔) = 𝟒𝟗 − 𝟕𝟐 = −𝟐𝟑 

𝑺 لا يوجد حل  \ 𝑹.ليس  للمعادلة حل في  اذن .  عدد سالببما انه ناتج المقدار المميز   =  لا تعب روحك#..... ∅



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 𝟐𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟕 = 𝟎    
Sol       𝒂 = 𝟐          𝒃 = −𝟓          𝒄 = 𝟕     

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟐)(𝟕) = 𝟐𝟓 − 𝟓𝟔 = −𝟑𝟏 

𝑺 لا يوجد حل  \      𝑹.ليس  للمعادلة حل في  اذن .  عدد سالببما انه ناتج المقدار المميز   =  #لا تعب روحك.....  ∅
 

H.W                   ؟ ن ممكناًاذا كاحدد جذور المعادلة  اولاً ؟ ثم جد مجموعة الحل 

 𝟐𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 + 𝟖 = 𝟎 
𝑺 = {−𝟐}  

 𝒚𝟐 + 𝟏𝟐 = −𝟗𝒚 
𝑺 = {

−𝟗+ √𝟑𝟑

𝟐
,
−𝟗− √𝟑𝟑

𝟐
}  

 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟓 
𝑺 = {−𝟓, 𝟏}  

 𝟒𝒛𝟐 − 𝟑𝒛 + 𝟕 = 𝟎 
𝑺 = ∅ 

𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏𝟎 = 𝟎 
𝑺 = ∅  

 𝒚𝟐 − 𝟐𝒚 + 𝟏 = 𝟎 
𝑺 = {𝟏}  

س\  كون  المعادلة   لي  ى ب 
ي   مت 

ة   لها حل ف  ث 
ق  ي 
موعة  الاعداد الحق  ؟   𝑹  مج  ال ر   \سو  ممي 

ون ال
ان  ث ق ق  طث  عد ن  ج  عدد سالب  ون 

ات  كون الث  وات   ب  ح 

ال    𝒛𝟐     بين ان المعادلة       3مث  − 𝟔𝒛 + 𝟐𝟖 =  ؟ 𝑹ليس لها حل في  𝟎
Sol       𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟔          𝒄 = 𝟐𝟖     

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟐𝟖) 
  ∆= 𝟑𝟔 − 𝟏𝟏𝟐 
  ∆= −𝟕𝟔 

ال   𝟐𝒛𝟐     بين ان المعادلة        4مث  − 𝟑𝒛 + 𝟏𝟎 =  ؟ 𝑹ليس لها حل في  𝟎
Sol       𝒂 = 𝟐          𝒃 = −𝟑          𝒄 = 𝟏𝟎     

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(𝟏𝟎) 
  ∆= 𝟗 − 𝟖𝟎 
  ∆= −𝟕𝟏 

 

H.W                  بين ان المعادلة     𝒛𝟐 − 𝟔𝒛 + 𝟏𝟖 =  ؟ 𝑹ليس لها حل في  𝟎

 𝑹.ليس  للمعادلة حل في   اذن.  عدد سالببما انه ناتج المقدار المميز 
 

 𝑹.ليس  للمعادلة حل في  اذن .  عدد سالببما انه ناتج المقدار المميز 
 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

ى \ 
ي ن لمعادلة   ل كون  ب  مت  ساون  ن مي  رب  د  ال ؟  ج  ر \سو 

ساوي  صف  ر  ن  ممي 
ج  ال

ات  كون ب  دما ب  ي ن عن  ساون  ي ن مي  رن  د  كون للمعادلة  ج  وات   ب  ح 

ال   𝒙𝟐 المعادلة   التي تجعل جذري  𝑲 ما قيمة الثابت        5مث  − (𝒌 + 𝟏)𝒙 + 𝟒 =  ؟ثم تحقق من الاجابة ؟متساويين   𝟎

Sol                            يكون للمعادلة جذريين متساويين عندما يكون ناتج المميز يساوي صفر  
  (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) = 𝟎 

       𝒂 = 𝟏          𝒃 = −(𝒌 + 𝟏)          𝒄 = 𝟒    

  (−(𝒌 + 𝟏))
𝟐
− 𝟒(𝟏)(𝟒) = 𝟎 

  (𝒌 + 𝟏)𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

(𝒌 + 𝟏)𝟐 = 𝟏𝟔
جذر الطرفين
⇒       √ (𝒌 + 𝟏)𝟐 = √𝟏𝟔 

𝒌 + 𝟏 = ±𝟒
           
⇒    𝒌 = ±𝟒− 𝟏  

𝒌 = {
+𝟒 −  𝟏 = 𝟑
−𝟒 −  𝟏 = −𝟓

 

𝒌نعوض قيم        = 𝒌و    𝟑 = 𝒙𝟐 في المعادلة الاصلية        𝟓− − (𝒌 + 𝟏)𝒙 + 𝟒 = ث ق   𝟎
حق 
الت 

𝒌   عندما                = 𝟑  

 𝒙𝟐 − (𝟑 + 𝟏)𝒙 + 𝟒 = 𝟎
وس

ل الق 
مع داح  ج 

ت 
 

⇒          𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒 = 𝟎
ع كامل مرن 
⇒    (𝒙 − 𝟐)𝟐 = 𝟎

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒      𝒙 − 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒙 = 𝟐

  

 

𝒌   عندما                = −𝟓 
 𝒙𝟐 − (−𝟓 + 𝟏)𝒙 + 𝟒 = 𝟎

سالقو  نجمع داخل 
⇒         𝒙𝟐 − (−𝟒)𝒙 + 𝟒 = 𝟎

 
⇒  𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟒 = 𝟎

 

مربع كامل
⇒    (𝒙 + 𝟐)𝟐 = 𝟎  

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒      𝒙 + 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒙 = −𝟐 

                         

طوات  
ه الخ  الحل حسب  هد  مر ب 

سي   سوف  ن 

 
 
 

 هو القوس   𝒙. معاملنستخرج المعاملات من المعادلة

 هانعوض المعاملات بقانون المميز. الإشارة السالبة تختفي عند نزول التربيع علي

 نحول الحد المطلق الى الطرف الثاني مع تغير الإشارة

ثم نحول الحد المطلق الى الطرف  مو جب وسالبعند الجذر يصبح الطرف الثاني 

  𝒌 الثاني مع تغير أشارته  .ثم نأخذ الموجب و السالب . وسنتخرج قيم  

 معادلة تحل بطريقة المربع الكامل

=∆نكتب قانون المميز مساوياً للصفر 0 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

ال   𝟒𝒚𝟐 التي تجعل جذري المعادلة    𝑲 ما قيمة الثابت        6مث  + 𝟐𝟓 = (𝒌 − 𝟓)𝒚   ؟ثم تحقق من الاجابة ؟متساويين 

Sol    𝟒𝒚𝟐 + 𝟐𝟓 − (𝒌 − 𝟓)𝒚 = 𝟎
نرتب الحدود
⇒      𝟒𝒚𝟐 − (𝒌 − 𝟓)𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝟎                        

  يكون للمعادلة جذريين متساويين عندما يكون ناتج المميز يساوي صفر  

  ∆= 0
 

⇒ (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) = 𝟎 

       𝒂 = 𝟒          𝒃 = −(𝒌 − 𝟓)          𝒄 = 𝟐𝟓    
  (𝐤 − 𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟒)(𝟐𝟓) = 𝟎 
  (𝐤 − 𝟓)𝟐 − 𝟒𝟎𝟎 = 𝟎 

  (𝐤 − 𝟓)𝟐 = 𝟒𝟎𝟎
ي ن

ر الطرق  د  ج 
⇒      √ (𝒌 − 𝟓)𝟐 = √𝟒𝟎𝟎

        
⇒ 𝒌 − 𝟓 = ±𝟐𝟎

حول الحد المطلق
ت 

⇒      𝒌 = ±𝟐𝟎 + 𝟓 

𝒌 = {
+𝟐𝟎 +  𝟓 = 𝟐𝟓
−𝟐𝟎 +  𝟓 = −𝟏𝟓

 

𝒌نعوض قيم        = 𝒌و    𝟐𝟓 = 𝟒𝒚𝟐 في المعادلة الاصلية        𝟏𝟓− − (𝒌 − 𝟓)𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝒌عندما                    𝟎 = ث ق 𝟐𝟓
حق 
الت 

 𝟒𝒚𝟐 − (𝟐𝟓 − 𝟓)𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝟎 
وس

ل الق 
مع داح  ج 

ت 
 

⇒         𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟎𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝟎
ع كامل مرن 
⇒    (𝟐𝒚 − 𝟓)𝟐 = 𝟎

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒      𝟐𝒚 − 𝟓 = 𝟎

 
⇒𝒚 =

𝟓

𝟐 
 

𝒌 عندما                = −𝟏𝟓   

 𝟒𝒚𝟐 − (−𝟏𝟓− 𝟓)𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝟎 
وس

ل الق 
مع داح  ج 

ت 
 

⇒         𝟒𝒚𝟐 + 𝟐𝟎𝒚 + 𝟐𝟓 = 𝟎
ع كامل مرن 
⇒    (𝟐𝒚 + 𝟓)𝟐 = 𝟎

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒      𝟐𝒚 + 𝟓 = 𝟎

 
⇒𝒚 =

−𝟓

𝟐  

 

ال   𝒙𝟐 التي تجعل جذري المعادلة    𝑲 ما قيمة الثابت        7مث  − (𝒌 + 𝟒)𝒙 =   ؟متساويين   𝟗−
Sol    𝒙𝟐 − (𝒌 + 𝟒)𝒙 + 𝟗 = 𝟎                       

يكون للمعادلة جذريين متساويين عندما يكون ناتج المميز يساوي صفر     
 ∆= 0

 
⇒ (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) = 𝟎 

       𝒂 = 𝟏          𝒃 = −(𝒌 + 𝟒)          𝒄 = 𝟗    
  (𝐤 + 𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟗) = 𝟎  

 (𝐤 + 𝟒)𝟐 − 𝟑𝟔 = 𝟎
حول الحد المطلق

ت 
 

⇒        (𝐤 + 𝟒)𝟐 = 𝟑𝟔 

   (𝐤 + 𝟒)𝟐 = 𝟑𝟔
ي ن

ر الطرق  د  ج 
⇒      √ (𝒌 + 𝟒)𝟐 = √𝟑𝟔

        
⇒ 𝒌 + 𝟒 = ±𝟔

حول الحد المطلق
ت 

⇒      𝒌 = ±𝟔 − 𝟒 

𝒌 = {
+𝟔 −  𝟒 = 𝟐
−𝟔 −  𝟒 = −𝟏𝟎

 

ر مطلوت   ي 
ث ق ع 

حق 
ا الت  ال هث  ي  السو 

 ف 

 سالبةبدون اشارة لأنها تربيع والتربيع يخفي الإشارة مو جبة كانت ام 𝒃 في  هذه الأمثلة فقط يمكن تعويض  الـــ  

  نصفر المعادلة ونرتب الحدود

  نصفر المعادلة  مع تغير الاشارة

−(−𝟏𝟓 − 𝟓) = −(−𝟐𝟎) = +𝟐𝟎 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

ال   𝒛𝟐 التي تجعل جذري المعادلة    𝑲 ما قيمة الثابت        8مث  + 𝟖𝟏 = (𝒌 + 𝟗)𝒛    ؟ ثم تحقق من الاجابة ؟متساويين 

Sol    𝒛𝟐 + 𝟖𝟏 − (𝒌 + 𝟗)𝒛 = 𝟎
نرتب الحدود
⇒      𝒛𝟐 − (𝒌 + 𝟗)𝒛 + 𝟖𝟏 = 𝟎                        

يكون للمعادلة جذريين متساويين عندما يكون ناتج المميز يساوي صفر     
 ∆= 𝟎

 
⇒ (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) = 𝟎 

       𝒂 = 𝟏          𝒃 = −(𝒌 + 𝟗)          𝒄 = 𝟖𝟏    

(𝐤 + 𝟗)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟖𝟏) = 𝟎 (𝐤 + 𝟗)𝟐 − 𝟑𝟐𝟒 = 𝟎
لحدا  المطلق حول 

ت 
 

⇒        (𝐤 + 𝟗)𝟐 = 𝟑𝟐𝟒  

(𝐤 + 𝟗)𝟐 = 𝟑𝟐𝟒
ي ن

ر الطرق  د  ج 
⇒      √ (𝒌 + 𝟗)𝟐 = √𝟑𝟐𝟒

        
⇒ 𝒌 + 𝟗 = ±𝟏𝟖

حول الحد المطلق
ت 

⇒      𝒌 = ±𝟏𝟖 − 𝟗 

𝒌 = {
+𝟏𝟖 −  𝟗 = 𝟗
−𝟏𝟖 −  𝟗 = −𝟐𝟕

 

𝒌نعوض قيم        = 𝒌و    𝟗 = 𝒛𝟐 في المعادلة الاصلية        𝟐𝟕− − (𝒌 + 𝟗)𝒛 + 𝟖𝟏 = 𝒌عندما                            𝟎 = ث ق 𝟗
حق 
الت 

 𝒛𝟐 − (𝟗 + 𝟗)𝒛 + 𝟖𝟏 = 𝟎 
وس

ل الق 
مع داح  ج 

ت 
 

⇒         𝒛𝟐 − 𝟏𝟖𝒛+ 𝟖𝟏 = 𝟎
ع كامل مرن 
⇒    (𝒛 − 𝟗)𝟐 = 𝟎

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒      𝒛 − 𝟗 = 𝟎

 
⇒𝒛 = 𝟗

 
 

𝒌 عندما                = −𝟐𝟕   

 𝒛𝟐 − (−𝟐𝟕+ 𝟗)𝒛 + 𝟖𝟏 = 𝟎 
وس

ل الق 
مع داح  ج 

ت 
 

⇒         𝒛𝟐 + 𝟏𝟖𝒛 + 𝟖𝟏 = 𝟎
ع كامل مرن 
⇒    (𝒛 + 𝟗)𝟐 = 𝟎

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒      𝒛 + 𝟗 = 𝟎

 
⇒𝒛 = −𝟗

 
 

H.W        
   ب اب   الث 

مة  ي 
ري  المعادلة     𝑲 ما ق  د  عل ج  ج 

ى  ت 
𝒙𝟐 الت  − (𝒌 + 𝟐)𝒙 + 𝟑𝟔 = ي ن    𝟎 ساون  ة   ؟مي  ان  ق من الاح 

حق 
ت 
م 

𝒌  \؟ن  = 𝟏𝟎,−𝟏𝟒 
   ب اب   الث 

مة  ي 
ري  المعادلة     𝑲 ما ق  د  عل ج  ج 

ى  ت 
𝟒𝒚𝟐 الت  + 𝟑𝟔 = (𝒌 − 𝟔)𝒚    ي ن ساون  ة  ؟ ؟مي  ان  ق من الاح 

حق 
ت 
م 

𝒌 \ ن  = 𝟑𝟎,−𝟏𝟖 
   ب اب   الث 

مة  ي 
ري  المعادلة     𝑲 ما ق  د  عل ج  ج 

ى  ت 
𝒛𝟐 الت  + 𝟏𝟔 = (𝒌 + 𝟒)𝒛    ي ن ساون  ة  ؟ ؟مي  ان  ق من الاح 

حق 
ت 
م 

𝒌 \ن  = 𝟒,−𝟏𝟐 
   ب اب   الث 

مة  ي 
ري  المعادلة     𝑲 ما ق  د  عل ج  ج 

ى  ت 
𝒙𝟐 الت  − (𝒌 + 𝟔)𝒙 + 𝟒𝟗 = ي ن    𝟎 ساون  ة  ؟ ؟مي  ان  ق من الاح 

حق 
ت 
م 

𝒌 \ن  = 𝟖,−𝟐𝟎 
   ب اب   الث 

مة  ي 
ري  المعادلة     𝑲 ما ق  د  عل ج  ج 

ى  ت 
𝒙𝟐 الت  − (𝒌 + 𝟔)𝒙 + 𝟗 = ي ن    𝟎 ساون  ة  ؟ ؟مي  ان  ق من الاح 

حق 
ت 
م 

𝒌 \ن  = 𝟎,−𝟏𝟐 

 ة  لحل المعادلات  من ق  ال طري  ي  السؤ 
كر ف  د  دما لا ي  ة  عن  ث  ان   الث 

ة  ات   الدرج  لات  حدود  د  ة  ن  الث   الث 
ة  ع  الصي  𝒂𝒙𝟐 .ن  ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 = 𝟎   

عل ؟
ف  ا ي  . ماد  ي 

ج  كالات 
وات  ب  الث  ا كاب  اد  ر  ق  ممي 

ون ال
ان  طث ق ق    ن 

  ر  عدد ممي 
ج  ال

ات  عب  ب  ومرن  حل .  موح 
المعادلة  ت  ة   ب  ق  ق  ة  طري  رب  ج 

  .  الت 

  ر  عدد ممي 
ج  ال

ات  عب  س مرن  ب  ولي  حل .  موح 
المعادلة  ت  ؤن العام )ق 

اب  ة  الق  ق  طري  ؤرب  مكن ان                                       .(الدسث  ؤر وي  الدسث  حل ن 
ت 

   ساوي ر   ن  ممي 
ج  ال

ات  رب 
حل .  صف 

المعادلة  ت  ة  ق  ق  طري  ع الكاملب   .  المرب 
   ساوي ر   ن  ممي 

ج  ال
ات  المعادلة  .   عدد سالب  ب  ي  ق 

حل ف 
ي   لا ت 

حل ف 
وسط. وت  الب  مث  ة  مرحلة  مرحلة  الث  دن 

عداد العق  الا   .السادس اعدادي  ب 

 نصفر المعادلة  ونرتب الحدود

−(−𝟐𝟕 + 𝟗) = −(−𝟏𝟖) = +𝟏𝟖 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

  

 اع  العاب نارية ق  ي  الهواء ووصلب  الي اري 
 ف 
ً
ا ة  عمودب  ارن  موعة  من الالعات  الث  ب  مج  ات  اطلق  اسث  ي  اجدي المث 

. احسب  𝟏𝟒𝟎𝒎ف  :
من ة  ( 𝒕 )الر  ث  اب  ة الي هد  ب  ي  وصلب  ن  اع .ا الد  ق  ة  ال  منالاري  الث   الث 

𝟓𝒕𝟐 معادلة  + 𝟔𝟎𝒕 =  ؟   𝟏𝟒𝟎

  Sol         [ 𝟓𝒕𝟐 + 𝟔𝟎𝒕 = 𝟏𝟒𝟎  ] ÷ 𝟓
                
⇒     𝒕𝟐 + 𝟏𝟐𝒕 = 𝟐𝟖

حول الحد المطلق       
ت 
     

⇒             𝒕𝟐 + 𝟏𝟐𝒕 − 𝟐𝟖 = 𝟎 
                                          𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟏𝟐         𝒄 = −𝟐𝟖   

𝒕 =
−(𝒃)± √(𝒃)𝟐− 𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒕 =
−(𝟏𝟐) ± √(𝟏𝟐)𝟐 −  𝟒(𝟏)(−𝟐𝟖)

𝟐(𝟏)
 

=
−𝟏𝟐 ± √𝟏𝟒𝟒 +  𝟏𝟏𝟐

𝟐
=
−𝟏𝟐 ± √𝟐𝟓𝟔

𝟐
=
−𝟏𝟐 ±  𝟏𝟔

𝟐
 

𝒕 =
−𝟏𝟐± 𝟏𝟔

𝟐

          
⇒  𝒕 = {

−𝟏𝟐+ 𝟏𝟔

𝟐
=
𝟒

𝟐
= 𝟐                   

−𝟏𝟐− 𝟏𝟔

𝟐
=
−𝟐𝟖

𝟐
= همل𝟏𝟒− ي 

 

 : ة  ث  ان   ن 
ة  ق  طري  ة   وب  رب  ج 

الت   ن 
حل المعادلة 

ج  . سؤف  ت 
ات  ر  لان ن  ممي 

ع ال ب  ومرب  ساوي  عدد مؤج  ة   \ ب  ق  ة  الساي   جسب  الملاحظ 
  𝒕𝟐 + 𝟏𝟐𝒕 − 𝟐𝟖 = 𝟎

ة          رن  خ 
الت       ب 

⇒       (𝒕 + 𝟏𝟒)(𝒕 − 𝟐) = 𝟎 

𝒕  اما − 𝟐 = 𝟎
 
⇒𝒕 = 𝒕   او        𝟐 + 𝟏𝟒 = 𝟎

 
⇒𝒕 = همل  𝟏𝟒− ي      

ة     تجارة حسب  سامر سعر الكلق  دلة   ت    للن 
 

لع مث  ن ن  اب  ب  عها للر  ي  ي  ج وب   للرت 
 

لع ها مث  ف  علي  ي 
ض  م ن 

ة  الواجده  ن  الث  ب   𝟏𝟐𝟎الرح  ا كاب  ار . اد  ث   دب 
:    𝐩الف 

ي  المعادلة  
𝒑𝟐  ف  − 𝟑𝟎𝒑 + 𝟐𝟐𝟓 = دلة  الوا    𝟎 ي  الن 

ج سامر ف   رت 
 

لع ل مث  مث 
ر. ن  ي  اب  لوف  الدب 

 
ا  ب 

دلة  الواجده  جده   الن 
ة  ما سعر كلق 

 ؟  ف 

   Sol         𝒑𝟐 − 𝟑𝟎𝒑 + 𝟐𝟐𝟓 = 𝟎   
                                          𝒄 = 𝟐𝟐𝟓             𝒃 = −𝟑𝟎                    𝒂 = 𝟏                          

𝒑 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒑 =
−(−𝟑𝟎) ± √(−𝟑𝟎)𝟐 −  𝟒(𝟏)(𝟐𝟐𝟓)

𝟐(𝟏)
=
+𝟑𝟎 ± √𝟗𝟎𝟎 −  𝟗𝟎𝟎

𝟐
 

𝒑 =
𝟑𝟎 ± √𝟎

𝟐
=
𝟑𝟎

𝟐
=   مقدار الربح  𝟏𝟓

 
 

لع مث  دلة  ن  ع الن  ي  ي  ة سامر ب  ما ان  كون  𝟏𝟐𝟎ن  حة ب  دار رت  ن     𝟏𝟓ومق  𝟏𝟐𝟎. اد  − 𝟏𝟓 = ة  ال   𝟏𝟎𝟓 من  كلق 
كؤن ي  ث 

دلة  ف  𝟏𝟎𝟓ن  = 

  مسائل حياتية          

من هو ن الر  𝒕 اد  = ة    𝟐 ث  اب          ب 

ورسوف   ص الدسث 
خ  وع ت 

ة الموص  ن  ور لا  الدسث   ب 
حل المعادلة 

ت 
        

مة  سوف   ي 
د ق  ح 

ة     ت  ق  طري  حلها ن  ورمن المعادلة  ت          الدسث 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 ك     ممر حديقة رامث  السي  ل ب  ر  ة  مي  ق  ى  جدي  ت  اب  د رصف  ممر على ح  ة   .اري  ق  ها  𝟕𝒎طول الحدي  :  𝟒𝟓𝒎𝟐مساحة  الرصف   𝟓𝒎وعرض 
ك ؟  رامث  السي   ب 

ة  ممر المطلوت  رصق 
ل
 ا

 
د عرض  ج 

  Sol    
ممر هو  

ل
 ا

 
 ان عرض

 
رض

ف  ممر  𝒙ي 
ل
من من ا ء الان  ر  كون مساحة  الخ  ث 

ء الامامى  ومساحة  ال   𝟕𝒙ق  ر   𝟓𝒙خ 
ممر   

ل
ة  ا اون   ر 

موع  𝒙𝟐ومساحة  ى  الرصف   ومج 
كون المعادلة  .....  𝟒𝟓مساحت  ث 

 ق 
 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝟓𝒙 = 𝟒𝟓   

 𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 = 𝟒𝟓
ر المعادلة        صف     ن 
⇒         𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 − 𝟒𝟓 = 𝟎 

                                          𝒄 = −𝟒𝟓             𝒃 = 𝟏𝟐                    𝒂 = 𝟏                          

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(𝟏𝟐) ± √(𝟏𝟐)𝟐 −  𝟒(𝟏)(−𝟒𝟓)

𝟐(𝟏)
=
−𝟏𝟐 ± √𝟏𝟒𝟒 +  𝟏𝟖𝟎

𝟐
=
−𝟏𝟐 ± √𝟑𝟐𝟒

𝟐
=
−𝟏𝟐 ±  𝟏𝟖

𝟐
 

𝒙 =
−𝟏𝟐± 𝟏𝟖

𝟐

          
⇒  𝒙 = {

−𝟏𝟐+ 𝟏𝟖

𝟐
=
𝟔

𝟐
= 𝟑                   

−𝟏𝟐− 𝟏𝟖

𝟐
=
−𝟑𝟎

𝟐
= همل  𝟏𝟓− ي 

 

                               

ور المعادلة   اولاً                                       د     ؟ جدد ج 
ً
ا ا كان ممكث  موعة  الحل اد  د مج  م ج 

دِــتحلًااو ؟ن 

   𝟑𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟒𝟐 = 𝟎  
Sol   [𝟑𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟒𝟐 = 𝟎] ÷ 𝟑

 
⇒𝒚𝟐 − 𝟐𝒚 − 𝟏𝟒 = 𝟎 

      𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟐         𝒄 = −𝟏𝟒   
  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟒) = 𝟒 + 𝟓𝟔 = 𝟔𝟎 

ر     ممي 
دار ال ج  المق 

ات  ة ب  ما ان  عن  س مرن  ب  ولي  ن .  عدد موح   .اد 
انللمعادلة    ث  سث 

رن  ي 
ان ع  ث 

ق  ي 
ران حق  د  ي  ج 

ي  لها حل ف 
 
ور  𝑹.  ا الدسث  حلها ب 

 وسوف  ت 

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒚 =
−(−𝟐)± √(−𝟐)𝟐− 𝟒(𝟏)(−𝟔𝟎)

𝟐(𝟏)
=
+𝟐± √𝟒+ 𝟓𝟔

𝟐
 

𝒚 =
𝟐 ± √𝟔𝟎

𝟐
=
𝟐 ± 𝟐√𝟏𝟓

𝟐
=
𝟐(𝟏 ± √𝟏𝟓)

𝟐
   

𝒚 = 𝟏 ± √𝟏𝟓
 
⇒𝒚 = {𝟏 + √𝟏𝟓

𝟏 − √𝟏𝟓
  ∴ 𝑆 = {𝟏 + √𝟏𝟓, 𝟏 − √𝟏𝟓} 

   𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 = 𝟏𝟎  
Sol     𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

      𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟖         𝒄 = −𝟏𝟎   
  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟎) = 𝟔𝟒 + 𝟒𝟎 = 𝟏𝟎𝟒 

ج  ال   
ات  ة ب  ما ان  ر  ن  ممي 

دار ال عمق  س مرن  ب  ولي  ن .  عدد موح   .اد 
انللمعادلة    ث  سث 

رن  ي 
ان ع  ث 

ق  ي 
ران حق  د  ي  ج 

ي  لها حل ف 
 
ور 𝑹.  ا الدسث  حلها ب 

  وسوف  ت 
𝒙 =

−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(𝟖)± √(𝟖)𝟐− 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟎)

𝟐(𝟏)
=
−𝟖± √𝟔𝟒+ 𝟒𝟎

𝟐
 

𝒙 =
−𝟖 ± √𝟏𝟎𝟒

𝟐
=
−𝟖 ± 𝟐√𝟐𝟔

𝟐
=
𝟐(−𝟒 ± √𝟐𝟔)

𝟐
   

𝒙 = −𝟒 ± √𝟐𝟔
 
⇒𝒙 = {

−𝟒 + √𝟐𝟔

−𝟒 − √𝟐𝟔
  ∴ 𝑆 = {−𝟒 + √𝟐𝟔,−𝟒 − √𝟐𝟔} 

د  ح 
ة    𝒙ت  ق  طري  حلها ن  ورمن المعادلة  ت          الدسث 

كون  ممر ب 
ل
 ا

 
ن عرض 𝒙   اد  = 𝟑𝒎 

 

فكر 
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ال سعد ان المعادلة         ثانياً           𝟐𝒙𝟐ق  − 𝟑𝒙 − 𝟗 = 𝟎  ( ة  ث 
ق  ي 
موعة  الاعداد الحق  ي  مج 

س لها حل ف  صحح الخطأأ (. 𝑹لي 

 سعد وصححة ؟                                 
 
طا ف  خ  ش   اكي 

Sol   𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟗 = 𝟎  
      𝒂 = 𝟐          𝒃 = −𝟑         𝒄 = −𝟗   

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟗) = 𝟗 + 𝟕𝟐 = 𝟖𝟏 

  وسوف نحلها  بطريقة التجربة . 𝑹.  أي لها حل في قيقيان نسبيانجذران حللمعادلة   .اذن .  مربع وعدد موجب بما انه ناتج المقدار المميز   

 𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟗 = 𝟎 
ة          رن  خ 

الت       ب 
⇒       (𝒙 − 𝟑)(𝟐𝒙 + 𝟑) = 𝟎 

𝒙  اما − 𝟑 = 𝟎
 
⇒𝒙 = 𝟑            

             𝟐𝒙 + 𝟑 = 𝟎
 
⇒𝒙 =

−𝟑

𝟐
 او     

 

عملب  مر       ثالثاً        
ري  المعادلة  اسي  د  ة  ج  ان  ر  لكث  ممي 

دار ال 𝒛𝟐وه   المق  − 𝟖𝒛 + 𝟏𝟔 = حلث    𝟎
حس عددي . لهادون ت 

ري  المعادلة  ؟  د  ة  ح  اب   كث 
ظاعب  مروة  ف  است  سر كي 

 ف 
Sol   𝒛𝟐 − 𝟖𝒛 + 𝟏𝟔 = 𝟎  
      𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟖         𝒄 = 𝟏𝟔   

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄)  
             

⇒   ∆= (−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟔) = 𝟔𝟒 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

(𝒃)−)جذر حقيقي واحد ويساوي للمعادلة اذن .  صفربما انه ناتج المقدار المميز  

𝟐(𝒂)
ر .( د  اد الخ  ح  ت  ؤن لا 

اب  ة  الق  دم هد  خ 
ست 

ل المعادلة   سؤف  ب  حلث 
دون ت   ي 

𝒛 =
−(𝒃)

𝟐(𝒂)
=
−(−𝟖)

𝟐(𝟏)
=
𝟖

𝟐
= 𝟒  

 

ري  المعادلة                     رابعاً             د  وع ج 
𝒙𝟐ن  + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟐𝟎𝒙     ر ممي 

دار ال عمال المق 
اسي  دون حلها  ؟ ب  أكــتب                              ي 

Sol   𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟐𝟎𝒙 
 
⇒  𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝟎 − 𝟐𝟎𝒙 = 𝟎

 
⇒  𝒙𝟐 − 𝟐𝟎𝒙 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎 

             𝒂 = 𝟏    𝒃 = −𝟐𝟎    𝒄 = 𝟏𝟎𝟎   

  ∆= (𝐛)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
  ∆= (−𝟐𝟎)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟎) = 𝟒𝟎𝟎 − 𝟒𝟎𝟎 = 𝟎 

 

                    
 
ظا ي  سع ح 

حل ف 
ها لات  ال اي  ب  ق  ور المعادلة  حث  د  وع ج 

د ن  حدي 
ي  ت 

 𝑹د هو ف 

ج               ي   الصحت 
وعة  الحل لها  𝑹هو ان المعادلة   لها حل ف  𝑺ومح  = {𝟑,

−𝟑

𝟐
} 

(𝒃)−)جذر حقيقي واحد ويساوي للمعادلة اذن .  صفربما انه ناتج المقدار المميز 

𝟐(𝒂)
)  

 

ر المعادلة  دون  د  ا ج  دب  ن وج  لهااد  حلث 
 ت 
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ة  عادلات  حل الم                ث  ان   الث 
ة  ة  من الدرح  الكسري 

 البسط والمقام على كيفية تبسيط  المقادير الجبرية النسبية) الكسرية(  وذلك بضرب   6الفصل الثاني الدرس  في تعرفت سابقاً  

.𝑳 ــــب  𝑪.𝑴  (للمقام. واليوم سوف نستخدم هذه الطريالمضاعف المشترك الاصغر ) عادلات كسرية) الفرق بين المعادلة مقة في  حل

ر الجبرية هو وجود علامة المساوات في المعادلة( التي يكون في مقامها متغير وذلك بالتخلص من المقام . ثم نحلها باحدى الطرق الذي يوالمقاد

 (.المربع الكامل,الدستور,التجربةتعلمتها في هذه الفصل )

: ة  دما  ملاحظ  لص من الك عن  خ 
ت  ىن 

ق  ب  ة  من  معادلة   سور ون  ث  ان   الث 
ة  ات   الدرج  لات  حدود  د  .ن  ة  الث   الث 

ة  ع  الصي  𝒂𝒙𝟐 ن  ± 𝒃𝒙 ± 𝒄 = 𝟎   
عل ؟

ف  ا ت  ر  ق   ماد  ممي 
ون ال

اي  طث ق ق  اان  .  د  ي 
ج  كالات 

وات  ت  الث   كان 

 ر  عدد ممي 
ج  ال

ات  ع ن  ت  ومرب  حل .  موح 
المعادلة  ت  ة   ب  ق  ق  ة  طرت  رب  ج 

  .  الت 

 ر  عدد ممي 
ج  ال

ات  ت   ن  س موح  عولي  الم  مرب  حل . ق 
ون العام )عادلة  ت 

اب  ة  الق  ق  طرت  ورب  مكن ان  (.الدسث  ور ي  الدسث  خل ن 
ت 

   ر ممي 
ج  ال

ات  ساوي    ن  ري 
حل .  صف 

المعادلة  ت  ع الكاملق  ة  المرب  ق  طرت   .  ب 

ال  1مث 
 ؟ ثم تحقق من صحة الحل؟ التالية  تجد مجموعة الحل للمعادلا   

  𝟓𝒙 +
𝒙−𝟐

𝟑𝒙
=
𝟐

𝟑
   

Sol   (𝟑𝒙)(
 𝟓𝒙

𝟏
) + (𝟑𝒙) (

𝒙−𝟐

𝟑𝒙
) =  (𝟑𝒙) (

𝟐

𝟑
) 

   𝟏𝟓𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐 = 𝟐𝒙 
  𝟏𝟓𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐 − 𝟐𝒙 = 𝟎 
  𝟏𝟓𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐 = 𝟎 

ة   رب  ج 
الت   ن 

خلل المعادلة 
دار ت  ج  المق 

ات  ر  لان ن  ممي 
عوهو 𝟏𝟐𝟏ال ب  ومرب    عدد موج 

𝟏𝟓𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐 = 𝟎
 
⇒ (𝟓𝒙 − 𝟐)(𝟑𝒙 + 𝟏) = 𝟎 

𝟓𝒙  اما   − 𝟐 = 𝟎
 
⇒𝟓𝒙 = 𝟐

÷𝟓 
⇒ 𝒙 =

𝟐

𝟓
 

𝟑𝒙  او + 𝟏 = 𝟎
 
⇒𝟑𝒙 = −𝟏

÷𝟑 
⇒ 𝒙 =

−𝟏

𝟑
 

ج                                                                   
وات  ق من الث 

حق 
ت  ن 
 والان سوف  

 

(𝟑 − 𝟔) 
 الدرس

 ننظر الى البسط والمقام هل يوجد تبسيط ام لا ؟ اذا وجد نبسطه واذا لا 

 ننتقل الى النقطة التالية. 

  نضرب طرفي المعادلة في𝑳. 𝑪.𝑴  وهو حاصل ضرب العوامل

 المشتركة بأكبر اس وغير المشتركة
  𝑳. 𝑪.𝑴 = (𝟏)(𝟑𝒙) = 𝟑𝒙 
 دلة بتحويل جميع الحدود من طرف  الى الطرف الذي يحتوي على نصفر المعا

 المتغير التربيعي مع مراعات تغيير  الإشارات

 نجمع المتغيرات المتشابهة مع بعضها 

 ثم نحقق من النواتج. بعد تعويض القيم في المعادلة الاصلية 
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𝒙نعوض قيم        =
𝟐
𝟓

𝒙و     =
−𝟏
𝟑

𝟓𝒙في المعادلة الاصلية         +
𝒙−𝟐

𝟑𝒙
=
𝟐

𝟑
ث ق                         يجب ان يكون الطرف الاول يساوي الطرف الثاني  

حق 
الت 

 

 

 

 

  

𝑺 نقوم بكتابة مجموعة الحل اوية مع نواتج الطرف الثاني نواتج الطرف الاول متس اذا كانت بعد التحقيق من القيم = {
𝟐

𝟓
,
−𝟏

𝟑
} 

  𝟏

𝒙
+
𝟏

𝟐
=

𝟔

𝟒𝒙𝟐
   

Sol     
𝟏

𝒙
+
𝟏

𝟐
=

𝟑

𝟐𝒙𝟐
 

   (𝟐𝒙𝟐)(
𝟏

𝒙
) + (𝟐𝒙𝟐) (

𝟏

𝟐
) =  (𝟐𝒙𝟐) (

𝟑

𝟐𝒙𝟐
) 

𝟐𝒙 + 𝒙𝟐 = 𝟑
حول

ت 
ت   و  رن   ن 

⇒     𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟑 = 𝟎 
 وهو عدد موجب ومربع  𝟏𝟔ج المقدار المميز  يساوي نحلل المعادلة بالتجربة لان نات

𝒙  اما + 𝟑 = 𝟎
 
⇒𝒙 = −𝟑 𝒙  او  &  − 𝟏 = 𝟎

 
⇒𝒙 = 𝟏   𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟑 = 𝟎

ة   ري  ج 
الت  ن 

⇒  (𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟏) = 𝟎
     
⇒ 

𝒙نعوض قيم        = 𝒙و    𝟑− = 𝟏في المعادلة الاصلية        𝟏

𝒙
+
𝟏

𝟐
=

𝟔

𝟒𝒙𝟐
ث ق   

حق 
الت 

 

 

 

  

𝑺 نقوم بكتابة مجموعة الحل نواتج الطرف الاول متساوية مع نواتج الطرف الثاني  اذا كانت بعد التحقيق من القيم = {−𝟑, 𝟏} 

 

 

ط
𝟏

 

= 𝟓(
𝟐

𝟓
) +

𝟐
𝟓
− 𝟐

𝟑(
𝟐
𝟓
)
= 𝟐+

𝟐 − 𝟏𝟎
𝟓
𝟔
𝟓

= 𝟐+

−𝟖
𝟓
𝟔
𝟓

 

= 𝟐 + (
−𝟖

𝟓
×
𝟓

𝟔
) = 𝟐 +

−𝟖

𝟔
= 𝟐 +

−𝟒

𝟑
=
𝟔 − 𝟒

𝟑
=
𝟐

𝟑
= ط
𝟐

 

 

𝒙 عندما  =
𝟐
𝟓

 

ط
𝟏

 

= 𝟓(
−𝟏

𝟑
) +

−𝟏
𝟑
− 𝟐

𝟑(
−𝟏
𝟑
)
=
−𝟓

𝟑
+

−𝟏− 𝟔
𝟑
−𝟏

=
−𝟓

𝟑
+

−𝟕
𝟑
−𝟏

 

=
−𝟓

𝟑
+ (
−𝟕

𝟑
×
−𝟏

𝟏
) =

−𝟓

𝟑
+
+𝟕

𝟑
=
−𝟓 + 𝟕

𝟑
=
𝟐

𝟑
= ط
𝟐

 

 

𝒙 عندما  =
−𝟏

𝟑
 

.𝑳 نضرب طرفي المعادلة 𝑪.𝑴 = 𝟐𝒙𝟐 

ط
𝟏

 

=
𝟏

−𝟑
+
𝟏

𝟐
=
−𝟐 + 𝟑

𝟔
=
𝟏

𝟔
 

ط
𝟐

 

=
𝟔

𝟒(−𝟑)𝟐
=

𝟔

𝟒(𝟗) 
=
𝟔

𝟑𝟔
=
𝟏

𝟔
 

𝒙 عندما  = −𝟑 

ط
𝟏

 

=
𝟏

𝟏
+
𝟏

𝟐
=
𝟐 + 𝟏

𝟐
=
𝟑

𝟐
 

ط
𝟐

 

=
𝟔

𝟒(𝟏)𝟐
=
𝟔

𝟒
=
𝟑

𝟐
 

𝒙 عندما  = 𝟏 

 𝟐على  بسط ومقام الطرف الثانينختصر 
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  𝒚+𝟏

𝒚𝟐
=
𝟑

𝟒
   

Sol    𝟒(𝒚 + 𝟏) = 𝟑(𝒚𝟐)  

  𝟒𝒚 + 𝟒 = 𝟑𝒚𝟐
ي  
ات  حول الطرف   الاول الي الطرف   الث 

ت 
 

⇒                   𝟑𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 − 𝟒 = 𝟎 
 مربع ووهو عدد موجب   𝟔𝟒لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالتجربةنحلل المعادلة 

𝟑𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 − 𝟒 = 𝟎
 بالتجربة
⇒   (𝟑𝒚 + 𝟐)(𝒚 − 𝟐) = 𝟎

 
⇒ 𝟑𝒚  اما + 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒚 = − 𝟐

𝟑
𝒚 او    − 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒚 = 𝟐    

𝒚نعوض قيم        = 𝒚و    𝟐 = −
𝟐

𝟑
𝒚+𝟏                 في المعادلة الاصلية    

𝒚𝟐
=
𝟑

𝟒
ث ق   

حق 
الت 

 

 

  

  

𝑺 نقوم بكتابة مجموعة الحل نواتج الطرف الاول متساوية مع نواتج الطرف الثاني اذا كانت  بعد التحقيق من القيم = {
−𝟐

𝟑
, 𝟐} 

 
𝟗

(𝒚+𝟐)𝟐
=

𝟑𝒚

𝒚+𝟐
   

Sol    𝟑𝒚(𝒚 + 𝟐)𝟐 = 𝟗(𝒚 + 𝟐)
𝟑(𝒚+𝟐)÷
⇒      𝒚(𝒚 + 𝟐) = 𝟑

واس
ج الاق 

ت 
ق  ن 
 

⇒      𝒚𝟐 + 𝟐𝒚 = 𝟑
حول

ت 
 

⇒ 𝒚𝟐 + 𝟐𝒚 − 𝟑 = 𝟎 
 مربع ووهو عدد موجب   𝟏𝟔لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالتجربةنحلل المعادلة 

𝒚𝟐 + 𝟐𝒚 − 𝟑 = 𝟎
 بالتجربة
⇒   (𝒚 + 𝟑)(𝒚 − 𝟏) = 𝟎

 
⇒ اام   𝒚 + 𝟑 = 𝟎

 
⇒𝒚 = −𝟑 𝒚 او    − 𝟏 = 𝟎

 
⇒𝒚 = 𝟏     

𝒚نعوض قيم        = 𝒚و    𝟏 = 𝟗في المعادلة الاصلية        𝟑−

(𝒚+𝟐)𝟐
=

𝟑𝒚

𝒚+𝟐
ث ق   

حق 
الت 

 

 

 

 

𝑺عة الحل نواتج الطرف الاول متساوية مع نواتج الطرف الثاني  نقوم بكتابة مجمواذا كانت بعد التحقيق من القيم  = {𝟏,−𝟑} 

: ة  ي  الطرف   ملاحظ 
ط وف  ق  ي  الطرف  الاول كسر واحد ف 

كون ف  دما ن    عن 
ص ي  الوسظي ن) المق 

ي ن ف 
ة  الطرف  ق  دم طرت  خ 

ست 
ا كسر واحد ب  ص  ي  اب 

ان   (الث 

ط
𝟏

 

=
𝟐 + 𝟏

(𝟐)𝟐
=
𝟑

𝟒
 

ط
𝟐

 

=
𝟑

𝟒
 

𝒚عندما  = 𝟐 

ط
𝟏

 

=
−
𝟐
𝟑
+ 𝟏

(−
𝟐
𝟑
)
𝟐
=

−𝟐 + 𝟑
𝟑
𝟒
𝟗

=

𝟏
𝟑
𝟒
𝟗

=
𝟏

𝟑
×
𝟗

𝟒
=

𝟗 
𝟑

𝟏𝟐 
𝟒

=
𝟑

𝟒
 

ط
𝟐

 

=
𝟑

𝟒
 

𝒚عندما  = −
𝟐

𝟑
 

𝟑𝒚(𝒚 + 𝟐)𝟐

𝟑(𝒚 + 𝟐)
=
𝟗(𝒚 + 𝟐)

𝟑(𝒚 + 𝟐)

 
⇒ 𝒚(𝒚 + 𝟐) = 𝟑 

ط
𝟏

 

=
𝟗

(𝟏 + 𝟐)𝟐
=

𝟗

(𝟑)𝟐
=
𝟗

𝟗
= 𝟏 

ط
𝟐

 

=
𝟑(𝟏)

𝟏 + 𝟐 
= 𝟏 

𝒚عندما  = 𝟏 

 

 

ط
𝟏

 

=
𝟗

(−𝟑 + 𝟐)𝟐
=

𝟗

(𝟏)𝟐
=
𝟗

𝟏
= 𝟗 

ط
𝟐

 

=
𝟑(−𝟑)

−𝟑 + 𝟐 
=
−𝟗

−𝟏
= 𝟗 

𝒚عندما  = −𝟑 

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

𝟗𝒙−𝟏𝟒

𝒙−𝟓
=

𝒙𝟐

𝒙−𝟓
   

Sol    𝒙𝟐(𝒙 − 𝟓) = (𝒙 − 𝟓)(𝟗𝒙 − 𝟏𝟒)
(𝒙−𝟓)÷
⇒    𝒙𝟐 = 𝟗𝒙 − 𝟏𝟒

ي  
ات  حول الطرف   الث 

ت 
 

⇒       𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟏𝟒 = 𝟎  
 مربعو وهو عدد موجب   𝟐𝟓لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالتجربةنحلل المعادلة 

اام   𝒙 − 𝟕 = 𝟎
 
⇒𝒙 = 𝟕 𝒙 او  &  − 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒙 = 𝟐   𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟏𝟒 = 𝟎

ة   ري  ج 
الت   ن 

⇒  (𝒙 − 𝟕)(𝒙 − 𝟐) = 𝟎
     
⇒ 

𝒙 نعوض قيم        = 𝒙و  𝟐 = 𝟗𝒙−𝟏𝟒في المعادلة الاصلية        𝟕

𝒙−𝟓
=

𝒙𝟐

𝒙−𝟓
ث ق   

حق 
الت 

 

 

  

𝑺 نقوم بكتابة مجموعة الحل ج الطرف الاول متساوية مع نواتج الطرف الثاني نوات اذا كانت بعد التحقيق من القيم = {𝟕, 𝟐} 

  𝟑𝒚

𝟒
−

𝟔

𝟏𝟐𝒚
+
𝟏

𝟒
= 𝟎   

Sol   
𝟑𝒚

𝟒
−

𝟐

𝟒𝒚
+
𝟏

𝟒
= 𝟎 

   (𝟒𝒚) (
𝟑𝒚

𝟒
) − (𝟒𝒚) (

𝟐

𝟒𝒚
) + (𝟒𝒚) (

𝟏

𝟒
) =  𝟎 

𝟑𝐲𝟐 − 𝟐 + 𝒚 = 𝟎
ت   الحدود رن   ن 
⇒     𝟑𝒚𝟐 + 𝒚 − 𝟐 = 𝟎 

 وهو عدد موجب ومربع  𝟐𝟓نحلل المعادلة بالتجربة لان ناتج المقدار المميز  يساوي 

𝒚  اما + 𝟏 = 𝟎
 
⇒𝒚 = −𝟏 𝟑𝒚  او  &  − 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒚 =

𝟐

𝟑
  𝟑𝒚𝟐 + 𝒚 − 𝟐 = 𝟎

ة   ري  ج 
الت  ن 

⇒  (𝒚 + 𝟏)(𝟑𝒚 − 𝟐) = 𝟎
     
⇒ 

𝒚نعوض قيم        =
𝟐

𝟑
𝒚و     = 𝟑𝒚في المعادلة الاصلية        𝟏−

𝟒
−

𝟔

𝟏𝟐𝒚
+
𝟏

𝟒
= ث ق   𝟎

حق 
الت 

 

 

 

  

𝑺 نقوم بكتابة مجموعة الحل نواتج الطرف الاول متساوية مع نواتج الطرف الثاني  اذا كانت بعد التحقيق من القيم = {−𝟏,
𝟐

𝟑
} 

ط
𝟏

 

=
𝟗(𝟕) − 𝟏𝟒

𝟕 − 𝟓
=
𝟔𝟑 − 𝟏𝟒

𝟐
=
𝟒𝟗

𝟐
 

ط
𝟐

 

=
(𝟕)𝟐

𝟕 − 𝟓
=
𝟒𝟗

𝟐
 

𝒙   عندما = 𝟕 

ط
𝟏

 

=
𝟗(𝟐) − 𝟏𝟒

𝟐 − 𝟓
=
𝟏𝟖 − 𝟏𝟒

−𝟑
=
𝟒

−𝟑
 

ط
𝟐

 

=
(𝟐)𝟐

𝟐 − 𝟓
=
𝟒

−𝟑
 

𝒙   عندما = 𝟐 

.𝑳 نضرب طرفي المعادلة 𝑪.𝑴 = 𝟒𝒚 

ط
𝟏

 

=
𝟑(−𝟏)

𝟒
−

𝟔

𝟏𝟐(−𝟏)
+
𝟏

𝟒
=
−𝟑

𝟒
−

𝟔

−𝟏𝟐
+
𝟏

𝟒
 

=
−𝟗 + 𝟔 + 𝟑

𝟏𝟐
=
−𝟗 + 𝟗

𝟏𝟐
=
𝟎

𝟏𝟐
= 𝟎 = ط

𝟐

 

 

𝒚 عندما  = −𝟏 

ط
𝟏

 

=
𝟑(
𝟐
𝟑)

𝟒
−

𝟔

𝟏𝟐 𝟒 (
𝟐
𝟑)
+
𝟐

𝟒
=
𝟐

𝟒
−
𝟔

𝟖
+
𝟏

𝟒
 

=
𝟒 − 𝟔 + 𝟐

𝟖
=
𝟔 − 𝟔

𝟖
=
𝟎

𝟖
= 𝟎 = ط

𝟐

 

 

𝒚   عندما =
𝟐

𝟑
 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

  𝟏

𝟔𝒚𝟐
+
𝟏

𝟐
=
𝟏

𝒚
   

Sol  (𝟔𝒚𝟐)
𝟏

𝟔𝒚𝟐
+ ( 𝟔 

𝟑 𝒚𝟐)
𝟏

𝟐
= (𝟔𝒚𝟐)

𝟏

𝒚
 

  𝟏 + 𝟑𝒚𝟐 = 𝟔𝒚
ي  
ات  حول الطرف   الث 

ت 
 

⇒        𝟑𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 + 𝟏 = 𝟎  
 مربعليس وهو عدد موجب   𝟐𝟒لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالدستورنحلل المعادلة 

        𝒂 = 𝟑          𝒃 = −𝟔         𝒄 = 𝟏   

𝒚 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
=
−(−𝟔) ± √(−𝟔)𝟐 −  𝟒(𝟑)(𝟏)

𝟐(𝟑)
=
𝟔 ± √𝟑𝟔 − 𝟏𝟐

𝟔
=
𝟔 ± √𝟐𝟒

𝟔
=
𝟔 ±  𝟐√𝟔

𝟔
=
𝟑 ± √𝟔

𝟑
 

∴ 𝒚 =
𝟑 + √𝟔

𝟑
,
𝟑 − √𝟔

𝟑
 

𝒚نعوض قيم        =
𝟑+ √𝟔

𝟑
𝒚و     =

𝟑− √𝟔

𝟑
𝟏في المعادلة الاصلية        

𝟔𝒚𝟐
+
𝟏

𝟐
=
𝟏

𝒚
ث ق   

حق 
الت 

 

 

 

  

 

 

 

 

 
 

 

 

𝑺 نقوم بكتابة مجموعة الحل نواتج الطرف الاول متساوية مع نواتج الطرف الثاني  اذا كانت بعد التحقيق من القيم = {
𝟑+ √𝟔

𝟑
,
𝟑− √𝟔

𝟑
} 

ط
𝟏

 

=
𝟏

𝟔(
𝟑 + √𝟔
𝟑

)

𝟐
+
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟔(
𝟗 +  𝟔√𝟔 + 𝟔

𝟗
)

 +
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟔 
𝟐 (

𝟏𝟓 +  𝟔√𝟔
𝟗 
𝟑 )

 +
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟑𝟎 +  𝟏𝟐√𝟔
𝟑

+
𝟏

𝟐
=

𝟑

𝟑(𝟏𝟎 + 𝟒√𝟔)
+
𝟏

𝟐
 

=
𝟏

𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔
×
𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔

𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔
+
𝟏

𝟐
=

𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔

(𝟏𝟎)𝟐 − (𝟒√𝟔)
𝟐
+
𝟏

𝟐
=
𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔

𝟏𝟎𝟎 − 𝟗𝟔 
+
𝟏

𝟐
=
𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔

𝟒 
+
𝟏

𝟐
=
𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔 + 𝟐

𝟒 
=
𝟏𝟐 −  𝟒√𝟔

𝟒 
 

=
𝟒(𝟑 − √𝟔)

𝟒 
= 𝟑 − √𝟔 

ط
𝟐

 

=
𝟏

𝟑 + √𝟔
𝟑

=
𝟑

𝟑 + √𝟔
×
𝟑 − √𝟔

𝟑 − √𝟔
=
𝟑(𝟑 − √𝟔)

(𝟑)𝟐 − (√𝟔)
𝟐 =

𝟑(𝟑 − √𝟔)

𝟗 −  𝟔
=
𝟑(𝟑 − √𝟔)

𝟑
= 𝟑 −  √𝟔 

𝒚عندما  =
𝟑+ √𝟔

𝟑
 

 نستخرج المعاملات ثم نعوضها بالقانون

.𝑳 نضرب طرفي المعادلة 𝑪.𝑴 = 𝟔𝒚𝟐 

ط
𝟏

 

=
𝟏

𝟔(
𝟑 − √𝟔
𝟑

)

𝟐
+
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟔(
𝟗 −  𝟔√𝟔 + 𝟔

𝟗
)

 +
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟔 
𝟐 (

𝟏𝟓 −  𝟔√𝟔
𝟗 
𝟑 )

 +
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟑𝟎 −  𝟏𝟐√𝟔
𝟑

+
𝟏

𝟐
=

𝟑

𝟑(𝟏𝟎 − 𝟒√𝟔)
+
𝟏

𝟐
 

=
𝟏

𝟏𝟎 −  𝟒√𝟔
×
𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔

𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔
+
𝟏

𝟐
=

𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔

(𝟏𝟎)𝟐 − (𝟒√𝟔)
𝟐
+
𝟏

𝟐
=
𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔

𝟏𝟎𝟎 − 𝟗𝟔 
+
𝟏

𝟐
=
𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔

𝟒 
+
𝟏

𝟐
=
𝟏𝟎 +  𝟒√𝟔 + 𝟐

𝟒 
=
𝟏𝟐 +  𝟒√𝟔

𝟒 
 

=
𝟒(𝟑 + √𝟔)

𝟒 
= 𝟑 + √𝟔 

ط
𝟐

 

=
𝟏

𝟑 − √𝟔
𝟑

=
𝟑

𝟑 − √𝟔
×
𝟑 + √𝟔

𝟑 + √𝟔
=
𝟑(𝟑 + √𝟔)

(𝟑)𝟐 − (√𝟔)
𝟐 =

𝟑(𝟑 + √𝟔)

𝟗 −  𝟔
=
𝟑(𝟑 + √𝟔)

𝟑
= 𝟑 +  √𝟔 

𝒚عندما  =
𝟑− √𝟔

𝟑
 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

       H.W                وتحقق من صحة الحل. جد مجموعة الحل للمعادلات التالية  
𝟗𝒙+𝟐𝟐

𝒙𝟐
= 𝟏   

𝑺 = {−𝟐, 𝟏𝟏} 

𝟏

𝒚𝟐−𝟔
=

𝟐

𝒚+𝟑
  

𝑺 = {
−𝟓

𝟐
, 𝟑} 

𝒙+𝟒

𝟐
=
−𝟑

𝟐𝒙
   

𝑺 = {−𝟑,−𝟏} 
𝟔𝒙

𝟓
=

𝟓

𝟔𝒙
  

𝑺 = {
−𝟓

𝟔
,
𝟓

𝟔
} 

𝟒

𝟔𝒙𝟐
+
𝟏

𝟑
=
𝟏

𝒙
  

𝑺 = {𝟏, 𝟐} 

𝒚

𝟐
−
𝟕

𝟓
=

𝟑

𝟏𝟎𝒚
  

𝑺 = {
−𝟏

𝟓
, 𝟑} 

 𝒛+𝟒

𝒛𝟐
=
𝟏

𝟐
                                   

𝑺 = {−𝟐, 𝟒} 

ال  2مث 
  ؟  التالية  للمعادلاتجد مجموعة الحل    

  𝒙
𝒙−𝟑
+

𝟒𝒙

𝒙+𝟑
=

𝟏𝟖

𝒙𝟐−𝟗
  

Sol    
𝒙

𝒙−𝟑
+

𝟒𝒙

𝒙+𝟑
=

𝟏𝟖

(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟑)
 

   (𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟑) (
𝒙

𝒙−𝟑
) + (𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟑) (

𝟒𝒙

𝒙+𝟑
) = (𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟑) (

𝟏𝟖

(𝒙−𝟑)(𝒙+𝟑)
) 

  𝒙 (𝒙 + 𝟑) + 𝟒𝒙(𝒙 − 𝟑) = 𝟏𝟖
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟒𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 = 𝟏𝟖
سط ي  ن 
⇒ 𝟓𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 − 𝟏𝟖 = 𝟎 

 مربعو وهو عدد موجب   𝟒𝟒𝟏لان ناتج المقدار المميز  يساوي بالتجربة لل المعادلة نح

𝟓𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 − 𝟏𝟖 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒙 − 𝟑)(𝟓𝒙 + 𝟔) = 𝟎

       
𝒙  اما  ⇒ − 𝟑 = 𝟎  

⇒𝒙 = 𝟑 𝟓𝒙 او  &  + 𝟔 = 𝟎  
⇒𝒙 =

−𝟔

𝟓
  

ة   طلت  مث   :ملاحط  دما لا ن  امات  عن  عل احد المق  ج 
م لا ت  ي 

ه الق  كون هد  ت  ن  حث  ة  ت  ح 
ات  م الث  ي 

ر الي الق  ط  ن  ت  ان ن  ح  ال : ت  ي  السو 
ث ق  ف 

حق 
رك الت 

ه  صف  عد هد  ب  سث  . ي 

ر.
سم على صف 

ق  مكن  ان ن  مة  لان لا ي  ي 
 الق 

دما ل  عن  𝒙 مث  = ج  𝟑 صت  الي   ن  دار الث 
ن المق 

 
ا 𝟑ق 

𝟎  
⇐

𝟑

𝟑−𝟑  
⇐

𝒙

𝒙−𝟑
    

ن ن  مكن......  اد  ه لا ي  مة  للوهد  ي 
ه الق     𝒙 همل  هد 

موعة  الحل   كون  مج  ث 
همل. ق 

ن لا ن  ر . اد 
سم على صف 

ق  ها لا ن  ن 
 
ا ة  ق  ث  ان   الث 

مة  ي 
𝑺اما الق  = {

−𝟔

𝟓
} 

 

 

نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة 

𝒙)ب − 𝟑)(𝒙 + 𝟑) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

 فرق بين مربعين



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط


𝟏𝟐

𝒚𝟐−𝟏𝟔
+

𝟔

𝒚+𝟒
= 𝟐  

Sol   
𝟏𝟐

(𝒚−𝟒)(𝒚+𝟒)
+

𝟔

𝒚+𝟒
= 𝟐 

   (𝒚 − 𝟒)(𝒚 + 𝟒) (
𝟏𝟐

(𝒚−𝟒)(𝒚+𝟒)
) + (𝒚 − 𝟒)(𝒚 + 𝟒) (

𝟔

𝒚+𝟒
) = (𝒚 − 𝟒)(𝒚 + 𝟒)(𝟐) 

  𝟏𝟐 + 𝟔(𝒚 − 𝟒) = 𝟐(𝒚 − 𝟒)(𝒚 + 𝟒)
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟏𝟐 + 𝟔𝒚 − 𝟐𝟒 = 𝟐(𝒚𝟐 − 𝟏𝟔)
سط ي  ن 
⇒ 𝟔𝒚 − 𝟏𝟐 = 𝟐𝒚𝟐 − 𝟑𝟐

حول الطرف   الاول
ت 

⇒         

𝟐𝒚𝟐 − 𝟑𝟐 − 𝟔𝒚 + 𝟏𝟐 = 𝟎
ت   رن  سط و ن  ي  ن 
⇒     [𝟐𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟐𝟎 = 𝟎] ÷ 𝟐

 
⇒𝒚𝟐 − 𝟑𝒚 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

 مربعو وهو عدد موجب   𝟒𝟗لان ناتج المقدار المميز  يساوي بالتجربة لل المعادلة نح

𝒚𝟐 − 𝟑𝒚 − 𝟏𝟎 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒚 − 𝟓)(𝒚 + 𝟐) = 𝟎

       
𝒚  اما  ⇒ − 𝟓 = 𝟎  

⇒𝒚 = 𝟓 𝒚 او  &  + 𝟐 = 𝟎  
⇒𝒚 = −𝟐   

ر  ∵ 
ام صف  عل المق  ج 

م ت  ي 
مة  من الق  ي 

د ق  وح 
  ∴ لا ي 

م
كون  موعة  الحل ن  𝑺ج  = {𝟓,−𝟐} 

 
 𝒚−𝟓
𝒚+𝟓
−
𝒚+𝟓

𝒚−𝟓
=
𝟒𝒚𝟐−𝟐𝟒

𝒚𝟐−𝟐𝟓
  

Sol    
𝒚−𝟓

𝒚+𝟓
−
𝒚+𝟓

𝒚−𝟓
=

𝟒𝒚𝟐−𝟐𝟒

(𝒚−𝟓)(𝒚+𝟓)
 

   (𝒚 − 𝟓)(𝒚 + 𝟓) (
𝒚−𝟓

𝒚+𝟓
) − (𝒚 − 𝟓)(𝒚 + 𝟓) (

𝒚+𝟓

𝒚−𝟓
) = (𝒚 − 𝟓)(𝒚 + 𝟓) (

𝟒𝒚𝟐−𝟐𝟒

(𝒚−𝟓)(𝒚+𝟓)
) 

(𝒚 − 𝟓)(𝒚 − 𝟓) − (𝒚 + 𝟓)(𝒚 + 𝟓) = 𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟒
 
⇒(𝒚 − 𝟓)𝟐 − (𝒚 + 𝟓)𝟐 = 𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟒 

نفتح المربع الكامل
⇒        (𝒚𝟐 − 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝟓) − (𝒚𝟐 + 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝟓) = 𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟒

نختصر
⇒  𝒚𝟐 − 𝟏𝟎𝒚 + 𝟐𝟓 − 𝒚𝟐 − 𝟏𝟎𝒚 − 𝟐𝟓 = 𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟒 

نبسط و نرتب
⇒     −𝟐𝟎𝒚 = 𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟒

 
⇒𝟒𝒚𝟐 + 𝟐𝟎𝒚 − 𝟐𝟒 = 𝟎

÷𝟒 
⇒ 𝒚𝟐 + 𝟓𝒚 − 𝟔 = 𝟎 

𝒚𝟐 + 𝟓𝒚 − 𝟔 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒚 + 𝟔)(𝒚 − 𝟏) = 𝟎

       
𝒚  اما  ⇒ + 𝟔 = 𝟎

 
⇒𝒚 = −𝟔 𝒚 او    − 𝟏 = 𝟎

 
⇒𝒚 = 𝟏   

 

ر  ∵ 
ام صف  عل المق  ج 

م ت  ي 
مة  من الق  ي 

د ق  وح 
م  ∴ لا ي  كون مج  𝑺وعة  الحل ن  = {−𝟔, 𝟏} 

 
 
 
 
 

 

  

نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة 

𝒚)ب − 𝟒)(𝒚 + 𝟒) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

 فرق بين مربعين

قامات بضرب المعادلة نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من الم

𝒚)ب − 𝟓)(𝒚 + 𝟓) =  𝑳. 𝑪.𝑴 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

   
𝟐𝒙

𝒙+𝟏
+

𝟑𝒙

𝒙−𝟏
=
𝟖+𝟕𝒙+𝟑𝒙𝟐

𝒙𝟐−𝟏
  

Sol    
𝟐𝒙

𝒙+𝟏
+

𝟑𝒙

𝒙−𝟏
=

𝟖+𝟕𝒙+𝟑𝒙𝟐

(𝒙−𝟏)(𝒙+𝟏)
 

   (𝒙 − 𝟏)(𝒙 + 𝟏) (
𝟐𝒙

𝒙+𝟏
) + (𝒙 − 𝟏)(𝒙 + 𝟏) (

𝟑𝒙

𝒙−𝟏
) = (𝒙 − 𝟏)(𝒙 + 𝟏) (

𝟖+𝟕𝒙+𝟑𝒙𝟐

(𝒙−𝟏)(𝒙+𝟏)
) 

  𝟐𝒙 (𝒙 − 𝟏) + 𝟑𝒙(𝒙 + 𝟏) = 𝟖 + 𝟕𝒙 + 𝟑𝒙𝟐
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟐𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟑𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 = 𝟖 + 𝟕𝒙 + 𝟑𝒙𝟐
سط  ي  ن 
⇒  

𝟓𝒙𝟐 + 𝒙 = 𝟖 + 𝟕𝒙 + 𝟑𝒙𝟐
ي  
ات  حول الطرف   الث 

ت 
⇒       𝟓𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟖 − 𝟕𝒙 − 𝟑𝒙𝟐 =𝟎

 
⇒[𝟐𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟖 = 𝟎] ÷ 𝟐

 
⇒ 

 عمرب ووهو عدد موجب   𝟐𝟓لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالتجربهنحلل المعادلة 

𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟒 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒙 − 𝟒)(𝒙 + 𝟏) = 𝟎

       
𝒙  اما  ⇒ − 𝟒 = 𝟎

 
⇒𝒙 = 𝟒 𝒙 او  &  + 𝟏 = 𝟎

 
⇒𝒙 = −𝟏   

دما   ∵ 𝒙 عن  = دار 𝟏− ام  المق  عل مق  ج 
𝟐−ت 

𝟎
=

−𝟐

−𝟏+𝟏
=

𝟐𝒙

𝒙+𝟏
ساوي    ر ي 

هملهاصف  لك ن  موعة  الحل  ∴ لد  كون مج  𝑺ن  = {𝟒}  

 
   

𝟔−𝒙

 𝒙𝟐+𝒙−𝟏𝟐
−

𝟐

𝒙+𝟒
= 𝟏  

Sol   
𝟔−𝒙

(𝒙+𝟒)(𝒙−𝟑)
−

𝟐

𝒙+𝟒
= 𝟏 

   (𝒙 + 𝟒)(𝒙 − 𝟑) (
𝟔−𝒙

(𝒙+𝟒)(𝒙−𝟑)
) − (𝒙 + 𝟒)(𝒙 − 𝟑) (

𝟐

𝒙+𝟒
) = (𝒙 + 𝟒)(𝒙 − 𝟑)(𝟏) 

  𝟔 − 𝒙 − 𝟐(𝒙 − 𝟑) = (𝒙 + 𝟒)(𝒙 − 𝟑)
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟔 − 𝒙 − 𝟐𝒙 + 𝟔 = 𝒙𝟐 +𝒙− 𝟏𝟐
سط ي  ن 
⇒  

𝟏𝟐 − 𝟑𝒙 = 𝒙𝟐 +𝒙−𝟏𝟐
حول الطرف   الاول

ت 
⇒        𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟏𝟐 − 𝟏𝟐 + 𝟑𝒙 = 𝟎

 
⇒𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟐𝟒 = 𝟎 

 مربعليس وجب وهو عدد م  𝟏𝟏𝟐لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالدستورنحلل المعادلة 
        𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟒        𝒄 = −𝟐𝟒   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
=
−(𝟒) ± √(𝟒)𝟐 −  𝟒(𝟏)(−𝟐𝟒)

𝟐(𝟏)
=
−𝟒 ± √𝟏𝟔 + 𝟗𝟔

𝟐
=
−𝟒 ± √𝟏𝟏𝟐

𝟐
=
−𝟒±  𝟒√𝟕

𝟐
 

= −𝟐 ±  𝟐√𝟕    ∴ 𝒙 = −𝟐+  𝟐√𝟕,−𝟐−  𝟐√𝟕 
ر  ∵ 

ام صف  عل المق  ج 
م ت  ي 

مة  من الق  ي 
د ق  وح 

موعة  الحل  ∴ لا ي  كون مج  𝑺ن  = {−𝟐 +  𝟐√𝟕 ,−𝟐 −  𝟐√𝟕} 
 
 

 

 
 

نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة 

𝒙)ب − 𝟏)(𝒙 + 𝟏) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

لا يحلل وتعرفنا 

 على السبب سابقا

 نعوضها بالقانوننستخرج المعاملات ثم 

نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة 

𝒙)ب + 𝟒)(𝒙 − 𝟑) =  𝑳. 𝑪.𝑴 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

  
𝟑

𝒙−𝟒
−

𝟐

𝒙−𝟑
= 𝟏  

Sol    

   (𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟑) (
𝟑

𝒙−𝟒
) − (𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟑) (

𝟐

𝒙−𝟑
) = (𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟑)(𝟏) 

  𝟑(𝒙 − 𝟑) − 𝟐(𝒙 − 𝟒) = (𝒙 − 𝟒)(𝒙 − 𝟑)
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟑𝒙 − 𝟗 − 𝟐𝒙 + 𝟖 = 𝒙𝟐 −𝟕𝒙+ 𝟏𝟐
سط ي  ن 
⇒  

𝒙 − 𝟏 = 𝒙𝟐 −𝟕𝒙+ 𝟏𝟐
حول الطرف   الاول

ت 
⇒        𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟏𝟐 − 𝒙 + 𝟏 = 𝟎

 
⇒𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟏𝟑 = 𝟎 

 مربعليس وهو عدد موجب   𝟏𝟐لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالدستورنحلل المعادلة 
        𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟖        𝒄 = 𝟏𝟑   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
=
−(−𝟖) ± √(−𝟖)𝟐 −  𝟒(𝟏)(𝟏𝟑)

𝟐(𝟏)
=
𝟖 ± √𝟔𝟒 − 𝟓𝟐

𝟐
=
𝟖 ± √𝟏𝟐

𝟐
=
𝟖 ±  𝟐√𝟑

𝟐
 

= 𝟒 ± √𝟑    ∴ 𝒙 = 𝟒 + √𝟑,𝟒 − √𝟑 
ر  ∵ 

ام صف  عل المق  ج 
م ت  ي 

مة  من الق  ي 
د ق  وح 

موعة  الحل ن   ∴ لا ي  𝑺كون مج  = {𝟒 + √𝟑 , 𝟒 − √𝟑} 
 

 
  

𝟐𝒚

𝒚+𝟐
+

𝒚

𝟐−𝒚
=

𝟕

𝒚𝟐−𝟒
  

Sol   
𝟐𝒚

𝒚+𝟐
+

𝒚

𝟐−𝒚
=

𝟕

(𝒚−𝟐)(𝒚+𝟐)
 

   
𝟐𝒚

𝒚+𝟐
+

𝒚

−(𝒚−𝟐)
=

𝟕

(𝒚−𝟐)(𝒚+𝟐)

 
⇒

𝟐𝒚

𝒚+𝟐
−

𝒚

(𝒚−𝟐)
=

𝟕

(𝒚−𝟐)(𝒚+𝟐)
 

  (𝒚 − 𝟐)(𝒚 + 𝟐) (
𝟐𝒚

𝒚+𝟐
) − (𝒚 − 𝟐)(𝒚 + 𝟐) (

𝒚

(𝒚−𝟐)
) = (𝒚 − 𝟐)(𝒚 + 𝟐) (

𝟕

(𝒚−𝟐)(𝒚+𝟐)
) 

  𝟐𝒚 (𝒚 − 𝟐) − 𝒚(𝒚 + 𝟐) = 𝟕
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟐𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 − 𝒚𝟐 − 𝟐𝒚 = 𝟕
حول 

ت 
سط و  ي  ن 

⇒     𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟕 = 𝟎 
 عمربو وهو عدد موجب   𝟔𝟒لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالتجربهنحلل المعادلة 

𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟕 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒚 − 𝟕)(𝒚 + 𝟏) = 𝟎

       
𝒚  اما  ⇒ − 𝟕 = 𝟎

 
⇒𝒚 = 𝟕 𝒚 او  &  + 𝟏 = 𝟎

 
⇒𝒚 = −𝟏   

ر  ∵
ام صف  عل المق  ج 

م ت  ي 
مة  من الق  ي 

د ق  وح 
موعة  الحل  ∴ لا ي  كون مج  𝑺ن  = {𝟕 , −𝟏} 

 
  

 

 نستخرج المعاملات ثم نعوضها بالقانون

نتخلص من المقامات بضرب المعادلة لا يوجد تبسيط 

𝒙)ب − 𝟒)(𝒙 − 𝟑) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة 

𝒚)ب − 𝟐)(𝒚 + 𝟐) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

𝟐 − 𝒚 = −(𝒚 − 𝟐) 
د رمور  الخدود وجن 

د من ب   لاب 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

   
𝟐

𝒙+𝟐
−

𝒙

𝟐−𝒙
=
𝒙𝟐+𝟒

𝒙𝟐−𝟒
  

Sol   
𝟐

𝒙+𝟐
−

𝒙

𝟐−𝒙
=

𝒙𝟐+𝟒

(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)
 

     
𝟐

𝒙+𝟐
− 

𝒙

−(𝒙−𝟐)
=

𝒙𝟐+𝟒

(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)

 
⇒

𝟐

𝒙+𝟐
+ 

𝒙

(𝒙−𝟐)
=

𝒙𝟐+𝟒

(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)
 

 (𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟐) (
𝟐

𝒙+𝟐
) + (𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟐) (

𝒙

(𝒙−𝟐)
) = (𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟐) (

𝒙𝟐+𝟒

(𝒙−𝟐)(𝒙+𝟐)
) 

  𝟐 (𝒙 − 𝟐) + 𝒙(𝒙 + 𝟐) = 𝒙𝟐 + 𝟒
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟐𝒙 − 𝟒 + 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝒙𝟐 + 𝟒
حول 

ت 
سط و  ي  ن 

⇒      

𝟒𝒙 − 𝟒+𝒙𝟐 = 𝒙𝟐 + 𝟒
ي  
ات  حول الطرف   الث 

ت 
⇒       𝟒𝒙 − 𝟒 +𝒙𝟐 − 𝒙𝟐 − 𝟒 = 𝟎

مع  ج 
ت 

⇒ 𝟒𝒙 − 𝟖 = 𝟎
 
⇒[𝟒𝒙 = 𝟖] ÷ 𝟒

 
⇒∴ 𝒙 = 𝟐 

    
 

عوض
دما  ب  𝒙 لكن عن  = دار 𝟐 ي  المق 

𝟐ف 

𝟎
=

𝟐

𝟐−𝟐
=

𝒙

𝟐−𝒙
ام     عل المق  ج 

ساوي  ت   ي 
مكنصف  ه لا ي  موعة  الحل  ∴ ر وهد  كون مج  𝑺ن  = ة  ∅ الث  موعة ح   مج 

 

H.W                      . جد مجموعة الحل للمعادلات التالية 
𝟒

𝒙−𝟓
−

𝟑

𝒙−𝟐
= 𝟏  

𝑺 = {𝟒 − √𝟏𝟑, 𝟒 + √𝟏𝟑} 

𝟒+𝟖𝒚

𝒚𝟐−𝟗
+

𝟔

𝒚−𝟑
= 𝟑  

𝑺 = {
−𝟕

𝟑
, 𝟕} 

𝟗

𝒙𝟐−𝒙−𝟔
−

𝟓

𝒙−𝟑
= 𝟏   

𝑺 = {−𝟓, 𝟏} 

𝒚−𝟒

𝒚+𝟐
−

𝟐

𝒚−𝟐
=

𝟏𝟕

𝒚𝟐−𝟒
   

𝑺 = {𝟒 − √𝟐𝟗, 𝟒 + √𝟐𝟗} 

  

 ة الواحده    تحفيات ث 
حق 
راء الت  من ش 

ا كان ي  𝟐𝒙اد  + ار   𝟑 ث   دن 
ات  والف  ث 

حق 
راء ست  ت  من ش 

𝒙𝟐 ي  + 𝟑𝒙 − : الف  𝟏
ار ث  ات   دن  ث 

حق 
من الست  ت 

ة الواحده  الي ي  ث 
حق 
من الت 

ة  ي  سث 
ت  ي  ا كان  اد  𝟏ق 

𝟑
ة الواحده  .   ث 

حق 
راء الت  من ش 

ما ي 
 ؟ف 

   Sol 
𝟐𝒙+𝟑

 𝒙𝟐+𝟑𝒙−𝟏
=
𝟏

𝟑
 
𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟏 = 𝟑(𝟐𝒙 + 𝟑)

نفتح الاقواس
⇒     𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟏 = 𝟔𝒙 + 𝟗 

نحول الطرف الثاني
⇒         𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟏 − 𝟔𝒙 − 𝟗 = 𝟎

نبسط

⇒ 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟎 
 مربعو وهو عدد موجب   𝟒𝟗لان ناتج المقدار المميز  يساوي بالتجربة لل المعادلة نح

𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟐) = 𝟎

       
𝒙  اما  ⇒ − 𝟓 = 𝟎

 
⇒𝒙 = 𝟓 𝒙 او  &  + 𝟐 = 𝟎

 
⇒𝒙 = −𝟐 همل   ن 

ة واحده هو∴  ث 
حق 
من ت 

اري  ث    دن 
𝟏𝟑 الف  = 𝟏𝟎 + 𝟑 = 𝟐(𝟓) + 𝟑 = 𝟐𝒙 + 𝟑 

نبسط بعض الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة 

𝒙)ب − 𝟐)(𝒙 + 𝟐) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

𝟐 − 𝒙 = −(𝒙 − 𝟐) 
د من  د رمور  الخدودلاب  وجن 
 ب 

 

  مسائل حياتية          

ثمن تحفية واحدة

ثمن ست تحفيات
=
𝟏

𝟑
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     ة طع مساق  ة  ق  ن   𝒌𝒎 𝟔𝟎اراد راكت  دراح  ي  ث  ن  ي ن مدن  دار   A,Bي  مق  ة  ي  ادت  شرعث  ة  ولو ر  ث  سرعة  معث  𝟏𝟎𝒌𝒎ي  𝒉⁄     رياضة:
من الا  ل ساعة  واحده  عن الر 

ق  من ن  ر  ة  ن  ه المساق  طع هد  مكن من ق 
ة الاولي ؟ول . لي  د شرعث   ح 

 

   Sol 
 

 السرعة  الاولي =
 

رض
ف  كون    𝒙   ن  ث 

من الاول ق  𝟔𝟎   =الر 
𝒙

ة  =  ث  ان   الث 
𝒙   و   السرعة  + كون    𝟏𝟎 ث 

ي  ق 
ات  من الث    =الر 

𝟔𝟎

𝒙+𝟏𝟎
 

من الاول −الر  ي  
ات  من الث  الر  = 𝟏 

 
𝟔𝟎

𝒙
−

𝟔𝟎

𝒙+𝟏𝟎
= 𝟏 

𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎) (
𝟔𝟎

𝒙
) − 𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎) (

𝟔𝟎

𝒙+𝟏𝟎
) = 𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎)(𝟏) 

𝟔𝟎(𝒙 + 𝟏𝟎) − 𝟔𝟎𝒙 = 𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒     𝟔𝟎𝒙 + 𝟔𝟎𝟎 − 𝟔𝟎𝒙 = 𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙
حول الطرف   الاول

ت 
⇒       𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 − 𝟔𝟎𝟎 = 𝟎 

 عمربو وهو عدد موجب   𝟐𝟓𝟎𝟎لان ناتج المقدار المميز  يساوي بالتجربة لل المعادلة نح

𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 − 𝟔𝟎𝟎 = 𝟎
ة   ري  ج 

الت  ن 
⇒  (𝒙 + 𝟑𝟎)(𝒙 − 𝟐𝟎) = 𝟎 

𝒙  اما  + 𝟑𝟎 = 𝟎
 
⇒𝒙 = −𝟑𝟎 همل   ن 

𝒙 او   − 𝟐𝟎 = 𝟎
 
⇒𝒙 = 𝟐𝟎   

𝒌𝒎السرعة  الاولي هى  ∴ 𝒉⁄    𝒙 = 𝟐𝟎 

 

 

 

 

   : ة  من =ملاحط   الر 
ة   المساق 

السرعة  
ط        ون للحف 

اي   ق 

رق 
لال ف  كون المعادلة  من ح  ي   ن 

ات  من الث  من الاول عن الر  ساعة  واحده   الر   ي 

𝒙(𝒙بنتخلص من المقامات بضرب المعادلة  + 𝟏𝟎) =  𝑳. 𝑪.𝑴 
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    ة ة  المساق  ث 
ة  العراق  وي  طوط الح 

ره  الخ  طع طان  ف  د  𝒌𝒎 𝟑𝟓𝟎ن  ع  ة  ب  ث  ي ن مدن  ادت  شرعة  ي  ة  ولو ر  ث  سرعة  معث  ل   ي  ث  اد وارن  :نقل مسافرين 
دار   مق  ره   ي  𝟏𝟎𝟎𝒌𝒎الطان  𝒉⁄      ل

ق  من ن  ر  ة  ن  ه المساق  طع هد  ت  من ق  مكث 
ة    𝟏𝟐لي  ق  ي 

من الاول .  دق  ها عن الر  د شرعت   ح 
 
ا ث  ن  رن 

ف  ولي ن   ؟ الا 
 

   Sol 
 
 

 السرعة  الاولي =
 

رض
ف  كون    𝒙   ن  ث 

من الاولق  𝟑𝟓𝟎     الر 
𝒙
ا= ة  =و   السرعة  الث  ث  𝒙   ن  + كون    𝟏𝟎𝟎 ث 

ي  ق 
ات  من الث    الر 

𝟑𝟓𝟎

𝒙+𝟏𝟎𝟎
= 

من الاول −الر  ي  
ات  من الث  الر  = ة  𝟏𝟐 ق  ي 

  دق 
 

 

من الاول −الر  ي  
ات  من الث  الر  = 𝟏

𝟓
 
 
 

عوض
ب 

⇒    
𝟑𝟓𝟎

𝒙
−

𝟑𝟓𝟎

𝒙+𝟏𝟎𝟎
=
𝟏

𝟓
 

𝟓𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎𝟎) (
𝟑𝟓𝟎

𝒙
) − 𝟓𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎𝟎) (

𝟑𝟓𝟎

𝒙+𝟏𝟎𝟎
) = 𝟓𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎𝟎) (

𝟏

𝟓
) 

𝟓(𝟑𝟓𝟎)(𝒙 + 𝟏𝟎𝟎) − 𝟓𝒙(𝟑𝟓𝟎) = 𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎𝟎)
واس

ج الاق 
ت 
ق  ن 

⇒      𝟏𝟕𝟓𝟎𝒙 + 𝟏𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎 − 𝟏𝟕𝟓𝟎𝒙 = 𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝟎𝒙
حول

ت 
⇒  

𝒙𝟐      مربع ليسوهو عدد موجب   𝟕𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎لان ناتج المقدار المميز  يساوي  بالدستورلل المعادلة نح + 𝟏𝟎𝟎𝒙 − 𝟏𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎 = 𝟎   

        𝒂 = 𝟏          𝒃 = 𝟏𝟎𝟎        𝒄 = −𝟏𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎   

𝒙 =
−(𝒃) ± √(𝒃)𝟐 −  𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
=
−(𝟏𝟎𝟎) ± √(𝟏𝟎𝟎)𝟐 −  𝟒(𝟏)(−𝟏𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎)

𝟐(𝟏)
=
−𝟏𝟎𝟎 ± √𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 + 𝟕𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎

𝟐
 

=
−𝟏𝟎𝟎 ± √𝟕𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎

𝟐
=
−𝟏𝟎𝟎 ±  𝟏𝟎𝟎√𝟕𝟏

𝟐
= −𝟓𝟎 ±  𝟓𝟎√𝟕𝟏 

𝒙 اما = −𝟓𝟎 +  𝟓𝟎√𝟕𝟏 = −𝟓𝟎 +  𝟓𝟎(𝟖) ≈ −𝟓𝟎 + 𝟒𝟎𝟎 ≈ 𝟑𝟓𝟎 

𝒙 او = −𝟓𝟎 −  𝟓𝟎√𝟕𝟏 ≈ همل𝟒𝟓𝟎−  ن 

𝒙 ≈ 𝟑𝟓𝟎𝒌𝒎 𝒉 ⁄  ∴ السرعة   الاولي

 

: ة  و ملاحط 
ت  ي  ح  ل ت  ي  حل المسان 

د ال ف  ق الي الساعات  حن 
اي  من من الدق  حول الر 

ت 
𝟏𝟐   \وحدات  ق  =

𝟏𝟐

𝟔𝟎
=
𝟏

𝟓
ة    ساعة   ق  ي 

 دق 

ي  
ات  من الث  من الاول عن الر  رق الر 

لال ف  كون المعادلة  من ح  ة    𝟏𝟐 ن  ق  ي 
 دق 

𝟓𝒙(𝒙بنتخلص من المقامات بضرب المعادلة  + 𝟏𝟎𝟎) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

من   =الر 
ة   المساق 

السرعة  
ة ,      ث  ان   ن 

ة  ت  المساق   𝒌𝒎 𝟑𝟓𝟎  حث 

 نستخرج المعاملات ثم نعوضها بالقانون

√𝟕𝟏 ≈ 𝟖 
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  . ي 
لات  اق ن  ي  سث 

ل ف 
وق 

ارك ي  احة  ورك وس  اق السث  من السث 
ض  اق ن  هاء السث  ن  ي ن لا  رق ساعث  ع  ري  واسب  ة  والج  :سباق   وت  الدراح 

دول ي  الح 
ج ف 

ار  كما موض  ث  اور على اعث  مح 
.  𝒙ال احة  ي  السث 

ة ف  ر عن معدل شرعث  عي 
؟ب  احة  اق السث  ي  سث 

ة  ف  ث  ن  رن 
ف  ة الي  د معدل شرعث   ح 

ة   اض  وع الرن 
ة   ب  𝒌𝒎السرعة   𝒌𝒎المساف  𝒉⁄ من  الر 

اجة   𝒅𝒔 السث  = 𝟏 𝒙 𝒕𝒔 

ات   𝒅𝒃 الدراج  = 𝟐𝟎 𝟓𝒙 𝒕𝒃 

ري   𝒅𝒓 الج  = 𝟒 𝒙+𝟒 𝒕𝒓 

: ة  احة  وهى   ملاحط  ي  السث 
ة ف  دلالة  شرعث  اق ب  ي  السث 

ل ف 
وق 

ة ي  رق  ع  ي  اسب  مالي  الد  من الاج  عمل معادلة  الر 
 :اسب 

𝑻(𝒙) = 𝒕𝒔 + 𝒕𝒃 + 𝒕𝒓 
 

   Sol 
لال  ون ال ومن ح 

اي     ق 
ة   المساق 

السرعة  
= من دالر  ح 

من ت  م  ر 
ة  ي  اض  المعادلة  كل رن  ة ن  عوض 

 . ب 

𝒕𝒔 =
𝟏

𝒙
𝒕𝒃 و      =

𝟐𝟎

𝟓𝒙
𝒕𝒓   و    =

𝟒

𝒙 + 𝟒

المعادلة   هم ن 
عوض 

ب 
⇒         𝟐 =

𝟏

𝒙
+
𝟐𝟎

𝟓𝒙
+

𝟒

𝒙 + 𝟒

   
⇒𝟐 =

𝟏

𝒙
+
𝟐𝟎 
𝟒

𝟓𝒙
+

𝟒

𝒙 + 𝟒
 

𝟏

𝒙
+
𝟒

𝒙
+

𝟒

𝒙+𝟒
= 𝟐

هة ان  س  مع الكسور المي  ج 
ت 

⇒           
𝟓

𝒙
+

𝟒

𝒙+𝟒
= 𝟐 

 

𝒙(𝒙 + 𝟒) (
𝟓

𝒙
) + 𝒙(𝒙 + 𝟒) (

𝟒

𝒙 + 𝟒
) = 𝒙(𝒙 + 𝟒)(𝟐)

سط ي  ن 
⇒ 𝟓(𝒙 + 𝟒) + 𝟒𝒙 = 𝟐𝒙(𝒙 + 𝟒)

واس
ج الاق 

ت 
ق  ن 

⇒        

𝟓𝒙 + 𝟐𝟎 + 𝟒𝒙 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟖𝒙
مع  ج 

ت 

⇒ 𝟗𝒙 + 𝟐𝟎 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 
حول الطرف   الاول

ت 

⇒       𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐𝟎 = 𝟎 

                                          𝒂 = 𝟐          𝒃 = −𝟏         𝒄 = −𝟐𝟎   

𝒙 =
−(𝒃)± √(𝒃)𝟐− 𝟒(𝒂)(𝒄)

𝟐(𝒂)
 

𝒙 =
−(−𝟏) ± √(−𝟏)𝟐 −  𝟒(𝟐)(−𝟐𝟎)

𝟐(𝟐)
=
𝟏 ± √𝟏 +  𝟏𝟔𝟎

𝟒
=
𝟏 ± √𝟏𝟔𝟏

𝟒
 

 

𝒙 ≈
𝟏± 𝟏𝟑

𝟒

          
⇒  𝒙 ≈ {

𝟏+ 𝟏𝟑

𝟒
≈
𝟏𝟒

𝟒
≈
𝟕

𝟐
                   

𝟏− 𝟏𝟑

𝟒
≈
−𝟏𝟐

𝟒
≈
−𝟔

𝟐
همل        ن 

 

دام المعادلة   ح 
است  𝑻(𝒙)  ن  = 𝒕𝒔 + 𝒕𝒔 + 𝒕𝒓  د سر خ 

من الكلى  ت  ب  الر  اجة  .جث  السث  ة ن  𝑻(𝒙)عث  = 𝟐  

 

𝒙(𝒙بنتخلص من المقامات بضرب المعادلة  + 𝟒) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

∴ 
 
ا ث  رن 

ف  احة  ن  السث  ة ن  𝒙 هو معدل شرعث  ≈
𝟕

𝟐
𝒌𝒎 𝒉⁄    

ور الدسث   ن 
حل المعادلة 

ساوي   سوف  ت  ر  ي  ممي 
دار ال        𝟏𝟔𝟏 لاان المق 

√𝟏𝟔𝟏  
 
ا ث  رن 

ق  ساوي  ت   𝟏𝟑 ب 
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فكر            
موعة                          د مج  ة   للمعادلة   الحلح  الث  دِــتحلًااو ؟ الث 

  𝟑

𝒙+𝟓
+

𝟒

𝟓−𝒙
=
𝒙𝟐−𝟏𝟓𝒙+𝟏𝟒

𝒙𝟐−𝟐𝟓
  

Sol    
𝟑

𝒙+𝟓
−

𝟒

(𝒙−𝟓)
=
𝒙𝟐−𝟏𝟓𝒙+𝟏𝟒

(𝒙−𝟓)(𝒙+𝟓)
 

  (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟓) (
𝟑

𝒙+𝟓
) − (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟓) (

𝟒

(𝒙−𝟓)
) = (𝒙 − 𝟓)(𝒙 + 𝟓) (

𝒙𝟐−𝟏𝟓𝒙+𝟏𝟒

(𝒙−𝟓)(𝒙+𝟓)
) 

  𝟑 (𝒙 − 𝟓) − 𝟒(𝒙 + 𝟓) = 𝒙𝟐 − 𝟏𝟓𝒙 + 𝟏𝟒
نفتح الاقواس
⇒     𝟑𝒙 − 𝟏𝟓 − 𝟒𝒙 − 𝟐𝟎 = 𝒙𝟐 − 𝟏𝟓𝒙 + 𝟏𝟒

نبسط 
⇒  

−𝒙 − 𝟑𝟓 = 𝒙𝟐 − 𝟏𝟓𝒙 + 𝟏𝟒
نحول الطرف الاول
⇒         𝒙𝟐 − 𝟏𝟓𝒙 + 𝟏𝟒 + 𝒙 + 𝟑𝟓 =𝟎 

 
⇒𝒙𝟐 − 𝟏𝟒𝒙 + 𝟒𝟗 =𝟎  

حلل المعادلة  
ع الكاملت  المرب  ساوي   ن  ر   ي  ممي 

دار ال ج  المق 
ات     𝟎لان ن 

𝒙𝟐 − 𝟏𝟒𝒙 + 𝟒𝟗 =𝟎 
بالمربع الكامل 
⇒      (𝒙 − 𝟕)𝟐 = 𝟎 

  جذر الطرفين   
⇒        √(𝒙 − 𝟕)𝟐 = √𝟎

 
⇒𝒙− 𝟕 = 𝟎

 
⇒ 𝒙 = 𝟕 

م  ∵ ي 
د ق  وح 

عل  لا ي  ج 
ساوي  ال ت  ام  ي  ر مق 

موعة  الحل  ∴صف  كون مج  𝑺ن  = {𝟕} 
 

ور المعادلة   ثانياً          د  ان ح  ث  ر  لث  ممي 
دار ال ر المق  مي 

عمل ي 
   اسب 

𝟐

𝒙−𝟕
×

𝟏

𝒙−𝟏
= ر ان للمعادلة   𝟏 مي 

ال ي  ق  اصحح الخطأ       ف 

  
ن ي  رن  د  ي ن . اكي  ح 

ق  ي 
ي ن وحق  ث  ف  سث  ر وضحح ش  مي 

 ي 
 
طا     ة ؟ح 

Sol   
𝟐

𝒙−𝟕
×

𝟏

𝒙−𝟏
= 𝟏

ي ن رت   الكسري  ض  ن 
⇒     

𝟐

(𝒙−𝟕)(𝒙−𝟏)
=
𝟏

𝟏
 

(𝒙 − 𝟕)(𝒙 − 𝟏) = 𝟐
نفتح الاقواس
⇒     𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟕 = 𝟐

نحول
⇒ 𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟕 − 𝟐 = 𝟎

نجمع
⇒ 𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 + 𝟓 = 𝟎 

ر       ممي 
ون ال

اي  ت  ق  كث  =∆ن  (𝒃)𝟐 − 𝟒(𝒂)(𝒄) 
                                          𝒂 = 𝟏          𝒃 = −𝟖         𝒄 = 𝟓   

∆= (−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟓) = 𝟔𝟒 − 𝟐𝟎 
∆= 𝟒𝟒 

ع ∵             س مرب  ت  ولي  ر  عدد موح  ممي 
دار ال ج  المق 

ات  ي ن ∴  ن  سث 
ري  ي 

ي ن ع  ث 
ي ن حق  ري  د  كون للمعادلة  ح   ن 

ي ن                     ث  سث 
ي ن ي  ث 

ي ن حق  ري  د  ت  ان للمعادلة  ح  ت  كث  ري  المعادلة  حث  د  وع ح 
ة  ي  اي  ي  كث 

ر هو ف  مي 
 ي 
 
طا  ح 

 
ي         

موعة  الحل ف  ة  مج  ث 
ق  ي 
موعة  الاعداد الحق    𝑹      ,     مج 

𝟏

𝒙+𝟔
−

𝟓

𝒙−𝟔
= اكتـــــب ثالثاً    𝟐

𝑺 = {−𝟏 + √𝟏𝟗,−𝟏 − √𝟏𝟗} ans:                   H.W 

الحدود ثم نتخلص من المقامات بضرب المعادلة  نبسط بعض

𝒙)ب − 𝟓)(𝒙 + 𝟓) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

𝟓 − 𝒙 = −(𝒙 − 𝟓) 

ون 
اي  الق   المعاملات  ن 

 
عوض

 ب 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                              

 

 

 

 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 خطط   

 

                    ) ة  المعأدلة  أب  )كت 
لة 
 
طة  حل المسأ خ 

همفي هذه الدرس نستخدم اربع خطوات للحل وهي          
 

ف  
طط,ا ق,حل,خ 

حق 
ت 

 

أل   ؟المعادلة(سائل التالية باستراتيجية )كتابة حل الم   مت 

  عة الس كل  مرب 
ة  طق  زعت  من  لعهأ  ز ُ ت  مسأحة   𝟒𝒎طول ض  كأب  عة  الس كل . ف  دق مرب  ن  ة  ف  ق  ألوزود  وسط حدي  ب  حديقة فندق:

ة   ق  ة  من الحدي  ت 
ق  ب  ة  المت  طق  طة  المن  محن 

هأ   ال ة  ؟ 𝟖𝟒𝒎𝟐ب  ق  لع الحدي 
   . مأطول ض 

؟       اِفهم لة 
 
أت  المسأ لعهأ   مأ معطت  عة الس كل طول ض   مرب 

ة  طق  زعت  من  عة  الس كل  𝟒𝒎ز ُ دق مرب  ن  ة  ف  ق  ألوزود  وسط حدي  ة  . ب  طق   المن 
ت  مسأحة  كأب  ف 

ة   ق  ة  من الحدي  ت 
ق  ب  طة  المت  محن 

هأ   ال  .𝟖𝟒𝒎𝟐ب 

؟                      لة 
 
ة  ؟  مأ المطلوت  من المسأ ق  لع الحدي 

 مأطول ض 
     

؟         لة 
 
حل المسأ

ف  ت  لع ب    كب 
د طول ض  ح 

م ت 
لة  ت 

 
ل المسأ مت 

ت  معأدلة  ت  ة  كت    الكلت 
ة  ق     .الحدي 

  لـــح   
 

رض
ف  ة   ي  ق  لع الحدي 

𝒙طول ض  كون مسأحة        = ت 
دق ف  ن  ة  الق  ق  𝒙𝟐 حدي  عة= هأ مرب    لاب 

 

                               𝒙𝟐 = (𝟒)𝟐 + 𝟖𝟒 

                              𝒙𝟐 = 𝟏𝟔 + 𝟖𝟒
مع ج 

ت 

⇒𝒙𝟐 = 𝟏𝟎𝟎 
ي ن

ز الطرف  د  ح 
⇒   √𝒙𝟐 = ±√𝟏𝟎𝟎  

سط ب  ب 
⇒  𝒙 = ±𝟏𝟎 

𝒙     امأ  = 𝒙    او          𝟏𝟎 = همل    𝟏𝟎−
 ب 

 

ة  هي    تحقيق     الكلت 
ة  ق  هأ  𝟏𝟎𝟎𝒎  مسأحة  الحدي  زعت  من  ة  وزود 𝟏𝟔𝒎 ز  ق     حدي 

    𝟏𝟎𝟎− 𝟏𝟔 = 𝟖𝟒 
ة   ت 

ق  ب  ح لان المسأحة  المت  ا الحل صحي   𝟖𝟒𝒎لد 

  

(𝟑 − 𝟕) 
 الدرس

ة   ت 
ق  ب  ة  الورود مساحة  + المساحة  المت  ق  عة   = حدي   المرب 

ة  ق    مساحة  الحدي 

ة  هو ∴ ق  لع الحدي 
𝒙 طول ض  = 𝟏𝟎𝒎 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 خطط   

   ة رب  ل الاث  أب   ب 
ة  ت  ي  مدب 

ة  ف  ر علت  أل عث  مت 
ة  وهو ت  ي  ست 

ي  العراق ف 
لت  الاسود  1776ف  أز  ر الت  وع من حج  وهو مصت  اسد بابل: 

لة  الس كل  طت   مسن 
ة  طق   من 

صف  ن   مت 
صة  وع علي من 

د علي طولهأ الصلت  وموض  ي  ر  هأ ث  دازعرض  مق  هأ .  𝟐𝒎ت  عأدهأ 𝟏𝟓𝒎𝟐ومسأحن  مأ اب 
؟.ف 

   

؟       اِفهم   لة 
 
أت  المسأ أل  مأ معطت  مت 

وع ت 
لة   موض  طت   مسن 

صة  داز علي من  مق  هأ ت  د علي عرض  ي  ر  هأ  𝟐𝒎طولهأ ث   𝟏𝟓𝒎𝟐. ومسأحن 

؟                      لة 
 
صة    مأ المطلوت  من المسأ عأد المن   ؟ مأهي  اب 

     

؟   لة 
 
حل المسأ

ف  ت  م   كب 
لة  ت 

 
ل المسأ مت 

ت  معأدلة  ت   اكت 
 

د الطول والعرض ح 
    .ت 

   لـــح   
 

رض
ف    ي 

 
𝒙 العرض ت        =

𝒙الطول كون ف  + 𝟐 =  

 

 

            𝒙(𝒙 + 𝟐) = 𝟏𝟓 

   𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 = 𝟏𝟓
حول

ت 
⇒    𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟏𝟓 = 𝟎  

   𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟏𝟓 = 𝟎
ة   رب  ج 

ألي  ب 
⇒  (𝒙 + 𝟓)(𝒙 − 𝟑) = 𝟎  

𝒙     امأ + 𝟓 = 𝟎
 
⇒ 𝒙 = همل  𝟓−

𝒙    او           ب  − 𝟑 = 𝟎
 
⇒ 𝒙 = 𝟑    

   
   تحقيق   

 هو    ∵
 

 𝟓𝒎 و   الطول       𝟑𝒎 العرض
 

المسأحة       = 𝟓× 𝟑 = 𝟏𝟓𝒎𝟐 

ح لان المسأحة   ا الحل صحي  ال هي  لد  ي  السو 
 𝟏𝟓𝒎𝟐 ف 

  
  

لة  مساحة   طت   المسن 
صة   ) المن 

 
(العرض (الطول) =  

 هو    ∴
 

𝒙 العرض = 𝟑𝒎       كون   الطول ت 
𝟑 ف  + 𝟐 = 𝟓𝒎 

ج  
ان  ة  لان ب  رب  ج 

الت   ب 
حل المعادلة 

ر  ن  ممث 
ب   ال ع وموح   عدد مرب 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 خطط   

   ي
أت  ف  واب  ن الحت  ي  ة  ب  وب 

ة الي ف  ست 
ة  ب  أب  ملك الع  ت  الاسد ت 

لق   وب 
 

ة الازض وده علي وح  أت  الموح  واب  وى الحت 
وهومن اف  سد:الأ 

ت   ا كأب  ة  . اد  أب  𝒙𝟐  الع  − 𝟑𝟎𝒙   هأ ة علن  طرب  سط الاسد سن  ب  ي  ب 
ل المسأحة  الت  مت 

رت  لو مث  ألكت  ة  .ب  طق  لع المن 
ي   مأطول ض 

لهأ  الت  مت  ت 

ر ث  ع  ت  المسأحة    𝒙المت  ا كأب  ع  𝟏𝟕𝟓اد  ر مرب  لو مث     كت 

؟       اِفهم   لة 
 
أت  المسأ 𝒙𝟐       مأ معطت  − 𝟑𝟎𝒙  هأ ة علن  طرب  سط الاسد سن  ب  ي  ب 

ل المسأحة  الت  مت 
دازهأ  و ت  لو 𝟏𝟕𝟓مق  ر كت  عمث   مرب 

؟                      لة 
 
؟  مأ المطلوت  من المسأ ة  طق  لع المن 

 مأطول ض 
 

     

؟  لة 
 
حل المسأ

ف  ت  م   كب 
لة  ت 

 
ل المسأ مت 

ت  معأدلة  ت  د اكت  ح 
ة  طول ت  طق  لع المن 

    .ض 

 

داز المسأحة  هو                               لــــح   𝒙𝟐مق  − 𝟑𝟎𝒙  مة  المسأحة  هو ي 
ر 𝟏𝟕𝟓 و ف  لو مث  عكت  أه مرب  أ المعأدلة  ادب  ت  كون لدب 

ت  ت   ف 

𝒙𝟐 − 𝟑𝟎𝒙 = 𝟏𝟕𝟓
حول

ت 
⇒    𝒙𝟐 − 𝟑𝟎𝒙 − 𝟏𝟕𝟓 = 𝟎  

𝒙𝟐 − 𝟑𝟎𝒙 − 𝟏𝟕𝟓 = 𝟎
ة   رب  ج 

ألي  ب 
⇒  (𝒙 − 𝟑𝟓)(𝒙 + 𝟓) = 𝟎  

𝒙     امأ − 𝟑𝟓 = 𝟎
 
⇒ 𝒙 = 𝒙    او             𝟑𝟓 + 𝟓 = 𝟎

 
⇒ 𝒙 = همل  𝟓−

  ب 

   
  تحقيق     

  
 

عوض
𝒙ب  = ي  المعادلة    𝟑𝟓

𝒙𝟐ف  − 𝟑𝟎𝒙 = 𝟏𝟕𝟓 
    (𝟑𝟓)𝟐 − 𝟑𝟎(𝟑𝟓) = 𝟏𝟕𝟓 

      𝟏𝟐𝟐𝟓 − 𝟏𝟎𝟓𝟎 = 𝟏𝟕𝟓 
    𝟏𝟕𝟓 = 𝟏𝟕𝟓 

ح ا الحل صحي   لد 
 

ة  هو  ∴ طق  لع المن 
𝒙 طول ض  = 𝟑𝟓 𝒌𝒎 

ج  
ان  ة  لان ب  رب  ج 

الت   ب 
حل المعادلة 

ر  ن  ممث 
ب   ال ع وموح   عدد مرب 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 خطط   

   أع ق  ي  الهواء وضلت  الي ازي 
 ف 
ً
أ ة  عمودب  أزب  موعة  من الالعأت  الت  ت  مج  طلق 

 
أت  ا أست  ي  احدى المت 

ف  العاب نارية:

𝟐𝟎𝟎𝒎  ت  المعأدلة ا كأب  أع ؟ اد  ق  ه الازي  ة الي هد  ى  وضلت  ب  من الد  𝟐𝒕𝟐 .احست  الر  + 𝟑𝟎𝒕 = 𝒉   أع ق  ي ن الازي  ة  ب  ل العلاف  مت 
ت 

أز  ألامت  عد(𝒉)ب  ة  ب  أزب  ة  الالعأت  الت  صل الت 
ى  ت  ة     𝒕الد  ت  أب   .ب 

  

؟       اِفهم   لة 
 
أت  المسأ ت  المعأدلة    مأ معطت  ا كأب  𝟐𝒕𝟐اد  + 𝟑𝟎𝒕 = 𝒉   أز ألامت  أع ب  ق  ي ن الازي  ة  ب  ل العلاف  مت 

 .ت 

عد  ة  ب  أزب  ة  الالعأت  الت  صل الت 
ى  ت  ة    الد  ت  أب   .  𝒕 ب 

؟                      لة 
 
ة   مأ المطلوت  من المسأ ى  وضلت  ب  من الد  أع احست  الر  ق   ؟ 𝟐𝟎𝟎𝒎الي ازي 

 
     

؟  لة 
 
حل المسأ

ف  ت  م   كب 
لة  ت 

 
ل المسأ مت 

ت  معأدلة  ت  د اكت  ح 
منت      .الر 

 لـــح   

𝟐𝒕𝟐 + 𝟑𝟎𝒕 = 𝒉    أع ق  أز والازي  ألامت  أع ب  ق  ي ن الازي  ة  ب  ل العلاف  مت 
أه     𝟐𝟎𝟎𝒎 هو 𝒉ت  أ المعأدلة  ادب  ت  كون  لدب 

ت  ت   ف 

𝟐𝒕𝟐 + 𝟑𝟎𝒕 = 𝟐𝟎𝟎
حول

ت 
⇒ [𝟐𝒕𝟐 + 𝟑𝟎𝒕 − 𝟐𝟎𝟎 = 𝟎] ÷ 𝟐

 
⇒ 𝒕𝟐 + 𝟏𝟓𝒕 − 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎 

𝒕𝟐 + 𝟏𝟓𝒕 − 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎
ة   رب  ج 

ألي  ب 
⇒  (𝒕 + 𝟐𝟎)(𝒕 − 𝟓) = 𝟎  

𝒕     امأ + 𝟐𝟎 = 𝟎
 
⇒ 𝒕 = همل   𝟐𝟎−

𝒕    او          ب  − 𝟓 = 𝟎
 
⇒ 𝒕 = 𝟓    

   
  تحقيق    

  
 

عوض
𝒕ب  = ي  المعادلة    𝟓

𝟐𝒕𝟐ف  + 𝟑𝟎𝒕 = 𝟐𝟎𝟎 
    𝟐(𝟓)𝟐 + 𝟑𝟎(𝟓) = 𝟐𝟎𝟎 

      𝟓𝟎 + 𝟏𝟓𝟎 = 𝟐𝟎𝟎 
    𝟐𝟎𝟎 = 𝟐𝟎𝟎 

ح ا الحل صحي    لد 

من هو  ∴ 𝒕 الر  = ة   𝟓 ت  أب   ب 

ج  
ان  ة  لان ب  رب  ج 

الت   ب 
حل المعادلة 

ر  ن  ممث 
ب   ال ع وموح   عدد مرب 



 

                                                                        
 

 رياضيات الثالث متوسط

 خطط   

    ة حن مسأف 
ره  ش 

أخ  طع ب 
ق  أء𝟐𝟒𝟎𝒌𝒎ي  ت  ي ن المت  أء 𝑨 ب  ت  هأ 𝑩 والمت  ادت  سرعن  ة  ولو ز  ت  سرعة  معت  𝟏𝟎𝒌𝒎 ب  𝒉⁄   ت مكت  لي  باخرة: 

ل 
ق  من ي  ر  ة  ث  طع المسأف  ي نسأع  من ق  من الاول . ت  د عن الر  ره  ل  الاولي سرعة  ال ح 

أخ   ؟لت 

؟مأ        اِفهم   لة 
 
أت  المسأ ة     معطت  حن مسأف 

ره  ش 
أخ  أء 𝟐𝟒𝟎𝒌𝒎ب  ت  ي ن المت  أء  𝑨 ب  ت  هأ 𝑩 والمت  ادت  سرعن  ة  ولو ز  ت  سرعة  معت  𝟏𝟎𝒌𝒎ب  𝒉⁄ 

ل                         
ق  من ي  ر  ة  ث  طع المسأف  ت  من ق  مكت  ي نسأع لي  من الاول ت   .عن الر 

؟                      لة 
 
د   مأ المطلوت  من المسأ ره  ؟سرعة  ال ح 

أخ   الاولي للت 
     

؟  لة 
 
حل المسأ

ف  ت  م   كب 
لة  ت 

 
ل المسأ مت 

ت  معأدلة  ت  د اكت  ح 
    .السرعة  الاوليت 

 السرعة  الاولي =      لـــح    
 

رض
ف  كون   𝒙   ي  ت 

من الاول ف  𝟐𝟒𝟎   =الر 
𝒙

ة  = ت  أب   الت 
𝒙   و   السرعة  + كون    𝟏𝟎 ت 

ي  ف 
أن  من الت    =الر 

𝟐𝟒𝟎

𝒙+𝟏𝟎
  

من الاول −الر  ي  
أن  من الت  الر  = 𝟐 

𝟐𝟒𝟎

𝒙
−
𝟐𝟒𝟎

𝒙+𝟏𝟎
= 𝟐 

𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎) (
𝟐𝟒𝟎

𝒙
) − 𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎) (

𝟐𝟒𝟎

𝒙+𝟏𝟎
) = 𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎)(𝟐) 

𝟐𝟒𝟎(𝒙 + 𝟏𝟎) − 𝟐𝟒𝟎𝒙 = 𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏𝟎)
واس

ح الاف 
ي 
ق  ي 

⇒     𝟐𝟒𝟎𝒙 + 𝟐𝟒𝟎𝟎 − 𝟐𝟒𝟎𝒙 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝟎𝒙
حول الطرف   الاول

ت 
⇒        

[𝟐𝒙𝟐 + 𝟐𝟎𝒙 − 𝟐𝟒𝟎𝟎 = 𝟎] ÷ 𝟐
 
⇒ 𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 − 𝟏𝟐𝟎𝟎 = 𝟎 

 مربعو وهو عدد موجب   𝟒𝟗𝟎𝟎لان ناتج المقدار المميز  يساوي بالتجربة لل المعادلة نح

𝒙𝟐 + 𝟏𝟎𝒙 − 𝟏𝟐𝟎𝟎 = 𝟎
ة   رب  ج 

ألي  ب 
⇒  (𝒙 + 𝟒𝟎)(𝒙 − 𝟑𝟎) = 𝟎 

𝒙  امأ  + 𝟒𝟎 = 𝟎
 
⇒𝒙 = −𝟒𝟎 همل   ب 

𝒙 او   − 𝟑𝟎 = 𝟎
 
⇒𝒙 = 𝟑𝟎    

𝒌𝒎السرعة  الاولي هي  ∵ تحقيق     𝒉⁄    𝒙 = عوض    𝟑𝟎
ي   هأب 

أن  من الاول والت  ي  الر 
  ف 

من الاول  𝟐𝟒𝟎             الر 

𝒙
=
𝟐𝟒𝟎

𝟑𝟎
= 𝟖𝒉 

ي     
ان  من الت  𝟐𝟒𝟎        الر 

𝒙+𝟏𝟎
=

𝟐𝟒𝟎

𝟑𝟎+𝟏𝟎
=
𝟐𝟒𝟎

𝟒𝟎
= 𝟔𝒉 

ي ن   ي  هو سأعت 
أن  من الاول والت  ي ن الر  رق ب 

لاخط  ان الف  𝟖ب  − 𝟔 = 𝟐𝒉   ح ا الحل صحي   لد 

ي  
أن  من الت  من الاول عن الر  رق الر 

لال ف  كون المعأدلة  من ح  ي نسأع  ب   ت 

𝒙(𝒙بنتخلص من المقامات بضرب المعادلة  + 𝟏𝟎) =  𝑳. 𝑪.𝑴 

𝒌𝒎السرعة  الاولي هي  ∴ 𝒉⁄    𝒙 = 𝟑𝟎 


